Google 


This is a digital copy of a book that was preserved for generations on library shelves before it was carefully scanned by Google as part of a project 
to make the world’s books discoverable online. 

It has survived long enough for the copyright to expire and the book to enter the public domain. A public domain book is one that was never subject 
to copyright or whose legal copyright term has expired. Whether a book is in the public domain may vary country to country. Public domain books 
are our gateways to the past, representing a wealth of history, culture and knowledge that's often difficult to discover. 


Marks, notations and other marginalia present in the original volume will appear in this file - a reminder of this book’s long journey from the 
publisher to a library and finally to you. 


Usage guidelines 
Google is proud to partner with libraries to digitize public domain materials and make them widely accessible. Public domain books belong to the 


public and we are merely their custodians. Nevertheless, this work is expensive, so in order to keep providing this resource, we have taken steps to 
prevent abuse by commercial parties, including placing technical restrictions on automated querying. 





We also ask that you: 


+ Make non-commercial use of the files We designed Google Book Search for use by individual 
personal, non-commercial purposes. 





and we request that you use these files for 


+ Refrain from automated querying Do not send automated queries of any sort to Google’s system: If you are conducting research on machine 
translation, optical character recognition or other areas where access to a large amount of text is helpful, please contact us. We encourage the 
use of public domain materials for these purposes and may be able to help. 


+ Maintain attribution The Google “watermark” you see on each file is essential for informing people about this project and helping them find 
additional materials through Google Book Search. Please do not remove it. 


+ Keep it legal Whatever your use, remember that you are responsible for ensuring that what you are doing is legal. Do not assume that just 
because we believe a book is in the public domain for users in the United States, that the work is also in the public domain for users in other 
countries. Whether a book is still in copyright varies from country to country, and we can’t offer guidance on whether any specific use of 
any specific book is allowed. Please do not assume that a book’s appearance in Google Book Search means it can be used in any manner 
anywhere in the world. Copyright infringement liability can be quite severe. 






About Google Book Search 


Google’s mission is to organize the world’s information and to make it universally accessible and useful. Google Book Search helps readers 
discover the world’s books while helping authors and publishers reach new audiences. You can search through the full text of this book on the web 
afhttp://books.google.com/ 














Dar Google 


nor 


UNIVERSITEITSBIBLIOTHEE. 


2 i im Ce 
mms 1) 


Dar Google 


ISA ACI 


NEWTONI, 


*EQUITIS AURATI, 


OPUSCULA 


MATHEMATICA, PHILOSOPHICA 
ET 
PHILOLOGICA. 
Colegit partimque Latinè vertit ac recenfuit 
JOH. CASTILLIONEUS 
JURISCONSULTUS 
TOMUSPRIMUS 

. Continens 
MATHEMATICA. 


Acceffit Commentariolus de Vira Aucronis | 


LAUSANNÆ & GENEVÆ, 


Bpud MarcUM-MicHArLEM BOUSQUET 
& Socios.. 


MDCCXLIV. 





_ 





 IÉLUSTRISSIMA 
SOCIETATI REGIÆ 


._SERENISSIMO REGE 


CAROLO II. 
AD PHIÉOSOPHIAM FROMOVENDAM 
CFUNDATÆ, 
LET. 
AUSPICIIS 


AUCGUSTISSIMI REGIS 


GEORGII 


… FLORENTI, 


OPUSCULA HÆC 
c A : 
VIROIMMORT ALI 
gfdem 
| SOCIO CLARISSIMO, PRÆSIDE DIGNISSIMO, 
ISAACO NEWTONO 
CONSCRIPTA 


DAT, DICAT, DEDICAT:; 
L SEU POTIUS : . 
REDDIT, RETRIBUIT, RESTITUIT 


J CASTILLIONEUS 
Collettor & Editor. 


Ty 








U Pater & rerum Inventor; Tu patria nobis 

Suppeditas præccpta, tuifque ex, Inclute, chartis 
Floriferis ut Apes in faltibus omnia limant , 
Omnia nos itidem depafcimur aurea diéta, 
Aurca, perpetuà femper digniffima vità. 


Lucrer. De Ker. Naturk 
Lib. LL, verf. 9. & Reg. 


PRÆFATIO 


ISAACI 


NEWTONI 
OPUSCULA 


IN TRES TOMOS DISTRIBUTA. 





À 


JOH CASTILLIONEUS 
LECTORI S$ 


OT fummi ingenit nominifque in: 

_re literarià celebratiffimi Viri doc- 

| torum Opufculis , immd & Opuf- 

| culorum fragmentis ac reliquiis col- 

ligendis, recenfendis , & publicandis 

; Operam dedêre, eâque infigni bene- 

ficio Scientiarum cultores affeétos 

æqui omnes duxerunt eruditi, ut il- 

‘lorum exemplo, & iftorum judicio, 

fimul ac inftituti utiliie plus fatis 

profeété rationum habeat , quibus fefe tueatur , confiliumque 

fuum adprobet Cenforibus, qui tempus, diligentiam & curam 

impenderit incœpto hujufmodi. Quin etiam & rem fludiofis, 

ad quorum ufus monumenta ingenii doétrinæque pertinere pof- 

funt, gratam fe fufcepiffe ed magis jure conftituet , qud præf- 

tantiora, orbis eruditi fententià, dudum habentur, qud infuper 
minùs erant parabilia, ac denique etiam pluribus eruditionis .” 

partibus illuftrandis funt aptiffima. Inde cur ego, Mathef Phy- 

ficæque univerfæ deditus, Opufcula NEWTONI, præ ceteris 

F. Nentoni Opufiule, Tom. 1 t id 
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id genus, dei colligenda, nemo earum cultor, quique quo 
pretio peritis Viri illius fint fcripra quævis, vel fimä compere- 
tit, ut & ex iis efle aliqua, quibus, infuperabili pœnè dificul- 
tate, exteris plerifque carendum in hunc ufque diem fuerit, non 
intelliget continud. Videbit certè momenta hæc fingula , con- 
junétaque, arimum difcendi, & in commune aliquid etiam con- 
ferendi cupidum, excitâfle, impulifféve tam vehementer , ad 
han ineundam provinciam , ut nec labori parceret , neque 
fumptibus abfterreri , aut difficultatibus, quas circumfpiciebat , 
multis magnifque oppidd, à propoñto avocari fefe pateretur. 
Sciunt utique, qui fruftra toties NEWTONI Scripta omnia 
comparare fibi laborarunt , vel fortunæ literatis minds faventis 
injurià , vel. Linguæ Britannis vernaculæ, quâ Vir illuftris plura 
publicavit , infcitià nimis fanè communi eruditis aliàs hominibus 
peregrinis, vel commercii inter Regni illius Bibliopolas , & 
aliarum Regionum Librarios infrequentiä, fa&um ed ufque fuif- 
f, ut ne oculis quidem ufurpare potuerint longè hinc-diffiti 
ftudiofi nonnulla, quorum defiderio maximè tenerentur.  Ex- ’ 
flare porrd alia velüti demerfa in aliorum Scriptis. pretii non 
levis , quæ propterea paucis emere licet , itidem notum eft. 
Quibus fin & hoc addatur, nempè, omnium præcellentis illius 
Philofophi commentätionum plenam Gentium aliarum eruditos 
notitiam nec dum effe confequutos , quarum idcirco nulla vel 
fera certè futura fuiffet cupido , nedum acquifitio ; haud malè 
me de iis mereri, cujus inveftigatione follicitä , voti, ftatim at- 
que conceptum erit, Compotes fieri jam facilè poterunt , quan- 
tüm falrem optata mihi datum eft adipifci , prorfus confido. 
Reliquum igitur nihil eft ampliüs, quod monere de his necefle 
fi Verim quid præftare conatus fuerim , quibufque auxiliis 
hanc colle@ionem fufceperim, audire Leétorem intereft, tùm 
quæ ad hiftoriam cujufcumque Opufculi fpeétantia repererim , 
non ignorare,  Ea tamen dumtaxat hic. ebfferam , uantüm ad 
fcopum meum facient, & ad afferendum Auétori fuo NE W- 
TONO, quæ funt ab co lucubrata. Cetera Vitæ magni Viri 
inferenda refervavi. | E 
EL . € 


PRÆrAT}HIO.. it 
Ét primè quidem, utinam omnia NEWwToNt Opufcula 
colligere potuiflem , atque certù fcire me omnia colleoife ! 
Sed, cùm eum morientem (4> plures de Antiquitatibus, Hif 
torià , Mathematicis, Chemiä, & Theologià , differtationes 
ineditas reliquiffe conftet; chmque etiamnunc (proh pudor! } 
hoc vitio doëti teneantur , ut foli habere malinc hujufcemodi 
thefauros cum fummo publici boni detrimento , quäm eos di- 
vulgari fine ullo privato damno, quis audeat afferere fe omnia 
cujufvis Scriptoris opera protuliffe ; feu potiüs, quis diligentiam 
fuam plura fugifle non vereaturè Hic ergo tibi, benigne Lec- 
tor, exhibeo non omis, fed guosquor invenire licuit, Opufcula 
. NEWTONI: reliqua, fi quæ in manum veniant, eâdem for- 
mâ, typifque, modico pretio, tanquam Appendicem cditurus. 
Quæret forfan aliquis, cur editionem in tempus ilfud non dif- 
tulerim, quo cun@a me adeptum certd fcirem ? Sed certitudi- 
nem hanc nibil creare poteft, nifi fcriprum Auétoris Opera 
fua dinumerantis, & fua dumtaxat effe, quæ recenfuit , teftan- 
tiss quapropter , eadem , quæ nunc dico, femper dicendi lo- 
cus füiffet ; cùm præcipuè nihil. intentatum , nihil inhaufum re 
Hiquerim, ut omnium compos fierem. Nam, primè , quantà 
potui diligentiä , Celeberrimi ‘hujus Viri fcripta conquifivi, & 
conquifitorum indicem ad Clariffimum Doûtiffimumque G A. 
BRIELEM CRAMERUM, in Genevenf Academiä Mathema- 
tum Profefforem, mil, qui, præclarorum omnium Virorum, 
& idcirco NEWTONI, ftudiofiffimus, atque Litterariæ peritif. 
fimus hiftoriæ, in Angliâ prætereà diù verfatus, & fummi no- 
minis Anglis familiaris, ca, quæ requirebam , Opufcula omnium 
optimè poterar indicare, & re ipsâ nonnulle, quæ me fugerant, 
ro fummä fuâ humanitate indicavit : ac deinde, (ut præteream 
Éipra bis à me hoc ipfum obfecrante in publicam lucem emiffa, } 
doâtiffimos Anglos aliquot, ut, quæ reperire poffent, mihi 
compatarent , exoravi. 
Quoniam 


(a) Vide ejus Vitam fub fine 
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%* Quoniam de Clarifimo CRAMERO inje@a mentio eft ; 
locum opportuniorem non expeétabo agendi pro beneficiis, qui-. 
bus me cumulavit, gratias , & palàm teftandi illum mihi hæc 
molienti ca tribuifle, ut plura à parente proficifci non potuerint. 
Neque hoc mirum; fiquidem Vir fummus utilitatem publicam 
‘ unicè diligit , eique fe totum jamdiu devovit, ur melids pate- 
sret, fi Vir modeftiffimus orbem eruditum fcire quot & quanta 
ci debeat, aut pañlus effet , aut pateretur. Scianr ergo omnes 
CRAMERI effe quidquid boni hic invenient, mihi & imbe- 
cillitati meæ atque ejus abfentiz, quidquid mali occurret, efle 
tibuendum. Nunc Opufcula omnia fingillatim profequamur. 


De Opufiuls TOMUM PRIMUM cenfituentibus. 


Seriem ducit Anahfs per Æquationes Numero Terminorum in- 
fivitas. Hanc menfe Julio anno 1669. BAROVIO communi- 
cavit NEWTONUS(4); BAROVIUS autem COLLINSIO, 
qui eam tranfcripfit; atque poftee OLDEMBURGIO (4), 
qui eam dicit swéverfalem Methodum Anahticam , infervientem 
menfurandis Areis omnium cjujmodi Curvarum , G: carumdem Peri- 
metrorum., in quibus Ordinate camdem babent communem babitu- 
dinem ad Bafim. Hanc autem Analyfim, de quà loquitur 
OLDEMBURGIUS, ipfiffimam noftram cfle patet apertiffimè 
tum ex initio, ( Methodum generalem, quam... . excogitaveram,) 
& fine (nec quidquam bujufmodi [io .. . perficiar, ) ibi relatis (c ); 
tum ex defcriptione, que illic habetur (+). Sed animadverten- 
dum videtur à NEWTONO finem paulifper immutatum füifle ; 
nam, in co exemplo, quodOLDEMBURGIUS habuit, lege- 

batur per verbum perficiar (4). 
Es bec de Ares Curvarum invefligandis ditfa fuficiant.  Imd, 
“em Problemata de Curvarum Longitudine, de Quantitare d Su- 
: : perficie 


(a) Comwerc. Epiftol. N°. I. pag. 65. 66. edit. fecundæ. 
CE) Ibidem N°. XIIL. pag. 93. . 

Cc) Ibidem pag. 94. . 

(4) Hujus Colled, Tom. L.. pag. 25. 
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perfcie Solidorum , déque Centro Gravitatis, LE ed tandem re. 
duci, nt queratur Quantitas Superficici plane Linci curvd termine- 
#2, non opus cf quidquam de is adjungere (4). . 
Libellum hunc inter papyros à COLLINSIO vitä funéto re- 
li@as invenit Clariff. JONES defcriptum ejufdem COLLINSIT 
manu; &, cm ex BAROWII litteris tribus (4) ibidem re- 
pertis eam cffe NEWTONI didiciflet, 4b co, ait ille (ce, 
Jésfiitatus fum num penes je adhuc effet autographum ; quod quidem 
älle exquirens invenis , d* mihi tradidit cum exemplari Colinfiens 
ad verbum ufque conveniens.  Eumdem COLLINSII manu def- 
criptum habuerunt quoque Auêtores Commercii Epifholici (4). 
Nos illum ab Auétore latine fcriptuin inde fideliter tran{cripfimus. 
Secundo loco eft Mcrhodus Fluxionum G: Serierum infinitarum. 
Mens NEWTONI prids fuerat (e) illam adjungendi K1N- 
CKHUYSENII introduétioni ad Analyfin fpeciofam, quam 
ipfe prælo paraverat. Deinde, confilium mutans , eam edere 
conftituerat (f) cum Traëfaru de Refracfione Lucis G: Coloribus, 
ge sum * in promptu habebat, ut ipfius verbis utar , (nam 
itores Commerci Epiftolici afferunt hunc Tratatum illum 
ipfum effe, de quo mentio fa@a jam füuerat (e), quod liquet 
etiam ex Auétoris defcriptione (g): fed objeétiones à NE W- 
TONI de Luce fententé natæ eum deterruerant. Hanc K1IN- 
CKHUYSENII introdutionem à NEWTONO auéiorem 
.tedditam, cum hujus Methodi additamento, edendam fibi cu- 
ræ fore pollicitus eft CoLLINsIUS (#); videtur autem obfti- 
: 13 natum 


(4) Comm. Epiftol. N°. XIII. pag. 94. 95. edit. fecund. 

(&) Hæ Litteræ fuerunt editæ in Comm. Epiftol. N°. L. pag. 65. 66. 
edit. fecund. 
. CG ) Prafie. in Analy£ per Quantitatum Series, Fluxiones , & Differen- 
tas, &c. L 

(4) Comm. Epiftol. N°. IT. pag. 67. edit. fec. 

Ce) Ibidem Nris. XXIL XXHIT. pag. 101. 102. 

CF) Ibidem N°. LVIL. pag. 149. & hujus pag. 334. Tom. L 

* Anno 1671. . ‘ 

g Ibidem. - 

) Ibidem N°. XXIIL pag. 102. 
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patum NEWTONI pacis ftudium huic negotio obftaculo füiffe, 
Mülto tempore poft librum hunc edere, NEWTONO confen- 
tiente, decreveratPEMBERTONUS, vetuit autem Au&@oris 
mors. Aitenim Vir Clariffimus (4) fe typis mandare decre- 
ville mathematicum Tractatum , quem Ilaacus NEWTONUS 
multo tempore ante [éripférat , prima Fluxionum principia complec. 
tentem ; ctenim, pergit ille, eum denigue exoraveram ut bunc li. 
brum divulgari fineret. Omnes computationcs examinaveram , & 
Jguras, partim , paraveram : [éd , cum ultime bujus Tralfatés pars 
nondum et perfect, mibi curabat éripte, quibus ca fuppleri pof- 
Sênt, que défiderantur.  Ejufdem verd intcritus obffitis qud minus 
rem exfiquerer. Defderatur autem modus folvendi Problemata, 
quæ ad Quadraturas reduci nequeunt.  Siquidem Opufculum 
hoc tres continer partes, quarum prima de Sericbus infriris agit 
C&), quæ tamen is Traëtatu fo non magnam partem obrincbant, 
ut ait ipfe; Secunda circa Fluxiones verfatur ; Tertia verd do- 
cet quomodo Methodus Fluxionum ad Curvarum Geometriam 
accommodetur.  Adjicienda reftabat pars c«, qué decreverat 
explicare modum folvendi Problemasa, que ad Quadratures reduci 
mequeunt (c); Atque utinam adjecifler. Multum enim perdidi- 
mus ; dicèt aliguid de Fundamenti cjus poluerit (4). Illum tan- 
dem anglicè nobis impertivit Clarifimus CoLsONUS, unde 
ego hunc exhibui. 

Prætermittendum autem non videtur eumdem Gallicà Linguä 
donatum à Doûiffimo BUFFONO, typis excufum fuifle Lure- 
sie Parifierum anno 1740. Quam verfonem utiliter me confu- 
luifle fateor, & eo nomine Clariffimo illius Auétori gratias mul- 
tas 490. 

Céerdm, aie WALLISIUS Ce) fe quidem audivife NEw- 
TONUM aliquid de Scricbus & Quadraturis prælo paru F4 

° ‘ ul 


(a) Pemberton a View of Sir Ifanc Newton’; Philofophy. Prefac. fub fine, 
C) Comm. Epiftol. N°. LVIL pag. 149. edit. lec. vel pag. 334. Tom. I. 
bujus. . 


Ce) Oper. Math. Tom, IL. pag. 390. 
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buiffe anno 167r., fed qued infortunio quodam flammis periit. 
Utèm WALLISIO falfa nunciata füuerint, utrhm aliud exem- 

lum NEWTONUS fuperftes habuerit, utrm denique 44quid 
illud à Tractatu hoc diverfum füerit, non definio. : 

Sequitur Traëtatus de Quadraruré Curvarum, quem primd 
NEWTONUS ipfe edidit Losdini anno 1704, (quamquam 
Typothetarum negligentiâ in titulo noftro legatur 1706,) ad 
finem fux Optices , unà cum fequente de Eswmerarione Lincarum 
sertis ordinis.  Ipfe ufus fum editione Parifienfi collatà cum eä, 
quam Celeberrimus W. JONES curavit divulgandam Londini 
anno 1711, in colleétione, cui titulus Ænahfs per Quansitatum 
Series, Fluxiones, ac Differentias ; cum Enumerationc Lincarum 
sertii ordinis. 

Hanc ipfam. enumerationem appellat Clariffimus BR À GE- 
LONGNIUS (4) fpe&aculum inter pulcherrima & maxima à 
Geometriâ edita referendum. Cùm NEWTONUS Analyfim, 
quà hæc Curvarum genera, earumdémque figuras & proprietates 
detexerat, celaviflet ; illuftriffimus STIRLINGIUS tredecim 
annis pôft illam explicare aggreflus, ejus principia vulgavit in 
libro, cui titulus Iufrario Trattarés D. NEWTONI de enume- 
ratione Linearum tertii ordinis | edito Oxonie anno 1717 *. Dein- 

” de Celeberrimus COLIN-MAc-LAURINUS hoc negotium 
proferatus eft libro edito anno 1720 (4). Poftea eafdem con- 
fideravit Clarifimus Nicozius (&), & denique BRAGE- 
LONGNIUS (4) fupra laudatus. 

Hinc habetur Merhodus Différentidlis , quam , Au&tore per- 
mittente, ex ejus autographo defcripfit JONEs (4). Comple- 
Gisur autem dotrinam deféribends Curvas ex datis Differentiis Dif- 
ferentiarum Ordinatarum.  Hec Methodus Differentialis éssititur 
Problemati ducendi Curvam Parabolici gemeris per data quorcunque 

:  Px 


ta 3 


(a) Memoïr. de lAcad. Royal. des Scienc. An. 1730. pag. 229. edit. 
Amft. an. 1733. 

# aut 1718. Vide Memoir. de PAcad. Royal. An. 1729. pag. 273. 

(8) Ibidem. . 

(c) Anal. per Quantit. Ser. Flux. & Differ. &e. ; in Præfat, prope finem. 
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Punéia; de quo Clarifimus Auëlor olim mentionem fecerat (4 ) im 
Epifolé fai ad OLDEMBURGIUM 24. Oéfob. 1676, & cu 
jus folutionem dedis in Lemm. V. bib. IIL Princip. Philof. ; #0 
samen prorfus camdem , quoad conffraéfionem , cum cd, quam is 
préfèntiarum tradimus. Hæc habet JONES loco citato , è quâ 
Colle&ione noftræ Meshodi Differentialis exemplum defumpfimus. 

Opufculi fexti Articulus primus proculdubio NEWTONI 
eft, de fecundo autem dubitatur; fed quoniam breve eft, ad 
rem facit, & Auétoris ingenium fapere videtur , afferendum 
cenfui, melius me fa@urum arbitratus, fiquid alienum ponerem, 
quäm fi quid NEW TONI prætermitterem. Indubia funt Opuf- 
cula reliqua. . 

Opufculum feptimum Newsoniaswm elle teftatur FONTE- 
NELLIUS (4). 

Opufculum decimum & undecimum habentur etiam in Col- 
lectione JONES (c), & in Operibus WALLISII (4). Has 
editiones inter fe diligenter contuli, & uno in loco, ubi varia 
leétio erat alicujus momenti, eam attuli. 

Opufculum decinum tertium legitur in WALLISs11 Operi- 
bus (e), eft etiam in JONESs Collettione, fed minùs perfec- 
tum quäm in WALLISII Operibus. Eft excerptum Epifto- 
larum, Newtomianarum.  Epiftolas ipfas habere non potui. Ne- 
que id mirm, cm JONESs ipfe Anglus, NEWTONO.ami- 
cus eas habere nequiverit ; fiquidem excerptum dedit. Hæc 
Opufcula latinè-ab Auttore fcripta funt.  Reliqua gallicè edita 
funt in libro, cui titulus, Recueil de diverfes pieces fur la Phi. 
dofophie, la Religion naturelle, L'Hifloire, les Mathematiques dc. 
Par Mrs. Leibnitz , Clarke, Newton d: autres Auteurs célèbres. 
Icerum edito Ayfelodami apud Francifium Changuion an. 1741. 

om. 


(a) Pag. 340. hujus. 

CB) Vide Newroni Elogium in Hift. de l’Acad. Royale des Sciences 
An. 1727. 

(c) Anal. per Quantit. Serier. Flux. & Diff. pag. 23. 31. 

(4) Tom. III. pag. 622. & 634. 

Ce) Tom. II. pag. 397. 
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Tom. fecund. initio & gallicè litteræ LEIBNITII, anglicè 
NEwWTONI in libro infripto Hiftoria Fluxionum five Tra@a- 
tus originem & progreflum peregregiæ iftius Methodi breviffimo 
compendio, (& qua fynopticè ) exhibens. Per Jofephum Ra- 
phfonum A. M. &R. S.S. Londini, sypis Pearfonianis an. 1715. 
à pag. 57. ad finem , unde verfas cas hic exhibui, Et hæc 
quidem de Tomo Primo. 


De Opsfiulis TOMUM SECUNDUM comperentibus. 


Secundus initium ducit à Mundi fyftemate, quod Angli om- 
nes NEWTONO tribuunt, Priès editum fait verfum in An- 
glum fermonem , deinde verd latinè, ut ab Auétore confcriptum 

erat, & nos eum fiftimus fideliter à latinä editione tran{crip- 
tum. 

De Le&ionibus Opticis quæ fequuntur , optimè, cenfeo te- 
feram partem præfationis editioni Londinenfi præfixæ. Ibi dif. 
cimus effe has Prælediones publicas primas, quas NEW To- 
NUS Cantabrigiæ habuit, quando BARROVIUS anno 1669 
ei conceffit munus profefforium in Cathedrâ Lucafanä. Hunc 
librum edidiffet ipfe Autor, nifi ineptæ quorumdam imperito- 
rum cavillationes eum deterruiffent, (Hic forte eft Tractatus ille 
de Refradtione Lucis & Coloribus, quem, edendi cum Serie- 
tm infinitarum & Fluxionum Methodo confilium cœpe.at 
NEWTONUSs.) | 

Liber de Opticis anno 1704 editus ab hoc tra@atu haud parum 
differt. Multa quidem in utroque inveniuntur eodem fenfu , fed ra. 
tione diversä tradita smulta tamen præclara hic occurrunt, quæ in 
altero non habentur. Ibi enim Auétor caviffe, quantèm potuit , vi- 
detur, ne demonftrationes geometricas cum argumentis philofophi- 
cisimmifceret ; & ubi neceffe fuit Propoftionem mathematicam 
proponere , ejus demonftratio vix unquam occurrit, Contrà autcm, 
hic omnia geometrica in hoc argumento neceflria fusè demon- 
fat; quæ forfitan in altero libro ideo omiferit , quoniam 
baud dubitavit, quin hæ præle@iones aliquando lucem effent 
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vifure; cm non modà publicè Cantabrigiæ leétæ in Archivis 
fuerant repoñitæ, fed etiam alia exemplaria in amicorum mani. 
bus adfervabantur. Quod fpe&at ad prima optices elements; 
auétor nofter hic ubique BARROVII præleétiones opticas fe- 
quitur ; & quæ, ille de omni luce fcripferat, NEwTo- 
NUS perfequitur ulteriès, & applicat ad diverfam Radiorum 
Refrangibilitatem ; rem BARROVIO ignotam, fed ab eo om- 
nino probatam quando ei ab auéore noftro! explicata’ fuit ; 
quod una ex epitolis D. COLLINSIT M Commercio «pif. 
tolico edita teftatur, ubi BARROVIUS. de his præletionibus 
loquens , opus vocat, quo majus præfens ætas vix protulit, 
Hic etiam multæ propofitiones demonftrantur, quas auétor cam 
BARROVIO communicavit, & in præle@ionibus ejus, de- 
monftrationibus prætermifis, editæ fuêre. Hic nimirum de- 
monftratur modys illius focum fuperficierum fphæricarum inve- 
niendi,' & in omnibus aliis curvis locum habere oftenditur ope 
Rad, qui dicitur, curvaturæ; item caufticæ, ( quas vocant } 
à refra@tione ortæ hic determinantur. Has utique caufticas in 
faperficiebus fphæricis, & ipfe BARROVIUS determinavit. 
Hilce verd præle@tionibus NEW TONUS in curvis omnibus Ra- 
dii curvaturæ earum ope has caufticas exhibet. 

Harum præleétionum exemplum NEWToNUS olim GR& 
GoR10O aftronomiæ Profeffori Saviliano dedit, à quo defum- 
tüm eft illud unde hæc editio defcripta eft, qnod fummi fide 
& curÂ defcriptum fuiffe cum eo GREGORII conferentes in- 
venimus. Exemplum autem Gregorit, chm abipfo NEWTO- 
NO fuifler acceptum, non dubitavimus, quin perfeäum effet ; 
fed poftquam editio noftra typis fuerat imprefla, audivimus e- 
semplum illud Cantabrigiæ, in Academiæ archivis aflervatum , 
magis efle abfolutum ; cujus exemplum naëti , ex collatione rem 
ka efle invenimus. Differentias igitur unà cum erratis typo- 
phicis ad libri calcem adnotavimus. (Nos autem eas'locis 
s oppofuimus.)  Notularum, quas Editor addiderat, eas re- 
Hiquimus, quibus loca indicantur ad que NewWtonus refpicies 

ve 
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vel idem corrigitur. Unam aut alteram, quibus explicabatur, 
omifimus, quia ejus explicandi locus hic non eft. 

Ceterum. cùm hujus apufculi editio fatis mendo ft, & chm 
verofimillimum fit, non omnes T'ypographicos errares, in er< 
ratorum Indice, contpréhentos a; non paucà & canjeQu- 
râ correxi ; fed quæ folùm ad ftylum fpearent; & id quidem 
maximd fobrierate, ira ut patids vercar, ne reprehendar, qud 
non fatis NEWTONI latinum fermonem ad nativum nidorem 
reflituerim , quèm qud nimis audafier id feceriem 

Opufulum XIX. è Tranfsétionibus rocum defum CS 
Eatiné ab Au@oribus fcripti fuerune Articolé XL. XIV. 
XV. & XVI. cetera ex Angio frmone verti. Are Articu. 
lurm XXXI. legicur in Tranfaétiomibus brevis difleraatiw conti 
nens Refra@ionum hiftoriam , & alia éd rem £fxientis, qua, 
quia NEWTONE non erat prtermifi. 

. © Oputculum XX defompfi ex HARRIS Levis Teobuise, 
qui, ilud à NEWTONO friprunr fuifle tefluus, duo eux 

u&oris veniâ affert exempla, latimum alterumr aucographum , 
alterum Anglicum à fe concinnatam. Duo. hæc exemplæ non 
paucis difrimimbus inter fe diffentunr, qu, Mcèt Auévei 
fücrine approbatæ, pretereunda cemuf, guivleviima fume. Sed 
hoc adeft notæuw dignum. Pag:414. lin. 21, & 12. Fomi 
noftri fecundi habetur. S5 Persicnhe aide mineri propension cum 
serreffribus jungantur, uv ab üs [upprini d+ eccukari. vides. 
Anglicum verd fonae S he aide Parricule jumgumur icrrris 
dumsexas in parvé Quantiate, add firmiter ab illis retintmue, 
st omnind ab is apprimi., d: ocoukears vidtamum Et mihi qui- 
dem hæc fecunda le&tio ita primæ anteftare: videtur., ut diu dis 
bitaverim an hanc afferrem , primämque fupprimerem , fed Edi- 
toris fidei magis confonum judicavi Textum fideliter exhibere, 
& de hoc difcrimine hoc loco monere. . 

Ultimum locumoccugat Scale Graduum Calosis & Frigeris. 
Edita hæc fait in Tranfadionibus Philofophicis fine. Auétoris 
nomine; fd cam apertè N'EW TONO tribut COTFESIUS 
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aut ejus Interpres. (4) Ad eam quoque refpicere videtur NE w- 
TONUS (#) iple, dum ait, Thermomerro expertus Jim, quèd 
Séptuplo folis effivi calore aqua cbullis | ut optime notat Doûiff- 
mus Interpres. (8) 

” Sic igitur perluftrato Tomo fecundo ad tertium veniamus. 


De Opufiuls TOMUM TERTIU M confriemsibus, 


De Brevibus Chronicis hæc habeo. (<) Dignifima Willie 
Princeps, & deinde Britanniæ Regina , quæ ab ipfo NEwWTO- 
NO nonnulla de Chronologiä fuâ didicerat, eum per virum doc- 
trinâ & fanguine nobilifimum, Æbgem CONTI, Patricium 
Venetum tunc in Britannià degentem, accivit petitura ea, quæ 
de Chronologiä fcripferat. Ille, fcripta hæc imperfe&ta effe cau- 
fatus., eorumdem fummarium fe confeQurum recipit. Brevi 
conficit, affert, ed adigitur, ut ejus exemplum cum nullo com- 
mupicandum Æbberi CONTI impertiret. Pic poftea, Luseriom 
Parifiorum delatus , tantum thefaurum omnino celandum non 
putavit ; quo f@um eft ut Brevie Chronica, in Gallicam Lin- 
guam à Clarifimo FRERETO verfa cum quibufdam ejufdem 
obfervationibus , Au@ore fruftra renuente , ederentur Lurerie 
Parifiorum anno 1725. Deinde, poft NEWTONI mortem, 
anglicè typis excufa fuerunt cum Chronologiä , unde ego ea in 
Latinum fermonem verti,  Cererùm, de ipsä Walie Principe, 
reor , verba facit (4) nofter in Apologiä fuâ pro Brevibus 
Chronicis. ' 

Afferit NEWTONUSiple (e) fe Cantabrigie degentem 
Hiftorià & Chronolgiä reficere folitum , dum alia ftudia fatiga- 

tus 


(a) Leçons de Phifique expérimentale &c. traduites de l’Anglois de 
Mr. Cotes &c. à Paris 1742. pag. 384. 

(b; Priacip. Mathemat. cum Comment. PP. Thoma le Sueur & Fran. 
œifei Jacquier Tom. IL. Par. Prim. pag. $1. 52. . 

(c) Ex Elogio Newtomi fupra cit. collato cum Opuic. XXIV. Hujus 
Ne T. IL pag. ar. 1 , 

d) Tom. III. hujus Collect, pag. 276. 277. 
Es) Ibid. pag. 280, 
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tus intermittere cogebatur. Hinc'orta eff cjus Chremgle, 
quam ut publicæ luci deftinaret, nondum animum inducere po- 
terat anno 1725. Tamen, pauld ante quâm mortuus eft, eam 
emendavit & edere conftituerat (4), quod'effe@um fuit à CO N- 
DUITTO , cjus affine, anno £728 , qui monet (#), qudd, 
cùm Caput quintum cum aliüs tranfcriptum nor effet, dubitan- 
dum videbatur , an Autor illud vulgare decreviffet. Quia ta- 
men erat inter ejus fcripta , &, (ut patet, } ad hujus operis pro- 
fécutionem pertinet, non omittendum. cenfuit. . Poftea, eodem 
anno ab Anonymo, cui multum me debere fateor, in gallicam 
linguam -verfa typis vulgata fuit Luserie Parifiorum. 

Obférvasiones ad D'ANIELIS véicinia, nec non ad Sani 
JoanNis Apocapfim, pariter pôft ifcriptoris interitum anna 
1733 editæ fuerunt anglicè.  Ealdem latinitate donavit egre- 
gius verbi divini minifter Gai/e/mes SUDERM ANNUS quieas 
edidit Amftelodami anno 1738. Cüm Doëiffimus Interpres mul- 
tum operæ in hac verfione impenderit, & cùm illam optimè ex- 
ceperint Doi, melits me f@urum putavi, fieam afferrem 
quâm fi novam, multo:minoris pretii certè faturam, concinna- 
rem. Jam Interpretem ipfum de hoc NEW TONI libello, & 
de verfone fuä loquentem audiamus. 

Quas tibi offerimus, Le@or, Iluftrifimi NEWTONI lu- 
cubrationes, non commentarium, (.quem vocant,) ad D 4- 
NISLEM & ÆApocahpfn, cominent. Obférvationsm illis, quod 
attendas, nomen cft.. Non fingula hic explicantur vetba; mi- 
nüs, etiam, minutias fe@tatur Nofter : nec ulla, tamen, in his 
vaticiniis extat res memorabilior, quæ, quo referenda fit, ip- 
fius judicio, non, in genere, faltem, innuat. Ex ipfis rerum 
eventibus vaticinia interpretatur, & hos ,' quidem, limires præ- 
tergredi , fimmo jure, ipfi fuleum ac ridiculum videtur. Ce- 

m, abfque ambagibus fuam fententiam nit , rertmque 
geftarum hiftorià illuftrat. + . 
tt 3 . Supereft, 


(a) Morit. in Chroriol. édit, Londimen.  * * - “* ‘*"". 
(6) Ibida, 
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Superef, ut quid, bac in veifione & editione, ego præfti 
terim, paucis exponam. Quantèm potui Latinè locutus fum à 
nec tamen, in sebus plerwmque Ecclefafiicis, omninè vocibus 
Barbaris abÂinere licuir ; quibus ipfis, tamen, vix, nificùm vel 
prorfus , vel câdem notione, Eatinæ deërant, ufus fam. Co- 
terdm multèm abeft, ut ftyles fit, quelem vel ipfe -cupi » 
vel reddere eum potuiffe mibi wideor. In alienis vertendis, ip 
fus Au@oris ftylo , quanm poflit, inhærendum efle Inrerpreti 
cenfco. Simpliciffmus, verd., c& flilus NEWTONI. Ali 
mihilomines, phralibus & vocibus hic illic uri licuiflet. Scies, 
autem, LeGtor, me, pofquäm integram hanc verfionem ador- 
nêflem aded majorum negotiorum. majori copié fuidle prohibirum 
quantèm decreveram temporis ili limandæ impendere, ue vel 
ipfa ejufdem editio hac de causä nunquam fortafle fuifet prodi- 
tura, nifi illam fermè qualis eflet craitere , in corurm gratiam 
i Anglica non intelligune , quèm premere , melius duxiffem. 
rù ; Sacræ Scripturæ loca , Noftra citata., fiapliciter, proue 
hic ea vel ipfe vertit, vel ex Anglicä verfione delumfit , Latinà 
reddidi , lis ex Latinis quæ exftant verlonibus fequutus, eù 
quèd fæpids ipfa Anglicana verfo ab alüs, fpiès ctiam NE w- 
TONUS ab illä differt. Eodem modo egi in locis, Noftra 
ex veteribus & Ecclefiæ Patribus. citatis. icumque Anglicè 
ca promebat, Latinè ca verti; ubicumque ipfe Latinè, five ex 
fuà, five ex aliorum interpretatione, ea dabas, verbotenus def- 
cripfi. Sæpifämè aliter fcere omminà non licuit, maltis corum,. 
quos cite NEWTONUS , Auétoram , non infruGo ; atque 
hoc ipfum in causà fuir, quèd non frmper', uhi fuos ille Auc. 
vores adfcribit, &. loca diftinéè adnotat, num id reétè fecerit. 
confulere potuerim. Sæpius, iraque, hoc fiétum, £epiüs etiam 
citationes indè emendatæ : fæpiùs notata Auétorum , quos no-. 
sine tenus. dumçacat Nofter appellabat , loca. Sxpius, auerm, 
fieri non potuit , cùm nec ipfos Auétores aliquando. nofter ig-. 
nueret. Vitia, infuper, Typographica fuftuli; ex. gr. p. 400. 
bis legebatur Philometor tm pro Epiphane , tùm pro Sékuce 
Phihpatore,  Aliquando tamer Lectores vitii monendos ele , 
<enuis 
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cenfui, atp. 326 &c. Aliqumdo, etiam, bis eadeñ ocèmre. 
bant, wbi femel omitenda duxi; fcilicet , mon tanthm pag. 362 
& 406, ubi illud monui, verbm étiam pag. 355 & 356. Prærer 
ranimadverfiones quafdam , & fammmaria rerem in margine, tres 
indices ad-calcem adjeci. ((Qorum'dues rejeci, ne liber nitnièm 
æxcrefceret , ‘alterum inter mem invenies- à 

De Notis, autem , pauca monenda funt. Mexs, ab ilHs 
quæ Auttori debéntur, undculis, quibas illæ includunter , dif. 
tin@tas videbis. Lonpè aatem plura adnotare erat animus, fed.. 
vadem, cujas mentionem feci, negotiorum majorum , & quæ 
minimè nepligi fas eft, copia, obdtitit què mins variis rebus 
penitiès inveftigandis otiuns fppeteret : quo fi majori gavifus 
fuiffem, de fandamentis expofñtionum NE % TONI & aliorum, 
præfertim quod ad vaticinium 1e fépsmeginez bebdomadibus , epif- 
fem diftindtiès. Eademi mihi oti penaria in causâ füit, quare 
non éxaminaverim , num re&è, némve perperam Nofter hifto- 
rias, (fi qua de ïis fit inter Viros Doétos controverfia} referat; 
quod tamen sliquatenus feci ad initium Cap. 1X. Et ad illud 
quidem caput, quid ad fingula præftare intenderam ; fpecimen 
exhibui. Non, itaque, credendum, me, ubicumique nihil no- 
tavi, vel ejufdem cum noftro efle fententiæ, vel nihil notandor 
duxifle.. Multa erant præ manibus, verdm alterids expendenda, 
aliique ad illa confulendi fcriptores, priès quâm par effet ea emit- 
tere: atque hæc omittenda potiès , quâm non coëta fatis tibi 
offerenda, videbantur, Uno loco, paginà , fcilicet, 422 , ad 
‘hanc meam Præfationem te remitto, quèd, variis de caufis, me- 
liùs videbaeur , hic, quäm illic, quæ nécefle erat, monere. 
Docet ibi Nofler , in variarum quæ memoraverat ; faperftitio. 
fum propagätione aftefienanos fuiffe Monachos , atque hifce 
ducem ANTONIUM. Égerat, sutem, præcipuè de invotatioe 
ne Sanétorum, atque hanc in Eccleïñam introdu@am dixerat he- 
noribus, San&torum reliquis exhibiris, ed maximè, quèod Æ- 
gyptii Martyrum cadavera inhumata , in le@ulis | privatim in 
wdibus fuis, fervabant, Fuit, autem, in Anglià, qui NEW- 
TONUM poñtremæ ofcitantiæ accufavir, ed qudd harum fuper- 

flitionum 
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ftitionum non tantüm eximium promotorem faciat AN TONIUM, 
vérm etiam, & hoc præfertim ex ATHANASII loco citato 
id probaretur:.integer, enim ÂTHANASII locus, cujus par- 
sem Nofter citat, alieniffimum ab üis fuperftitionibus fuifle À n- 
TONIUM, judice hoc Anonymo, teftatur. Hæc cüm accufa- 
tio, fortè fortunâ, mihi innotuiflet, ATHANASIUM confu- 
lendum , atque omnia qu refpicit, hic defcribenda cenfui. Ita, 
ergo, Epifcopus Alexandrinus , és Viré ANTONII, versds f- 
nem, Operum Vol, IT. pagg. Sox, dre, Edisionis Parifienfis, anni 
1627. Quis, verd, vite finis ipfi fuerit, aquum cf dr mc comme- 
morart, G ves cupidè audire, ch G* boc emulationem mercatur. 
Monachos, more [uo, in monte exteriore uifebas : dÿvinique pravi 
dentié de vite fus exits certior faëlus; poffremèm vos jam vifo, in- 
quit fratribus, Ge: — Ad bec cum fratres ipfum, ns maneret fe 
cum, vel invituns, ‘adigere conarentur , ibidémque vité fungi, re- 
fragatus ef, ch alias ob mulsas cauas ,, quèd ipfe filentio oflendit, 
sm ob banc potifimhm : Amant Ægptii pi defuntiorum, aigue 
in primis fanéterum Martyrurs corpora funerare quidem G linteis in- 
voluere ; non autem manderc terra, fed, ltfulo impofite, intra pri- 
vatos parictes retisere; mertues c& rasione honore fe afficere exifii 
mantes.  ANTONIUS idcirco fepiès Epifcapos regavis ut populure 
erudirent ; fimiliter etiam laïcis pudorem injecis, G* mulieres objur- 
gavis; hoc veque Lgisimum , neque omnine fanilum ce adftrens. 
Nam @: Patriercharum G Proftsarum corpore, ad hunc sjque diens 
Sépalchris fervari, ipfum etiam Domini corpus in monsmentum po- 
Jitum fuife , faxum quoque obvolutum , quo tegeretur, donec die 
sertio refurgerct.  Quibus verbis peccare demonffravis eum, qui pofl 
mortem , defunéforum corpere non bumurct, quamuis fancfa cffens : 
quid, cnim, tmajus Janctiéfve corpere Domini.  Mulii, ergo, hoc 
audiso, pofica Jub terram condiderunt cadavera, gratidfque Deo cge- 
runt, quad tam probè inflisusi efént. ANTONIUS, aurem, bu- 
jus moris gnarus, metuénfque ne G* fho isa cadaveri facerent, poll 
om Monachis , qui in exteriore erant monte, mandats dediffis , 
She inde abfulis , montémaue intcrièrem ingreffus ; ubi commorari 
Sobbas ; poff menfés pauses in merbum incidis,  Tum vecatis iis, 
gui 
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qui cum ipfo erant ( duo erant bi, qui G* intus manchant, quinde. 
cim annos denéperes, eique, propter fenellutem, miniffrantes) ipfis 
dixis : Egwidem , at friptum cf, viam patrum proficifcor ; me, 
gsippe, à Domino vocari video: vos, autem, [abris cffote, nec 
disturnam véfram ärunvw perdite, fd, tanquam primordio jam 
capto , alacritatem animi véffri ut retincatis incumbite.  Noffis in- 
Pdiatotes Demnes | noflis quèm fint immanes quidem , 4t viribus 
éimbecilles. Ne, igitur, ifos timeatis , verüm potins femper Chrif- 
tum firate, efque credite, ac vivite tamquam in dies morientes, ipfi 
vobis caventes, esrémque memores admonitionum , quas ex me an- 
difiis. Nulle, porro, vobis fit cum [éhifinaticis confuetudo, neque 
omnino cum bercticis Arianis : [éitis enim qui G* cgo illes fim 
averfasus, propter perverfam ipforums Chriflique adverfam fetfam. 
Erududile dè HADAoy ai vpei > dei cuvdrler salés Teoryapuévas 
pêr Tà Kugio érsle Tag dylo 11e mélé Savalor vuès éiç Très 
dsoyisç cxmès > de Disg nai vrai pus, déEuvles rai ‘avlei. Tavle 
Aoyiterde ; Tavle Pyovrre. nai és pére Vuir met épS » nai umue- 
vevere w6 Tegi Tarpog" un DiTÉ rives T0 du pa ARE #16 Aryurlers 
pu mas Ev raie dinois do Gulas. are yap xégw éag HAOor ès TO 206» 

Vs ep er VU se nl or - 
as AASer dde. cidare de L 77 LOT @Es EVETRET OV Tes TSTO MOVIE » 
Kai ragiyye\Aor mavoarSas ris Torarns cumdelas. SaVale #10 
v'pélégor UReTG » nel mo y xguVale. xai dçw ro Tag pi piue 
DuAarle ever Tag vpiv ; dre undéva ynévney rèy vémor, mAÏr Ur 
Héron. ya yae, ev Th dvasdou làv vexgèr ; éroan\Voues rat 1& 
saipG- dDSaglo dure. [Ves, autem, Gr ipfi potiès operem na- 
vate ut adhereatis, primd, quidem, Domino, deinde Sans ; nt 
P9F mortem vos ; in aterna tabernaculs, t4mquam amicos G: notes, 
G: ipf recipiant. Hac obftrvate, bec animaduertite, ac fi qua vobis 
mei cura, G* inffar patris mei mementote. Ne Jinatis ulles meum 
cadaver in Ægyptum férre, ne quando in fais domibus id deponant. 
Propterea, enim ; in montem abii, G: buc veni. Scitis, autem, 
S quomodo Jémper objurgaverim illud facientes | d: adhortatus fim 
st mittcrent illum morem. Vos, itague, meum cadaver fépelire 
d fab serré condite : ac obfervetur à vobis id quod dixi, aded us 
#emo, ge vos fobs, locum fiat. Ego, enim, in refurretfione 
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mortnorum, ilud incorruptum à Servatere recipiam.] Cenfet A: 
nonymus nullam efle , quâ ingentis criminis abfolvatur N'EW- 


-TONUSs;,rationem, nifi vel ipfum ÂTHANASIUMnon legife, 


fed tantüm, hæc, alüi.citata , memoriæ causâ notâfle, poftea: 
exa@tis expendenda;. vel.has pofthumas Obfervariones, ut alias 
aliorum. magnorum. virorum, nihil efle, præter adverfaria, è 
quibus opus ejufmodi componere mors Auétorem prohibuit.. 
Poftrema conjeura non omnino præter rationem videtur. At-: 
tamen & aliâ ratione, criminis.certè magni, abfolvi NEWTo- 
NUS.poffit, etiam fi ipfe, quo modo eæ funt editæ, has Ob-. 
fervationes perfcripferit,  Scilicet, nihil aliud.culpat AN T o- 
NIUS, nifi corpora.inhumata fervari; nihil aliud vetat, nulli 
ali rei moribundus profpicit , nifi.ne fuum inhumatum ferveur. 
Miraculorum edendorum virtutem.offibus Sanétorum adfcribere: 
non vetat; nec magis aniinarum eorum. invocationem: Quin 
hanc potiùs, quæ fuperftitionum NEWToNo cft cumulus, ta- 
citè probat, jubendo ut Difcipuli fui Sanéfis adhercans | us G !i 
fes, poff mortem , quaff amicos G° netos, recipiant in.aterna ‘aber- 
macule,  Minimüm Sanétorum animabus, rerum, quæ in terris 
aguntur; confcientiam , tacitè adfcribit :. quod fatis profeatù -fle 
ueat, nec multèm füperftitioni déditis hominibus , ut haud 
ruftra.fefe illas. invocatures credänte 
Hæc etiam.adnotanda. proponit. vif. omni laudé dignus. 
Ad'ea, quæ leguntur pag. 336. 337. (Cùm Nofter Sena-. 
tum populämque. & Principatum Romanum inter-decem cornua, 
Cäp. V I: non memoraverit , Iimperifque veteris Romani reli-. 
quias jam in regno Ravennæ ftatuerit , manifeftum eft , humani. 
aliquid'pañfüm füiffe Virum Sümmum cüm hæc fcriberet. ) 

d pag: 410. lin. 2. à fiñe ['Errat NE vv TONUS, cujus me-. 
moriæ non rectè obverfätus elle fequens locus ATHANASII: 
{in fine Præfationis ad'Vitam AN TONI1I) videtur. A Tôre 
drep aulos Le yodono, roAddas. yep auler évpans , vai à paSav, 
2m Sp rap TE axes Gares avg Xô vor x oAyor, nai Erigéaslcs . 
ride nala xespès dilS , ypdibas ri'ivaabciæ vuür écrédura. Propte- 
read que ipfe novi, (fape , enim , ilum vidi,) dr que difécre.ab co : 

Petuël 
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potsii , qui non parum temporis ipfam fequurus cf, dr aquam mani- 
bus adfudit, veffre bencvolentie féribere diligenter fludui. ] . 

Totam Præfationem , utpote longiufculam, non defcripfi, 
hæc afferre contentus, quæ præcipua vifa funt. 

Ultimum Opufculum de $acro Judeorum Cubite dc. Latinè ab 
Audtore fcriptum, Anglicè editum fuit inter Opera mifcellanes 
Celeberrimi Jobæenis GRAVI1, Tom. Il. pag. 405. ann. 1737- 
Londni , unde nos illud defumpfimus. 

En, Leëtor optime, quæ tibi in præfentia poffum offerre. Si 
meum rem tibi gratam & utilem faciendi ftudium non difpliceat, 
voi reus fa@us fum. Ceterüm, in verfonibus meis perfpicui- 
tatem fum potiùs quèm elegantiam fecutus. Res ipfa id petere 
videbatur, tum, quia Mathematica , Phyfica , & hujufcemodi 
funt dilucidè tradenda, tum, quia NEW TONI ftylus (cui 
meum accommodandum cenfui, ) omnino fimplex «ft & omni 
ornamento deftiturus præter illud , quod fponte gignunt verba, 
cùm 

— — provifam rem non invita fequuntur (a) 


Præterea, fruftra, fateor , elegantiam cflem venatus. Nan; 
& profe&tù patet | 
— — — Anglorum obfcura reperta 
Difficile inluftrare Latinis verfibus elle, 
(Multa novis verbis præfertim cüm fit agendum, ) 
Propter egeftatem linguæ, & rerum novitatem Gé»; 


& Romanè - 
Judice, quem nofti, Gsnrco €) 
feribere folèm datur illi, qui per aliquot annos, ceteris omni. 


bus neglettis , optimos’illius linguæ Auétores diurnà noëturnè- 
ttt 2 . que 
(a) Horat. Art. Poet. verf. 311. 


(b) Lucrer. de rerum nat. Lib. I. verf. 137. 138. 139. 140. 
(c) Cler. Biblioth. Ant, & Nov. Tom. 25. pag. 381. 
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que manu verfavir.  Mihi verd, ab ineunte ætate, rebus potitis 
quàm verbis addifcendis deftinato , quantèm voluiffem operæ 
Latinis Litteris navare non licuit. Sed, peropportunè accidit , 
ut hic ornamenta non requirantur, perfpicuitas & fidelitas fuffi- 
ciant. Quæ duo utrüm præftiterim , penes Doctos judicium efto. 
Nihitcerrè, quod ad utrumgne, & præcipuè ad fidelitarem ver- 
fionis, conduceret, prætermif. Quandoquidem , poftquàm, 
quantä potui diligentiâ opufculum aliquod fum interpretatus , 
illud cum Gallicä, fiqua aderat, verfione accuratè contuli, aut, 
quantèm licuit, cum Viris rerum ipfarum , & Anglicæ ac La- 
tinæ Linguæ peritiffimis emendavi.  Quamobrem illis à me 
debetur gratia maxima, eôfque obfecro, ut publicum hoc grati 
animi teftimonium non refpuant. Quamquam autem totis viri- 
bus errores vitayerim, eos non evitavi, fatis fcio. Tuam, 
igitur, cùm pro meis, tum pro Typographorum mendis cle- 
mentiam imploro , Le&tor benigne. Vale, & memento qudd, 
humanx naturæ vitio , 


.— — Opere in Jongo fas eft obrepere fomnum (4). 


(a) Horat. Art. Poetic. verf. 360. 
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{SAACUS NEWTONUS, natus eft 
Woolfiropie in Lincolni Regione iplo Nati- 
vitat Dominicæ die (Veteri Stilo) anno 
1642 ; originem fuam referebat ejus fami- 
Jia ad natu maximum Jobams N'EWTON1: 
Equitis aurati, & Wooffropie Domini, fi- 
lum. Hujus Gens per totos ducentos an- 
nos’ in Wooffropiam dominata fuerat, ubi 
fe tranftulerat ex Wefby in eâdem Regio- , 
ne ; orta autem erat Newromi, quæ Lan. 
cafi Urbs eft. Matrem habuit Isaacus 
nofter #mam ASCOUGH, antiquo ge- 
nere prognatam, quæ , ctum Virum , Auétoris noftri patrem, amififlet, 
terum nupfit. Hæc filium fuum, duodecim annos natum, mifit in pu- 
blicum Granthami Ludum litterarium , unde illum aliquot poft annis re- 
movit, ut res fuas ipfe curare confuefceret. A quo negotio tam alienum, 
& tam libris fuis deditum experta eft, ut eum Gramthamums remitteret, 
què fibi poñfet indulgere. Hinc tranfit ad Collegium Trinitats in Uni- 
verfitate Cantabrigienfi, anno 1660 , ætatis annum agens duodevicefimum. 
Audor et FONTENELLIUS (4) eum,. Mathemata difcere cupientem, 
| ttt3 operam 

Ca) Hifloire de P Acad. Royale des Suiences, An. 17297. Elog. New, 
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operam Euclidi non:dediffe, utpote qui nimis perfpicuus, nimis fimplex, 
& indignus, in quo pervolvendo tempus tereretur, illi videbatur. PEM- 
:BERTONUS ferè eadem narrat; affirmat (4) enim  NEwTONum 
Ææpiùs querentem audiiffe, quod Mathematum curriculum aggrediens to- 
tum fe tradidiflet libris CaRTEsiI & aliorum Ælgebrifarum , minus 
attentè perledtis EucLIDIS elementis, quam tantus Auétor merebatur. 
Perfunétoriè igitur evolutis elementis {edulam operam dedit CARTÉSIE 
.Geometriæ, & KEPLERI Opticis. Patet ex ejus expenf rationfbus illum 
ScHOoTENII Mifcelgnea, & CARTESII Geometriam , atque W AL- 
LIS11 opera emiflé anuo 1663 pauld amte diem quo Domini nativitas 
-celebratur… Hos libros, dum legebat, notis & oblervationibus augebat, 
ac fcientias, de quibuS agebant, multüm promovebat. Sic (b) annis 
4664, 166$, dum proferre conabatur Walifianms interpolationem , ex- 
-cogitavit rationem Serierum ôbtinendarum per Radicum Extra@tionem & 
per DiviGonem. Anno 1664 artium Baccalaureus fadus eft. Anno (c) 1666 
admirandæ fuæ Optice fundamenta jecit ; & anno 1668 artium Magifter 
creatus fuit , cm jam Collegii focius fuiflet eledtns. Hoc .eodem anno, 
menfe Septembri (funt verba (d) Clariflimi Coczinsi1) MERCA- 
er Logaritbmotechriam edidit fuam , quæ fpecimen hujus Methodi, 
( videlicet Serierum infinitarum ) in unicà tantüm Figurà, nempe Quadra. 
æuram Hyperbole continet. Haud multo poftquam in publicum prodierat 
liber , -exemplar ejus Clariflimo WALLIS10 Oxowiam mifi. ..., aliumque 
BARROVIO Cantabrigiam , qui quafdam NEWTON1 chartas (e).... 
extemplo remifit. ÆE quibus, & ex alis , quæ olim ab Audore cum 
BARROVIO communicata fuerant, patet illam Methodum à dido Ne w- 
TONG aliquot annis antea excogitatam , & modo univerfali applicatam 
fui ; ita ut ejus ope in quävis Figurà curvilineä propofitä , quæ unà vel 
« pluribus proprietatibus definitur , Quadratura vel Area didtæ Figuræ, ac- 
curata, ê pollibile fit, fin mints, inGnitè vero propinqua ; Evolutio 
vel Longitude Lineæ curvæ; Centrum Gravitatis Figuræ ; Solida ejus ro- 
tatione genita , & eorum Superficies, fine ullà Radicum Extradione, ob- 
tineri queant ; quo invento, ait Celeberrimus FONTENELLIUS (f) 
nihil fubtilius nihil felicius excogitari poteft ad opem humani intellectä 
imbecillitati ferendam. ru 
-? Tamen tanta erat NEWTONI modefbia, ut (g) maturam cd fine 


(a) Fembert Pref. in à View of Sir WMaac Nowton's Phiofophy. 

CB) Vide Tom. I. hujus, pag. 329 -- 332. . 

{r)‘Vide Tom. I. hujus, -pag. 379. . 

(4) Comm. Epiftol. N°. X X 1 V. pag, 103. edit, fec. * .. 
(a) Hæ charte funt Auakyfs per Æquationes numero Terminorum infimitas 
Cf) Loco citato. . 

(&) Vide Tom. I. kujus, pag. 333- 
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demetatem expellaret, licèt, vel MERCATOREM ipfûm jam noffe (a) 
Extraëlionen Radicum æque ac Divifionem, vel alios faltem, Divifione pa- 
sefaélà inventuros reliqua fufpicaretur ; id eft, licèt alios inventionis gloriam 
occupaturos pütaret. Libellus igitur de Seriebus , quem confcripferat , 
communicatus tantummodo fuit cum COLLINS10O & Vice-Comiti 
BrouncHeRO. Eledus: fuit anno 1669. Mathematum Profefor in 
Univerfitate Covabrigienf, quam Provinciam B«RRO VIUS abdicaverat. 
Eodem anno & duobus proximis publicè prælegit Lefiones Opticas, illas', 
uas nos exhibuimus (2), quæ, in Anglicum fermonem converfæ, editæ 
Serunt Londini anno 1728 in 8vo., &  poftea Latinè, quemadmtodum fcriptæ 
fuerant pariter Londini an:1729 in 4°. Ibi continenturea, quæ de Luce 
& Coloribus detegere cœperat anno 1666, & de quibus docuit Regiam So- 
cietatem anno 1671 , fripto quodam , quod'igfertum fuit Philofophici 
Tranfadtionihe Februariü 19 an. 1672.-N°. So. (c). Hinc ortæ funt plures . 
controverfiæ, que NEWTONUM, illarum inimicifimum, à LeWionibus 
ipfs edendis cum Traéfatu dé Methodo Strierum infnitarum € Fluxionrm 
abfièrrummt (4). . In ifdem Tramfaéhionibus Marti” 28 an. 1672 N°: 81. 
defcripfit novum: Caa-Dioptricum - Telefcophum à fe excogitatum , quaro def. 
criptionem -Doétifimus Abbas Gaz Lois inftruit in Eruditorum Diario- 
Februari: 29 an. 1679, additi HUGEN 11 Epiftolà (4) , quà- Vir omni. 
laude major oftendit quot & quantis commodis hoc genus Telefcopia ce- 
tera antecellant:  Adfunt in-Philofophicé- Tranfaffionibus alia fcripta (e) ad 
Telefcopiam hoc, & ad novam'Theoriam de Luce €3 Coloribus pertinen- 
ta, quæ Auéioris ingemum:, diligentiam ; atque petfpicacitatem in pro- 
patulo ponunt: Anno 1672 edidit Confabrigie in 8vo. librumr, cui titu-- 
lus Bernardi VARENII Geographia gencralé , in qui affeétiones generales: 
Tellurë explicantur , aufs €$ iluprara ab ISAACO NEWTON, quæ 
rurfus excufa fuit, pariter‘in 8vo., anno 1687; {ed ea, que NEWTO- 
Nus, publicæ utilitati ffudens ,. & gloriam fuam negligens, contulit ad . 
eam augendam: & illuftrandam ; ita cum reliquis confufa font, ut ab iis : 
diftingui, nedum feparari nequeant. Hyeme illo, qui finis fuit anni 1676, 
. & principium anni 1677, NEwtonus demonftravit quod, ff virés : 
centripets reciprocè Jint ut Quadrate dilantiaruim , Planeta mor fuo defcribet : 
* Æipfrm circaCentrumvirium fitun in’ inferiore Elipfeos Foco, ©$, Radis 
ad hoc Centrum-duéfir, Areas-defcribet Temporibus proportionales. * Anno : 
1683 hoc argumentum rurfus meditari cœpit, & jam detectæ Propofitio- 
ni nonnullas alias ad coœleftia Corpora fpeétantes adjecit ; inter quas non: 
ultimum locum occupat' Demonftratio notiffimæ illius Kep/rime Propoñi. 
tionis; quèd; foilieet, .Planere. in Elipfibes movenvur; €ÿ, fi Radi ducan. - 


tr 
Ça) ‘Tom. JL pag: 75. &E: 4) Vide Tom. IL hüjus, pag. 295. adi ” 
{3 Tom. H Rs pag. 279. € PA : 
#).Vide Tom.]. hujus, pag. 334 Ce) Vide Tom IL.hujus, p. 305. ad jasw- 
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tur ad Solem fitum in inferiore Ellipfeos Foco, Areas Temporibus proportio. 
nales defrinmt. Hanc Danonfti fonent mifit Celeberrimo HALLE10 
menfe Decembri 1684, qui eam cum Regal Societate communicavit | & 
in hujus Tabularis infcripta fuit.  Celeberrimä hac Societate rogante , & 
HALLESIO etiam pervicaciter contendente, ad id addud@us tandem fuit 
NEwTOoNUS, ut fua Principiafcriberet, quorum duo priores libri ma. 
nu exarati Regali Societati le@i fuerunt; fed, cùm Hookxius fe ante 
noftrum Auctorem KkPLER1 Problema demonftraviffe contenderet , ter 
tium librum fupprimere flatuit NEWTONUS, quod tamen ne faceret 
ejus Amici exoraverunt. Aflerit PEMBERTONUS (4),. qudd prima 
cogitata , quibus ad Principia fua manuduêtus fuit, ei in mentem vene- 
runt anno 1666 , cùm Cartabrigii, metu Peftilentiæ, receflift. Nam, 
folus in hortis deambulans Gravitatis vim , (aliqui dicunt à pyro cadente 
admonitus ) confiderare cœpit; qudd, nempe, quoniam hæc vis {enfibys- 
non deprehenditur imminuta ad maxima à Terræ Centro intervalla , ad 
quæ pervenire liceat, neque ad faftigia altiflimorum ædificiorum , neque 
etiam ad fublimiorum montium cacumina inde conficiendum probabiliter 
videtur , quod hæc vis multo latiüs patet , quàäm vulgo credi {oleat ; 
quidni ad Lunam ufque , tacitus dicebat ? Si verd ita fe res haberet, 
certè vim iftam Lunæ motus fentiret, & ab eà fortaffle Luna in orbità 
fuà retineretur. Quanquam autem vis Gravitatis non mutetur, (quod 
quidem fenfbus. percipi poffit, ) exiguis mutationibus intervallorum à 
Centro telluris, ad quæ evadere poffumus, tamen arbitrabatur fieri pof 
£, ut hæc vis multo minor effet apud Lunam, quäm apud nos De- 
tecturus quanta effet hæc imminutio , fecuim ipfereputabat, quèd, fi Lu- 
nam in orbe fuo retinet vis Gravitatis, procul dubio Planetæ primarii 
circa Solem à non abfimili vi circumducuntur. Et, plurjum Planetarum 
Periodos cum eorumdem à Sole intervallis camparans , invenit, qudd, fi. 
quæ vis Gravitati fimilis Planetas in fuis orbitis continet, hæc decrefce. 
re debet in duplicatà ratione incrementorum diftantiarum ; ad quam con. 
clufionem venit, ponens Planetas accuratè -defcribere Circulos Soli con- 
centricos , à quibus quidem circulis orbes à pluribus Planetis'defcripti vix 
differunt. Tgitur, Aipponens vim Gravitatis, ad Lunam ufque fe ex- 
tendentem , in eädem ratione decrefcere , rationes fubducere it. perde 
pedturus utrm hæc vis ad Lunam in orbità fui retnendam Pal 

Cm verd tunc libris deftitueretur , pofuit, quemadmodum Geographi 
paflim, & Angli Nautæ, antequam Norvoopus Terram ellét di. 
menfus , arbitrabantur, quod unus Latitudinis gradus in terreftri fuper- 
ficie fexaginta milliaria Anglica complectitur ; fed, quoniam hæc hypothe- 
fis à verd non parum aberrat, quandoquidem finguli gradus novem & 


. . fexaginta 
Ca) Pembert. Pref. in à View of Sir IGac Newton's. Pbilofophy. 
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fexaginta milliaria Anglica cum ‘dimidio, circiter, éôntinemt ; inc fac 
tum eft, ut ejus rationes fpem fallerent ; hinc'opinatus eft aliquain aliam 
caufam faltem jungendam efle vi Gravitatis in Lunam agenitis.” ‘E4' de re 
‘hujus argumenti confiderationera ‘aliquamdiu intermifit. Sel aliquot air. 
ais pot Hoox1tr epiflola sun excitavit ad invefligendum quamnanà 
Lineam reip{a defcribat corpus &'fublimi cadens, fi Terræ elfca fuum 
Axem motus non negligatur. Hujufoemodi Corpus, cùm. fervet moturh 
illum, quem Terræ revolutio tribuit loco , quem cadendo deferit, confide. 
rari debet tanquam anteriorem partem versüs projedtum , & fimul trac. 
tum deorfum, ad Terræ Centrum. - Hinc iterum ad meditandum Lunæ 
-motum animum adjecit ; atque ufus Terræ dimenfionibus , quas paulè 
priès Celeberrimus PrCARTUS conflituerat , Lunam in orbe fuo reti. 
neri à folà Gravitatis vi perfpexit : unde fequebatur ‘hanc vim decrefcere 
quo magis à Terræ Centro receditur , : quemadmodum ipfe jampridem 
conjecerat. Ex hoc principio deduxit Lineam à cadente Corpore defcrip. 
tam effe Ellipfin, cujus Focus alter eft Terræ Centrum. Et, quoniam 
primarii Planetæ circa Solem in gyrum a@i Ellipticos Orbes defcribunt , 
difquifitionem hanc, quam animi -gratii fufceperat , ad altiora poffe accom. 
modari non fine voluptate cognowvit. Compofuit igitur , duodecim , præter. 
propter., Propofitiones ad Planetarum præcipuorum circa Solem motum per. 
tinentes. .Aliquot pôft annis, fermonibus HazLEïI1, qui, eum invk 
furus, Centabrigiam petierat , eo adductus eft, ut rurfus meditationes fuas ad 
hoc -argumentum converteret , atque inde. de hac re librum , cui titulus 
Philofophie naturalis Principia -miathematica divulgavit. Hic liber tot, & 
tam accuraté excogitatarum rerum plenus , duodeviginti menfibus confcrip- 
tus fuit, quamquam ferè nullam , præter eam quam retulimus , fuppel. 
lectilem fibi paraviflet. Ha@enus PEMBERTONUS. Hic liber primd 
editus fuit Londini in 4°. anno 1687; atque iterum plurlbus in locis ab 
Audtore auêtus & emendatus Gewrabrigie anno 15713 in 4° curanité Ro. 
gero CoTtTEs10, Viroilluftriffimo, & in eà Univerfitate Aftronomiæ 
atque Phyficæ experimentalis Profeflore : Tertio Amfelodami, anno 17145 
& denique Lowdini anno 1726 curà Henrici PEMBER TON: rurfus auctus. 
Hic liber, (juxta FONT&NELLIUM (4), ) in quo novum Philofo. 
phiæ-Syftema profundiffimæ Geometriæ fuperftruitur ; ftatim: omnes illad 
laudes non obtinuit , quas merebat, & quas aliquando habiturus erat. 
Quoniam acutiffimé cogitata multa paucis verbis efferuntur , & ex prn. 
cipis fummä celeritate deducuntur ea, quæ inde confci poffunt , atque 
Lector non- pauca, quibus principia & conclufiones conneétantur , pro: 
pro marte fupplere debet, tempore opus erat ut intelligeretur.  Mathe. 
amaticorum Principes diligentem & fedulam operam illi navare coacti funt, 

If Newvoni Opafcule, Tom. L - tttt rt & 


Ca] Hifi de l'Acad, Royale des Sciences, Ana 7a7. Elogs de Mr. Nowtme 
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& ii, qui minds ingenio. & do@riné pollebant, illud mare navigare non: 
funt aggreffi, nifi quando Prinoi un cefimonie animos addiderunt. Sed- 
‘tandem , quando libri pretium fs perfpeaum. fuit, undique concurre- 
xunt fuffragia ,. quæ tam lentè fibi adquifiverat, & omnia plaufus com- 
pleverunt. Omnes mirati funt mentem rerum inventricem , & quafi crea. 
tricem, mentem, quæ, fi minus modefta fuifet, melion , quam. Lu. 
GRETIUS, jure, exclamare. potuiflet ,, 


Avia Pieridum peragro loca, nullius antè. 
Trita folo; juvat integros acodere fontes... 
Atque haurire. ....… À 


mentem, in- feculo féliciffimo vix unus aut alter à totà Doétorum 
Republicâ fortiuntur. Et, quo quifque magis ingenio pollebat, ed magis. 
mirabatur , ita ut HosrITALIUS ille, Eruditorum nobiliffimus, & 
Nobilium eruditiffius , ab-Anglis, («) eum.invifentibus petere foleret ,. 
NEWTONUS-ne véfler, edit, bibit, dormi, us: bomines. ali fact ?- 
Ego quidem illum-mibi fingo tanquam. Genium-, &:mentem. à corporeis. vin. . 
culis omnind folutan Innituntue Préxipia Mathematica duabus præcipuè- 
Theoris , do@riné virium. centralium-, & Medioram: refiftentià :.utraque : 
ferè prorfus nova eft, & per fublimem Auétoris noftri. Geometriam ex-. 
plicata, K&pLERus. ex cleftibus, TECHON1s. obervationibus tria. 
confecerat  Primé ,. quèd idem Planetæ æqualibus.temporibus. æquales 
Areas. circa Solem defcribuns.. Secxedo , quod. per. Ellipfes moventur , in- 
quarum- communi.Foco eft. Sol.. Terriè , quod ,. in diverfis Planetis, 
Quadrata ex temporibus periodicis. funt ut Cubi ex tranfverfis Orbitarum. 
Diametris Ex prime Plnomeno. confecit Auétor Planetas verfus Cen.… 
trum Solis attrahi . Ex féwdo vires hujus attraétionis efle., reciproce, us. 
Quadrata fpatiorum:, quibus Planetæ diflant à Solis Centro. Ex. sertio: 
deuique Planetas omnes, eandem. Centripetam. via fentira Eadem .anno,. 
Q-Principia ifta fuerunt edita, Rex JacoBus.IL privilegia Univer-. 
itatis. Cowabrigienfis. aggreflus.elt , pro. quibus,, inter alios., acerrimè : 
fetit NEWIONUS, qui fuit inter:illos, quos Univerfitas ad'.4lé5 Confeffés : 
Curiam, delegavit: Electus pariter fuit unus ex.ejus Membris; dum anno: 
1688, Paëtioms Comitia fuerunt. coaéta , quibus adfuit quamdiu manfe.. 
runt. Anno.1696 Iluftrilimus, MOUNTAGUE., tunc. Scacearii Cane 
cellurius ;, & poftea Comes Hallifaxiws illi à Rege GULLIELMO munus. 
Cuftodis pscuniz fesiundæ.obtinuit, que munere dum fungeretur , exim'afuit: 
eus. opera quando. nummi. jam. culi_ novis.imaginibus fignandi fuerunt. . 
Tribus annis.poft creatus. fuit. Magifter Fabrorum .nummos cudentium ; 
wade. non exiguum . lugrum ei, redibat ,.&. hoc munere., quoad:vixit », 
potitus 
Ca) Pts Muirsqux., Recueil de diverfes Pieces fur la Philafophie. &e. Pret: 
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poûtus eft. Anno 1699 in Region Scetierum Academian, que Luctia 
Parifiorum floret , cooptatus fuit Anno 1701 iterüm ab UÜniverfitate 
Cantabrigienf Comitiorum Membrum electus fuit. -Anno 1703 creatus 
fuit Præfes Regal apud Londimenfes Societaté | quam Dignitatem per to. 
tum vitæ fuæ tempus , hoc elt, tres & viginti continuos annos, obtinuit. 
Anno 1704 edidit Londini in 4°. fuam Opricam, feu librum de Reflexio. 
nibus, Refra@ionibus , Inflexionibus , & Celeribus Lucis ; qui liber 
auétus iterüm typis excufus fuit pariter Londimi anno 1718 in 8v0., ae 
tertid anno 1721 in 8"o. In Latinam linguam verfus ex prima editio. 
ne à Celeberrimo Savtuele CLARKE editus fuit Londim anno 1706 
in 4°. & ex fecunda anno 1719 pariter Londini in 4°. Illuftris Pers 
CosTs eumdem Gallicà Linguà donavit ex editione fecundä , & fie 
verfum edidit Aytelodami 1720 ia 12m0, in duo volumina divifum, & 
Latetiæ Parifiorum eadem forma anno 1722. Juxta ingeniofiflimum Fo N. 
TENELLIUM (4) hic liber totus circa Lucis Anatomiam verfatur. 
Tenuiflimus Lucis Radius in cubiculum prorfus obfcurum intromidus , 
(qui tamen, quantumvis fit exilis, femper eft quafi Fafciculus ex infini. 
to Radiorum numero conftans, ) ita dividitur & dilfecatur , ut exhibeat 
tandem elementares componentes Radios ab aliis fegregatos, atque fin. 
gulos propriüs Coloribus imbutos , &, poft hanc ionem, nullis 
-mutationibus obnoxios. Omnes hi Radii diverfimodè colorati , fi com. 
mifceantur , eo ipfo Aïlbedinem, quä totus Radius præditus eft, confti. 
tuunt atque progignpnt. Primigenü & colorati Radii, numquam fortaffé 
feparari potuilent, nifi ita naturà comparati fuiffent , ut, dum idem 
Medium, idem vitreum Prifma tranfmeant , fub diverfis Angulis refrin. 
gerentur, & hoc pado, ad commoda intervalla excepti , difgregati com 
Parerent. Hzc varia rubei, flavi, viridis, cœrulei, purpurei, & alio. 
rum mediis coloribus diftintorum quamplurium Radiorum refrangibilites, 
de qua nulla fuerat fufpicio , & ad quam vix conjiciendo poterat deve. 
niri, ef præcipua veritas circa quam hic NEWTONI liber verfatur. 
Ab Mac ducimur ad variam reñexibilitatem. Quinimo , radü fub eodem 
angulo fuper eamdem fuperficiem cadentes alternè refringuntur & reflec. . 
tuntur. Præterea, Radi qui prope Corporum extrernitates tranfeunt , 
licèt illa non tangant , attamen à Linea re@a detorquentur , quæ fola 
res non primim NEWTONO perfpecta fuit, & iuflexio nuncupatur, 
Ex his omnibus exurgit nova Optica, ab aliis tam diverfa , ut hæc 
Scientia tota Auétori noftro debita videatur. Huic libro, cum primüm 
editus fuit, fubjecit Tratatus duos, de Specicbus € magnitudine Figuras 
rum crvilinezrum , hoc elt, de Quadraturi Curvarum, & Emumeratio Li. 
nearum terti ordini , quos deinde fuftulit , quia de rebus nimium ab 
Optica alienis agebant. Anno 170$ Eques creatus fuit ab AN N a Reginä. 

tttt a Anno 
La] Mémoir. de l’Acad. Royal. des Sciences , an. 1727. Elog. de Jr. Nerion. 


AXVIÉL FSAACT NEWTONT 
Anno 1707 Camabrigie primbm edita fuit ejus Arirhmerica Uisuerfal 
fve de Compoftione €S. Refolusions Arithmeticà liber ; idque infcio Aüdore, 
atque etiam , quando relcivit, ægrè ferente (4). Illum. fcripferat N & w. 
TONUS triginta fer anmis antequam. ederetur, anno nempe 1677, cm 
Mathemata Cantabrigie profiteretur , & quidem currenti calamo, pro ur. 
gentis officä ratione, & ejus exemplum, pro more, in- Univeriitatis Ta- 
Bularis reliquerat , unde editus. fuit. Secundo editus: fuit Londini anno 
1722; fed in fara perfectiore, (ut Clariflimi SGRAVESANDB verbis 
vtar (b),) ut quis facile percipiat non'omnind fotum abdicätle Virum. 
Celeberrimum.  Eundem fatis ample Commentario , quem. fuadente eo- 
dem s'GRAVESANDE jam diu. perfeci,. in lucem proditurum. prope- 
diem, & hoc ipfo fortaflis anno , fpero. Anno 1741 vulgata fuit ejus 
Ænalyfs per Quantitatum Series, Fluxiones , €$. Differentias, cum Euone- 
ratione Linesrum tertii ordimés , Londini in 4°. à Gulieno J@Nts, Armi. 
gero, qui primüm. illam reperit inter fcripta. Jommë COLLINSFI, quæ- 
anno. 1669 à BARROVIO acceperat. ÂAnno 1712 plures NEWTONI. 
epiftolæ impreffæ fuerunt in: libello ; cui titulus. Cmemerchom. Epifalicum D. 
Joannis CozLins € aliorun. de. Awabyfi promoti ; julfu Societari Regiæ- 
GeonG10 E regnum obtinente meliès etiam im Aulà. cognitus fuit 
NewTonwus, quandoquidem ornatiflime Walie Princeps , ac deinde 
Britamie Regina illum pluribus de-rebus ad füblimiores difiplines perti.. 
#entibus.interrogare folebat ,. & à refpondentis-ore pendebat ,. ita ut fæpè- 
$ felicem prædicaverit,. cui eodem , quo NEWTONUS, temporevivere,. 
ällümque audire contigiffet.  Scripferat hic de. Chronologià librum , quem: 
in lucem non emnittere decreverat; at optima Princeps., cum. qua præci.. 
pua fui Syftematis chronologici capita communicaverat, tantum. novitatis: 
& ingeni in illis perfpexit, ut fibi fummarium. opraverit., quod nemini. 
daret, & apud fe fumma fidé & diligentià fervaret: Verunramen unum 
Kujus. Summarii exemplum in Galliam- pervenit , ubi ig Gallicam Lin. 
converfum. fuit & editum Lwerie. Parifiorum,, cum nonnulfs in. 
älud obfervationihys. Quapropter NeWTONUS Tranfadionibus Philo. 
fphicis inferuit animadverliones quafdam in has.obfervationes, quæ ani. 
madverfiones itidem Gallicà Linguä donatæ fuerunt , typifque -divulgatæ: 
| Eutetie Parifiorum anno 1726 in 8vo. cum. epätolà Excellentilimi Abbaris: 
ConTi, quà refpondebat ad nonnujla , quæ-de eo dixerat NEWTO-. 
US in. fuis animadverfionibus. Anno autem. 1728.ipfa Chronologia. 
edita fuit Londini in 4°. In eo libro præcipuè de hoc agitur, ut acutè 
fanè & ingeniosè, legendo tenuiffima nonnulla vetuftioris. Græcorum Af.. 
trologiæ-veltigia ,invefligetur quemnam.locum tempore. Chiromés Censauri : 
: . : Colurus; 
F1 ÉGravefande præfat. in Arithm. Univerf. Newroui.edit. Lugd. Batav. 1732. 
b } Ibider.. ‘ : 


VIT 4 XX1X 
Cofurus Æquinoéioram occuparet. Siquidem , quoniam hodie notum eff 
fixas Stellas unum in Longitudinem. Gradum peragrare fpatio anntorunr 
duorum. & feptuagintä , fi fciremus. per quas: Stellas tranfiret Colurus ille- 
CHiRONIS temporibus., dimetiendo intervallum, quo diftant Stellæ,. 
per quas nunc:tranfir, ab: illis. per quas tunc tranfibat, facil quot anni 
à Chironë tempore ad præfens elapl fint , determinaretur. Et, quia: 
€xrRON fuit inter. #gonautes , hinc notiffimæ hujus expeditionis, & 
idcirco Trojani belli cempus defniretur , duorum-mempe maximorum fa 
éinorum, ex quibus tota vetus Chronologia pendet. Ea flatuit NE w-- 
TONUS totis. annis. quingentis reventiore, quàm. ali vulg Chronologi. 
Contra hoc Syftema fcripferunt duo d6@i Galf,. atque tres Awghi, Ar-. 
thurus BEDFORD,. & Samuel SHU CF OR D in præfatione ad fecundum: 
Volumen fue Comexioms Hitorie facre atque profane, atque WARBUR- 
Ton in Sectione V. Lib. IV.. de Divini Mofs legatione. Ceterm non: 
tantüm fuis laboribus. orbem ltteratum. ditavit, fed' etiam. alios- ad idem: 
compulit, ut de fe tetatur VOODwWaRBUs (4). 
" Bonä valetudine ufus eft ad oétogefimum ætatis. annum ufque , quo: 
urinæ incontinentià affligi cœæpit ; attamen quinque fequentibus.annis, per: 
- fatis magna intervalla bene fe habuit ,. aut certè non malè, quod prudenti: 
vidüs ratione, curifque, quarum antea non indiguerat, effciebat. Pro. 
vinciam fuam curandæ Monetæ Nobili Viro-CoNDuITTro.,. qui NEW-- 
Tonx Neptem. uxorem. duxerat , dermandare- coatus fuit. Magnos do... 
lbres nunquam perpaifus eft præter: viginti. poftremes vitæ fuæ dies ;.tunc: 
pro certo creditum elt eum calculo: laborare, &' valetudinem recuperare : 
non pofle. Dum tantis doloribus cruciabatur, ut fudor largiter per vul. 
tum diffueret, nunquam ejulatum-edidit , aut eos ægrè fe ferre teftatus. 
et, &,. fi qua dabatur quies, fubridere:ftatim, ut folebat ,. & Iætà facie+ 
i. Semper, aliquot. horas. quotidte leétioni aut fcriptioni dederat. 
Scripta, quibus.quid novi ‘acciderit, enarratur , legit die Sabbathi duo-- 
‘devicefimo Menfis Martii anno 172$, & diutiès com Celeberrimo.ME a. 
D10, quo Medico utebatur , collocutus.eft, atque omnino fenfuum & 
mentis compos erat , fed fub vefperam mente:lapfus eft, nec unquam fibi 
sedditus: ÆE vità deceffit proximo die Lunæ , vicefimo ejufdem menfis,. 
natus annos odoginta quinque Compoftum fuit ejus. cadaver in. lecto 
fünebri ad pompam..ornato in, Cubiculo Jerofohwme Weiimonajierii, unde: 
eteruntur Magnates, & aliquando Reges. Latum ad fepulturam fuit in. 
Abbatia Wéfmoniherif, & pailam, feu ftragulum, quo feretrum obduc.. 
tum erat, fultinebant fupremus Angliæ Cancellarius-, Dux Montrofz, 
Dux Roxburgi, Comes. Pembrockiæ ,. Comes .Sufexii ,. & Comes Ma. 
desfeldii.  Epifcopus: Rocheftriæ, quem omnes ejus. Ecclefiz. Clerici co. 
tttt 3 . mitaban— 
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Anno 1707 Centabrigie primüm edita fuit jus Arirhmerica Uinverfahs ,. 
ffve. de Compofitions €. Refoluñone Arithmeticà liber ; idque infcio. Aüébore, 
stque etiam , quando refcivit, ægrè ferente (4). Illum. fcripferat N EW- 
:TONUS triginta feré anais antequam ederetur, anno nempe 1677, cm 
Mathemata Coabrigie profiteretur , & quidem- currenti calamo:, pro ur-. 
tis officii ratione, & ejus exemplum, pro more, in- Univeriitatis Ta. 
ularis reliquerat , unde editus fuit. Secundd editus. fuit Londini anno 
1722; fed in flara perfedtiore, (Cut Clariflimi SGRAVESANDE verbis 
tar (b),) ut quis facilè percipiat non omnind fxtum abdicitié Virum. 
Celeberrimum.  Eundem fatis ample Commentario , quem fuadente eo- 
dem S'GRAVESANDE jam diu perfeci,. in lucem proditurum. prope- 
diem, & hoc ipfo fortaflis anno, fpero. Anno 1741 vulgata fuit ejus 
Arabfs per Quantitatn Series, Fluxiones , €ÿ Différentias, -cum Euome. 
ratione Linearum tertii ordinis | Londini in 4°. à Guliebno J@NEs, Armi.. 
gero, qui primüm illam reperit inter {cripta. Joe COLLINSFI, quæ- 
anno.1669 à BARROVIO acceperat.. ÂAnno 1712 plures NEWTO-NI 
epiftolæ impreffæ fuerunt in: libello ; cui titulus. Conmmercims. Epifolicum D. 
Joannis CozLins € dliorux. de Asabf pronos ; ja Socieraris Regie- 
itum.: 

GEonGro.E regnum: obiinente meliès etismr ir Ant cognitus foit 
NewToxus, quandoquidem ornatilime Waliæ Princeps , ac deinde 
Britamie Regina illum pluribus de-rebus ad fublimiores difciplinas perti… 
#entibus.interrogare folebat ,. & à refpondentis-ore pendebet ,. ita ut fæpè- 
# felicem prædicaverit,. cui oder , quo NEWTONUS, tempore:vivere,. 
illümque audire-contigiflet. Scripheras hic de Chronologià librum , quem. 
in lucem non emittere decreverat-; at optima Princæps, cum quà preci. 
pua fui Syftematis chronologici capita communicaverat , tantum. novitatis: 
& ingeni in illis perfpexit, ut fibi furmamarium. opraverit, ‘quod nemini. 
daret, & apud fe fumma fidé & diligentiä fervaret: Veruntamen unumy 
Kujus Summarii exemplum in Galliam- pervenit , ubi in Gallicam Lin. 
guam. converfum fuit & editum Lwerie Parifiorum,, cum nonnulfis in: 
älud obfervationiys Quapropter N£WToNus Tranfa@ionibus.Philo.. 
fphicis inferuit animadverliones quafdam ir has.obfervationes, quæ ani. 
madverfiones itidem Gallicà Linguä donatæ fuerunt , typifque divulgatæ: 

| Eutetie Parifiorum anno 1726 in 8vo. cum epätolà Excellentifimi Abbas: 
ConT1, quà refpondebat ad nonnulla , quæ de eo dixerat NEWTo-. 
NUS in. fuis animadverfionibus. Ammo- autem, 1728. ipfa Chronologia. 
edita fuit Londini in 4°. In eo libro præcipuè de hoc agitur, ut acutè. 
fanè & ingeniosè, legendo tenuiffima nonnulla vetultioris. Græcorum Af.. 
trologiæ- veftigia ,invefligetur. quemnam.locum tempore. Chironis ram 
urus: 


al 31 fonde præfat. in Arithm. Use. Nertoni edit. Lugd. Banv. 1732. 


VIT 4 Xx1X 
Colurus Æquinoéhoram occuparet. Siquidem , quoniam hodie notum eft 
fixas Stellas unum in Longitudinem. Gradum peragrare fpatio’ amtorunr 
duorum. & feptuaginta , fi. {ciremus. per quas: Stellas tranfiret Colurus ile: 
CHIiRONIS temporibus., dimetiendo intervallum, quo diftant Stellæ,. 
per quas nune tranfit, ab illis. per quas tunc tranfibat, facilè quot anni 
à Chironë tempore ad præfens elapf fint , determinaretur. Et, quia: 
€XIRON fuit inter #goneutas, hinc notiffimæ hujus expeditionis, & 
idcirco Trojami belli cempus defniretur , duorum-nempe maximorum fa. 
éinorum, ex quibus tota vetus Chronologia pendet. Ea fatuit NE w-- 
TONUS totis.annis. quingentis recentiore, quàm. ali vulgù Chronologi. 
Contra hoc Syftema Écipéront duo dédti Gall ,. atque tres Awghi, Ar 
thurus BEDPORD,. & Samuel SHUCFO@R D in præfatione ad fecundum: 
Volumèen fu Comrexioms Hitorie facre atque profans, atque WARBUR- 
Ton in Sectione V. Lib. IV.. de Divinä Mofis legatione. Ceterüm non: 
tantüm fuis: laboribus. orbem Htteratum. ditavit, fed' etiam.alios-ad idem: 
compulit, ut de fe tdtatur VooDwaRBus (4). 
"Bon valetudine ufus eft ad oétogefimum ætatis. annum .ufque , quo: 
urinæ incontinentià affigi cœæpit ; attamen quinque fequentibus annis, per’ 
- fatis magna intervalla bene fe habuit ,. aut certè non mialè, quod prudenti: 
vidüs ratione, curifque , quarum antea non indiguerat, efficiebat. Pro. 
vinciam fuam curandæ Monetæ Nobili Viro-CoNDuUITTO.,. qui NEW-- 
Tonx Neptem uxorem. duxerat, demandare- coactus. fuit.  Magnos do- 
lbres nunquam perpelus eft prater: viginti. poftremes vitæ fuæ dies ;.tunc: 
pro certo creditum eft eum calculo: laborare, & valetudinem recuperare: 
non poffe. Dum tantis doloribus-cruciabatur., ut fudor largiter per vul- 
tum diffueret, nunquam ejulatum-edidit , aut eos ægrè fe ferre teftatus. 
eft, &,. fi qua dabatur quies, fubridere-ftatim, ut folebat ,. & læta facie- 
loqui.  Semper, aliquot: horas. quotidie leétioni aut fcriptioni dederat. 
Scripta, quibus.quid novi ‘acciderit, enarratur , legit die Sabbathi duo- 
“devicefimo Menfis Marti anno 172%, & diutiès com Celeberrimo.ME a. 
D10, quo Medico utebatur, collocutus-eft, atque omnino fenfuum & 
mentis compos erat , fed fub vefperam mente:lapfus eft, nec unquam fibi. 
‘+ sedditus: ÆE vità deceffit proximo die Lunx , vicefimo ejufdem menfis,, 
natus annos odoginta quinque Compofitum fuit ejus. cadaver in. lecto 
fünebri ad pompam .ornato in, Cubiculo. Jerofohmæ Weïimonajleri , unde- 
eHeruntur Magnates, & aliquando Reges. Latum ad fepulturam fuit in: 
Abbatià Wéfmonheri, & païlam, feu ftragulum, quo feretrum obduc. 
tum erat, fultinebant fupremus Angliæ Cancellarius-, Dux Montrofe, 
Dux Roxburgi, Comes: Pembrockiæ ,. Comes. Sullexii , & Comes Ma. 
des£eldi.  Epifcopus: Rocheftriæ, quem omnes ejus. Ecclefie Clerici co. 
ttit 3 7 mitaban— 
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æmitabantur; funereas preces recitavit.  Cadaver fepultum fuit ubi aditus 
æft ad Chorum. Ejus Familia monumentum illius memoriæ pofoit, in 
quo infculptum fuit Hwc Epitaphium : 


H. S. E. 


ISAACUS NEWTONUS Eques AURATUS: 
QUI ANIMI VI PROPE DIVINA 
PLANETARUM MOTUS, FIGURAS, 
COMETARUM SEMITAS, OCEANIQUE ÆSTUS, 
SUA MATHESI FACEM PRÆFERENTE, 

. PRIMUS DEMONSTRAVIT. 
‘ RADIORUM LUCIS DISSIMILITUDINES, 
COLORUMQUE INDE NASCENTIUM PROPRIETATES, 


QUAS NEMO ANTE SUSPICATUS ERAT, 
PERVESTIGAVIT. 


NATURÆ, ANTIQUITATIS, S SCRIPTURE, 
SEDULUS, SAGAX, FIDUS INTERPRES. 
DEI O. M MAJESTATEM PHILOSOPHIA APERUIT, 
EVANGELIT SIMPLICITATEM MORIBUS EXPRESSIT. 
SIBI GRATULENTUR MORTALES 
TALE TANTUMQUE EXTITISSE 
HUMANI GENERIS DECUS. 

NAT. xxv. DEC. À. D. MDCLII OBIIT 
MART. xx MDCCXXVL 


Deinde Poëta fummus Æ/exander Porë hoc Epitaphium in ejus hono. 
tem confcripfit. 


ISAACUS NEWTONUS 
QUEM IMMORTALEM 
TESTANTUR TEMPUS, NATURA, COELUM: 


MORTALEM 
HOC MARMOR FATETUR 


VrT 4: ‘xxx 
& id’ quidem lätinè, fequitur autem diftichum anglium, qnod fic ex 
primere. conati fumus. 
Naturam, logique fuss nox atra tegebat : ! 
St NEWTONUS, ait Den, € Lux cfa fueruns: 


Fuit flaturi mediocri,. & fubpinguis, faltem fenex Valtu fuit ju- 
œndo fimul & venerando , (ertim,. cùm fidlitià comA ablatâ, ve-- 
ram detegeret canam denfämque: Nunquam perfpicillis ufus eft, & unum: 
dentem amiferat. Fuit illi, juxte FONTENEELIUM, acies oculorurmp 
vivida & acris, fed juxtaalios, qui NEWTONUM noverunt, &præ.. 
fertim juxta Epifcopum. Asrerboryienfene., in quädam epiftolà, res lon.- 
gè alter fe habebat; faltem, inquit ile, viginti ab: hinc annis, 
quo tempore ,. drciter, illum nroféere cœpi: Neque in vulte, neque in: 
agendo acutam illam fagacitatem, quæ. in ejus-libris deprehenditur, præ.. 
feferebat; quin potiès languorem quemdam., qui.nihil magni polliceba.… 
tur illis, qui eum ignorabant.. Lenälimus erat , & pacis ftudiofiffimus. 
Maluiffet obfeuram agere vitam:, quèm in illas- lites. & controverfias in. 
adere, quibus Viri iagenio do@rinäque præeftantiffimi.funt obnoxäü. Hinc 
faétum eft, ut Leéliones Opticas | & Methodume. Rluxionum'€S Serierum: 
imfiniterum , quamvis jam. Typis paratas, fupprimeret, fiquidem, ut ait. 
ipfe (a), fubertæ ftatim:per. diverforum Epätoles:. ( objectionibus., aliif… 
que refertas.,.) crebræ interpellationes- me prorsds .à: confilio deterruerunt, . 
& etfecerunt.ut me arguerem imprudentiæ, quôd, umbram > 
eatenus . perdideram. quietem meam , rem prorfus: fubftantialem. ‘ Sed , 
obfervat FONTENELLIUS(b), hac umbrä fraudatus non fuit, neque” 
ut gam fibi compararet, amifit quietem, quam-tanti faciebat, & infuper 
ex hac umbrâ tantumveræ fehicitatis., quantum ex quiete,. aecepit. 
Modettiä. fuit fummà, & ab eà ne latum quidem unguem difeeffit, quam- - 
vis omnes. in illam confpirarent.. Semper ita de fe, & de aliüslocutus: 
dt, ut ab omni vel minimä jaétantiæ fufpicione remotus -unicuique , 
etiam iniquiffimo , .videretur.  Simplex erat- & affabilis:, atque , ad cu. 
Jufque -captum fe accommodans., omnibus.parem fe præftabat. Nun.- 
quam à vitæ communis officis immunem. redditum ingenio, aut famà,. 
quibus. pollebat , fe credidit.. Quamquam Ecclefiæ Anglicanæ foret ad 
diétus, nunquam-.tamen aliter fentientes vexaviet , ut illos:ad -eam re... 
vocaret; non quia Religionem naturalem. dumtaxat admitteret , nam Re... 
velationi frmiter adhærebat , ita ut inter tot libros, quos affiduè verfabat, . 
auilum fæpiûs.& attentiùs legeret , quim Sacra Volumina. Nullam f6+ 
bineficum præftandi neglexit.occafionem., in quà re.fibi indulgere potes- 

rat, 

a] Epifolä poît. ad Olemb. Tom. I. À . bujuss. 

TERRE « Tom. L. pag. 334. hujus: 
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at, quandoquidem & avità re opimi, & quæftuofo munere potiebatur, 
quos reditus prudentiffimä difpenfatione augebat.  Splendidus enim erat 
& magnificus, quando res ferebat, ceteroquin frngi, & ab omni divi- 
tiarum eftentâtione , & apparatüs atque dekciarum ftudio alieniffimus. 
Hinc fatum eft, ut non femel in affines, feu potius in indigos quofcun- 
que liberaliffimus effe poifét. Cüùm teftamento largiri donum non putaret, 
äntefatus mortuus eft, & reliquit triginta & duo millia librarum ferbia. 
sum, rerum quidem mobilium.. Ceterürg , uxorem nunquam duxit. 
Quamquam, chm jam eflèt magno natu, & morti proximus, memorii 
sinus frmà uteretur , attamen libros fuos inteligebat (4); quod, (ait : 
PEMBERTONUS,) adverfatur üs, quæ à pluribus audivi. Cujus rei 
ratio fortaflis ft, quèd aliquando minus ad fermones de hifce rebus Ha- 
bendos paratus erat, quäm optabatur.  Sed animadvertendum eft magnos 
Viros añimo nou rard peregrè efle, nen folùm quando agitur de-rebus 
ad ‘vitim pertinentibus, {ed etiam quando res eft de fcientis, quibus 
præcipuam operam navärunt. IÎnventores non eodem, quo reliqui, paéto 
cogitata in mente congerere & difponere videntur.  Etenim, quoties illa 
proferre. debent, partim faltem quodammodo rurfus inveftigare coguntur ; 
ide non femper fibi funt æquales : {ed illi, qui res ope firmæ memoriæ 
retinents fæpè inventoribus ipfis peritiores videntur. Ab eodem difcimus 
NEWTONUM pauciores, quam quis crederet , ex recentioribus Ma- 
© thematicis legifle; {ed inveniendi facultas, quæ miranda in illoerat, fa. 
cilè illi fuhcebat, quæ neceflaria erant ad profequendum argumentum , 
quod fufceperat.  Sæpiis fe reprehendebat qudd res merè geometricas al. 
gcbraïcis ratienibus traéaviflet ,; & quod libro {ue de Algébrà Arithmeti. 
ie Univerfalë titulum pofuiffet, meliüs affèrens CARTESIUM fuum de 
re eàdem volumen dixiffé Geomerriam , ut ‘fie eftenderet has computatio- 
nes fubfidia tantüm ele Geometris ad inveniendum. Magni faciebat 
SLUSIUM; BARROVIUM, & HUGENIUM, qui hac corruptelà 
witiari fe non fiviflent. Commendare folébat laudabile incœptum Hugomi 
de Omerique, qui veterum Analyfim reftituere tentaveret , & fummo in 
pretio habebat APOLLON1« libros de Sedione Ration , quia, cujus ge- 
neris effet hæc Analyfis, perfpicuë demonftrant. Quamquam BAR RO. 
‘virus inveniendi facultate non minüs, quin etiam fortafle magis valeat, 
quim recentiorum quilibet , præter Auctorem noftrum, tamen N EwW- 
TONUS præcipuè HUGENIUM commendare folebat , ‘quem recentio. 
rum elegantiffimum & optimum Veterum imitatorem nuncupabat. Ho. 
rum inflitutum & demonftrandi rationem vehementer mirabatur , femet. 
ipfe reprobans , quôd non magis illis adhxfiilet ; lugebat errorem , in quo fe 
incidiflé dicebat, cm, quando Matheñ cœpit incumbere, CARTES11, 
aliorumque de Algebrä Scriptorum libris fefe totum tradidiflet non prids, 
, quantà 
Ca] l'emberton À View of Sir Ifaac Newtoñs Pbilofophy. Prefe 
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quantä par erat diligentià confideratis EucL1D1s Elementis, quæ, ut 
alia Veterum Geometrarum fcripta tanti faciebat, (4) ut dicere foleret 
nihil neceñe futurum de Geometrià atque aded univerfà Mathef fcribe. 
re, fi veterum commentationes ad nos perveniffent. Poftquam ci cre. 
ditum fuit muünus argenti feriendi nihil magni, quod ad Philofophiam 
& Mathefes attineret, aggreflus eft. Nam, quamvis pro magno incæp- 
to haberi poffit folutio notiffimi Problematis de Trajeéforis, quod An 
glis, tanquam ingeni lapis lydius propofuerat LEIBNITIUS cum illis 
contendens, & quod, utpote intricatiflimum & difficillimum, elegerat, ta- 
men ludus jocüfque fuit, NEWTONO, qui ut afféritur illud fub velpere 
recepit révertens ex æde, in quâ nummi conflantur, & quidem laffus, atque 
illud folvit, antequam cubitum abiret  Diflertationes plures de Antiqui- 
tatibus, Hiftorià, Theologiâ, Chÿmiä, alifque arguments geliquit. Re- 
fert Clariffimus CosTrius (b), quod cûm aliquando cum NE WT o- 
N Oo colloqueretur de üis, quæ habet Locxius in libro fuo de Meu- 
te Humana lib. IV. Cap. X. $. 18. qudd , fGilicet, fieri poñfét, ut quam- 
vis imperfetè , aliquo tamen paéto cognofcatur quomodo materies Dei 
virtute creata fuerit, ab illo audivit fe auétorem ete hujus explicationis, 
quam indiçat Lock 1us; illam fibi in mentem veniffle dum de’ hoc re 
verba faceret cum eodem Lo ck10, & Anglo quodam non minus ingenio 
& doéxina, quàm genere claro , & hanc elle. Aliquo paéto, aiebat, 
intelligere liceret quo pa@o Materies creata fuerit , fi fupponeretur Deum 
fuâ potentia vetuifle ne quid penetrare poñfet in certam Spatii partem, 
quod purum Spatium naturä eft penetrabile , æternuüm, neceffarium , in- 
£Énitum ; fic enim illa Spatä pars impenetrabilitate gauderet, quæ qua- 
litas de Materiei ellentià eft: &, quoniam purum Spatium omnino uni. 
forme eft, fupponi poiét Deum hoc impenetrabilitatis genus alteri Spa- 
tü parti impertiville, & hinc quodamimodo ideam mobilitatis haberemus, 
quæ iterum qualitas ad effentiam materiei pertinet. 


(a) Au@or Verfonis Gallicæ Chrono, Newt. in Præfat. 
() Effai Philofoph. de Locke traduit par Mr. Cofte Edit, fec. 1729. ! 
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TERMINORUM INFINITAS 
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D E£ 


ANALYSI 


PER ÆQUATIONES NUMERO 


TERMINORUM INFINITAS. 


Methodum generalem, quam de Curvarum quantitate 
per Infinitam terminorum Seriem menfuranda , 
olim excogitaveram, in fequentibus breviter expli. 
catam potins quam accuratè demonfiratam habes. 

As: AB (Fig. 1.) Curvæ alicujus 
AD, fit Applicata B D perpendicula- 
ris: Et vocetur 4B—x, BD—7, 
& fint 4,6, c, &c. Quantitates datæ, 


&m,n, Numerilntegri. Deinde, - 


Curvarum Simplicium Quadrasura. 
| REGULA L 


on + ps 48 msn 5 
Gaxn —7 ; Er Er Ta — Are ABD. 
À 2 Res 


TAB.L 


4 OPUSCULUMIH 
Res Exempl patthit.… 
1.Si 2), hoceft, ein 8 me Bit 9 = ABD 
2. Sax (= 4) y; i ré =5Ÿ x") =ABD: 
3. Six =; Erit (ide )=ABD. 
a Si + 2)=y, id ft, fa—1:—=52, & m——1i. 
ce ie) _—s<" == Y=—=4BD, infinitè ver- 


TAB. L sùs & protenfæ (Fig. 2.), quam Calculus ponit negativam, prop- 
terea quod jacet ex altera parte Lineæ B D. 


s. Sn a =: Erit Cat) 3 De. 
&. Si— 1 nr >=; Erit ! In 
nite, qualis eft Area Hyperbolæ ex utraque parte Lineæ BD: 
Compohiterum Curvarum Quadrasurs ex Simplicibus.. 
REGULA. FE. 


& valor ipfius y ex. pluribus à Ci Terminis comyonitur | Area: 
.etiams componctur ex Areis que à frgulis Térmiis. emanans, 


EXxEmpPLA. Prime 


Si ++ 2 —y; Erit 4x +ixt = ABD. 
Fr 
Etenim (Eig. 3.) fi femper fit x°— BF, &:xf=—FD, erit,. 
ex præcedente Regula, 3x == fuperficiei AFB defcriptæ per. Li. 
neam BF, &. ; F# AD defeiptæ per DF; sQuare pi 
toti ABD. 
Sic fi a #5 y; Ent Lx —:#—ÀBD. , 
Et fi 3% — ax pat 5xt © y à Eritiai ge xt 
| E xes-m.. 


DE ANAL. PER ÆQUAT:INFIN. y 
UUExemrra Secunoa ! 
x HT ri Pi 6 | Eca BD. TABE 
” vañ a ; -Erit x +ax Fi —4BD 
: Qurum fgra fi mutaveris, habebis Affirmativum -valorem (x—*, 


+ ax vel, x 2x +) faperñciei æBD, modè tota cadat 
fupra bafim ABa. 

Sin aliqua pars cadat. infra Cquod' fit ‘cm. Curva decuffit fuam 
Bäfin inter B & &, ut hic (Fig. 4.) vides in d', ) iflä parte à parte 
fuperiori fubduétä, habebis valorem Differentie : Earum verd Sum- 
mam fi cupis, quære utramque Superficiem feorfim, & adde. Quod 
idem in reliquis hujus Regulæ exemplis notandum volo: 


. 


Exempira TERTIA 


Si «Ha tey; Erit #x%— x" = Superficiei defcriptæ’ 
Sed hic notandum eft, quôd didtæ Superficiei-partes fic inventæ ja: 
cent ex diverfo latere Lineæ BD:- 

Nempe, (Fig. 5.) poñito x —BEF, & x 7*—FD'; Erit 4x?, 
AB F Superficiei per BF defcriptæ, & — #7 DE « Spa 
ficiei defcriptæ. per: DE. 


Et hoc femper accidit cum Lidices CES ratiônnm Bañs à in 


valore Superficiei quæfitæ,. fint variis fignis affeti. In hujufmodi 
Cafbus, pars aliqua BD 28 Superficiei media (quæ fola dari pote 
rit, cum Superficies fit utrinque infinita) fic invenitur. 
- Subtrahe Superficiem ad minorenr Bafin A8 pertinentem, à Su 
perficie ad. majorem Bafin AB pertinente ,. & habebis 8BD 4 Su. 
perficiem differentiæ Bafum infiftentem.. Sic in hoc Exemplo.. (Wide: 
Fig. praccdentem. ) 

< AB— 2,.& AG—1; Erit 6BD/ = 27: 

Etenim Superfcics ad AB pertinens CABÉ _—DF«) ; 
3—1\ five 7 ; & fuperficies ad AG prinens ( Pr Pod 

: ait. 





TAB.L 


TAB. IL 


G ‘:° OPUSCULUM Ë 
rit fémr, five—5 : & earum differentia (ABF—DF 
— ADB + dPa — BD) erit 7 +3 five Z. 

Eodem modo, fi A8=—1 , AB—+; Erit 8BDd—;+4x 1, 

Sic fi 2x7 — 3x Lx 4x y, & AB— 7; 

Erit 6BDd— {Ex HR ix TI rx 42. 

Penique notari poterit, quod fi quantitas x —" in valore ipfus y 
reperiatur , ifte Terminus (cum -Hyperbolicam fuperficiem generat ) 
feorfim à reliquis confiderandus eft. 

Ut fi (Fig.6.) x°+x7? x; Sitx—!—BF, & x°: 
+xT —FD, ac A8—= 15 Et erit PPFD—= IH, 
utpote que ex Terminis x* + x? genératur. 

Quare, fi reliqua Superfices @DFB, que Hyperbolica , x 
Calculo aliquo fit data, dabitur tota BBD4 


dlliarum omnism Quadraswr. 
REGULA IIL 


Sin valer iphus 3 s vel dliquis jus Terminus fi precedentibus ma: 
gë compofieus , in Terminos Simpliciores reducendus CE 3 operani 
do is Literis ad cunden modum quo Aribmetici is Numeris 
Decimalibus dividunt | Radises extrabunt ; vel affettas Æguatio- 
mes folvunt; ex à Terminis quaftam Curve Superficie > 

- per pracedemses Rogiiles deinceps elicies. 


Exemple Dividende. 


, St ai 5 Curvi nempe exiftente Hyperbolé Pa Fg.rr.) 


Jam 


DE ANAL PER ÆQUATS INFIN. 7 
Jam ut Æquatio ia à Dénomminatore fao Hberetur, Divifionem 
b+#daato Ce SE SE de 


aax 
ner mi 





aux 


++ 





DEN «ax 
a RTE 








Et Go rc bios = ht nova prod 7e À — gere 


_ sx 


> &c. ferie iftac infiit “cortinnaté ; . Adeoque (per Re- 
pi ni) Aa qu L1DC apaei it — LE 


F À &c. “infinie etiam feries, cujus tamen Termini pauci 
initiales funt n vfum ques $ fais em, G modo # fit aliquo- 
ties minor quam b. 
| Eodem modo, fi ft - 2 — =, Dividendo prodibit 
qi pat + &c Ünde Cper Regulam Secun- 
.dam) erit ABDC=— 2e j sxttiaxt ee ir &e 
. Va 


8 se OPUSCULUM I: 

Vel Terminus xx ponatur ia divifore primus, hoc modo (xx-f-r), 
prodibit 7x 74 4 x 6x &c. pro valore ipfius 35 
Unde (per Regulam Secundam } erit BDa——x"" + 3x"! 

—#x 74H". &c. Priori modo procede cum x ef Ris pare 
va, pofteriori cum Gris magna fupponitur, 


Denique fi at? =; Diridendo prodit 2: 2e ax tqxt 

















13e 
13% +346 &c. unde erit* aBDCtai + 
—"ÿsx 
Exemple Radicem extrabendo. 
Si fit Vaste; Radpen fr etrho, 

. sx! 
de CHE Ten Tage, 
44 . S 
o+xx = 

at” ——-— 
FT a. 0 
a? 
O—— 5 
. , 
RE: EL, x : 
TT ge Ÿ 6a 
x° PS : 
HR — ee 
+£+É 
s Sat 16° 
, © 777% 





Unée, pro æquatione Vas-ax == J nova produciur ; , 
5 at 
q=a+Ë © Et — Th de Ee (per Reg 2.) Area 


x a. Ge 
TAB L quefita (Fie:7. ) ABDC erit=ax +i— 0 4 Te Ha 


&c. Et hæc eft Quadratura Hyperbole. Eodem 


DE ANAL.PER ÆEQUAT. INFIN. ‘:9 
© -Eodenr modo, “f fit Li. ejus Radix erit 
a ——— er > &c. Adeôque (Fig. 12.) Area TAB. IL 
x! x! x? x?" 

quefita À B DC erit qualis ax — © — Re Ra — ira 8 
Et hæc eft Quadratura Circuli. 

. Vel f ponas Vs “ait Radix æqualis infinitæ fviei 
M Li —+i— — hit, &c. Et (Fig. 1.) TABL 


16 
+ LT EL FL * 
rain ABD els sk à 6 rh 2* 7° 
Le Fin 2 ge Lu ls Le 
Ta"? À &e., five in 2 3 * al 3" 72* 
"> &c. Es hec eft AreeCirculi Quadratura. 


V 
Si METUR (Cujus Quadratura det Langidinen curr 


ellipticæ; ) Ratrahendo Radioent utraiique progit * 
L L _ gt LI 
DH Tea + ax es x LUI 
ï — 5 - Let bts — nr 
Ex dividendo , ficut fit in.Fractionibus Decimalibis, habes 
Les LI et Sp, 3544, 
1426 ex Higbtet + bte, &e 
+ +74 + +. 


L Let 344 
 —5“ 76 En 


T 

tie +3,48 
+ pa 
28° 


Bacs Aream quan #+ hs +3 346, &a 
c++ +L —— 


À Je Néons Opiale: Ton L'  * Fee sed 


LT OUPUSCULUM IL 


Sed obfervandum eft , qudd Operatio non rard abbreviatur per de-. 
“bitam Æquationis præparationem , ut in allato Exemplo ME —y 
.Si utramque partem Fractionis her Vi—bxx multiplices prodibit} 

vi + “= 3 —abx* 


= —— =}, & reliquum opus perfcitur extrahendo Ra- 


dicem Numeratoris tantm, & dividendo per Denominatorem. 

" :" Ex hifcë, credo, fatis patebit modus reducendi quemlibet valo- 
rem'ipfius y Cie de Radicibus vel Denominatotibus, fit per- 
plexus, ut hic videre eft; 

mn +: Vi XX VA Las 
Vax +3 TR a 
infinitas fimplicium Terminorum, ex quibus ; per Regulan, S Secun- 

dau, quefita Superfiçies. eognofcetur.. * 


Exemple per Refolationem Æquasiomem: 
NUMERALIS ÆQUATIONUM AFFECTAKUM 
RESOLUTEO. 


Quia tota difficultas in Refolutione latet, modam quo ego utor 
in Æquatione Numerali primüm illuftrabo. 

Sit y°—"2ÿ — 5 —0, refolvenda: Et fit 2, numerus qui mi- 
nus quam decimA fui parte, differt à Radice quæfité Tum pono 
2+p=—=3, & fubftituo huncipfi valorem in Æquationem, & inde 
nova prodit p\+ 69° + 10p— 10; cujus Radix p exquirenda 
eft, ut Quotienti addatur : Nempe (negleétis p* + 6p* ob parvitatem) 
1op— 1—0; five p—0, r:, prope veritatem eft ;. itaque fcribo 
©, 1 in Quotiente, .& fuppono o, 1 +7==p, & hunc ejus valorem, 
ut prius fubftituo, unde prodit g°4-6, 39*H11, 23940, o61=—0. 

Etcèm 11, 2390, o061— a veritati prope accedat, five fere fit 4 
æqualis ——0,0054 (dividendo nempe ddnec tot eliciantur Figarë 
quot locis primæ Figuræ hujus & principalisQuotientis exclufive diftant) 
fribo — 0, 0054 in. inferioïi-parte Quotientis, cèm negativa ft 

Et fupponens —— 0, 0054+r=—=4, hunc ut prius fubftimo, & 
aperationem fic groduco quo ufque placuerit, Verin | ñ ad. bis. tot. 








7 








==) in feries 


Tom.I. 




















DE ANAE. PER ÆQUAT.INFIN. : 1» 


figuras tantüm quot in Quotiente jam reperiuntur un demptä, operam 
continuaré cupiam , pro 4 fubfätuo —o, 0054+r in hanc 6, 3g° 
+ 11,2394-0,061; fcilicet primo ejus Termino (7°) propter exilitatem, 
“+ 2; 10000000 | 
—— 9: 00544853 


; À 2: 09455147 —y 
2H] HSE 8 Fret hr 


















Summa | + 0,061 11,23 6, + 

—— 00054 r== 9 | 6, 39°] 0,000183708—0,06804r+6,3r" 

11,23 3060642 11,23 . 

Ho,061 LE 
H0:000$41708-H11,161967-f-6,3r" 






fuam negledo, & prodit 637" + 11,16196r+0,000541708—Q 

fere, five (rejecto 6, 3r° ) = — TRE ——0,00004853 
» ô 

fre, quam fcribo in negativa parte Quotientis. ‘ Denique nepati- 

vam partem Quotientis ab Affirmativa fubducens habeo 2,694 ç 1 47 

Quotientem quæfitam. . 

Æquationes plurium dimenfionum nihilo fecius refolyuntur, & 
operam fub fine, ut hic faum fuit, levabis, fi primos ejus Termi- 
nos gradatim omiferis, . ‘ - ' 

Præterea notandum eft quôd in hoc exemplo , fi dubitarem an 
O5 Ip veritati fatis accederet , pro 1ob —< 1 —0o, finxiffem 
° + 10p— 1 —0, & ejus Radicis primam Figuram iñ Quotiente 
fœripfiffem ; & fecundam vel tertiam Quotientis Figutam fic etplorare 
Convenit, ubi in Æquatione ifta ultim refultanté quadratum coeff. 
cientis penultimi Termini , non fit decies majus quam fa@us ex ultimo 
Termino duéto in coeficientem Termini antepenultimi, 0 

-B 2 / 


y re, OPUSCULUMI 

mo laborem plerumque minues, præfertim in Æquationibus pluri. 
‘marum dimenfionum , fi Figuras omnes Quotienti addendas di&to 
modo (hoc eft extrahendo minorem Radicum , extribus ultimis Ter- 
minis Æquationis noviffime refultantis) exquiras: Ifto enim modo. 
Figuras duplo plures qualibet vice Quotienti lucraberis. 
‘ Hæc Methodus refolvendi Ædquationes pervulgata ‘an fit nefcio, 
certe mihi videtur præ reliquis fimplex, & ufui accommodata De- 
monftratio ejus ex ipfo modo operandi patet, unde cùm opus fit, 
in memoriam facile revocatur. 
. Æquationes in quibus vel aliqui vel nulli Termini defint, eadem 
fere tacilitate tra@tantur; & Æquatio femper relinquitur , cujus. Ra- 
dix unà cum acquifita Quotiente adæquat Radicem Æquationis primo 
propoñite. Unde Examinatio Operis hic æque poterit inftitui ac in 
teliqua Arithmetica, auferendo nempe Quotientem à Radice primæ 
Ædquitionis (ficut Analyftis notum eft) ut Æquatio ultima vel Ter- 
mini ejus duo trefve ultimi producantur inde. Quicquid laboris hic 
eft, iftud in Operatione fubftituendi quantitates unas pro aliis repe- 
rietur :. Id. no varie perficias , ‘at fequentem modum maxime ex- 

>. præfertim ubi Numeri coefficientes conftant ex plu- 

hbus Fins 

Sit p + 3 fubftituenda pro y in hanc y*— 49" + 59" 127+ 17 
Et eùm ifta pofit refolvi in hanc formam 


hp, 

PTE 5 y 170. Æquatio. nova fic: generabitur 
PIRE EP Hp — 3 & pape inp+s =? 

+ 5P° + 8p +6 &p" + 5p° + 8p— 6 inp +3 pt + 8° 
+239" + 18p— 18. & p* + 8p°+23p*+18— 310 que. 
quertbatur. . 





LITERALIS ÆQUATIONUM AFFECTARUM 
RESOLUTIO. 


His in numeris fic.oftenfis : Sit. Æquatia literalis y° Fée 
FAIR 0 refolvenda.. 


Primüm. 


DE ANAL: PERVÆQUU ŸNFIN. 

Prtmèm “inquiro”valorem ipfos y eum # fe nulla, hoceft, elicio, 
Radicem hujus Æquationis y° 4 y — 24 —0, & invenio efle +4. 

taque fcribo-+-a in Quotiente,, &-npponers”"+ 79 , fu 

fituo pro ÿ Valürèm jus, &'Femifios inde: Téfültantes {p° + 3°. 

+44 p; Ge.) margini appenos.Ex affhmo 44" + ex 

. Terminos utique ubi P & x forfim ‘fl t migimarm dimenfionum ,i 

& eos nihilo fere æquales effe fippono, five PE + fere, vai 

D F4 2H Lallèns a in Qiotiente ; fubliuo 


— 2 x+9 pro pi Et Terminos inde refultantes iterum in margin! 
fcribo , ut vides im annexo féhemate : &: inde affumo Quantitates 
+4 1e in qribus utique 4e x fear fiat minimarus 


dimenfionum , &fingo = fee, five a+ + &ad 
nedtens + à Quotienti » fablituo SEE 7 pro: 15 ep 
go aie Fee. 


} 
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TT 64 
it Dur) piles IS 3x, $Sogxf | 
| Hate tir)  jonés CFE Tiigg 
Sin duplo tantüm plures Quotienti Terminos, uno dempto, jun. 
gendos adhuc vellem : Primo Termino (g*) Ædquationis noviflime 
refultantis mio, & iflA etiam parte (—+ 9°) fecundi, ubi x eft 
tot dimenfionum quot in penultimo Quotientis ; In reliquos Termi- 
nos (349° + 44*g, Gr.) margini adicriptos ut vides, fubftituo 
œ + 

La Fripro gi & exultintis duobus Terminis Ga — 18 * 

+ 
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+ À x°r— È ar + âétr) Aquationis inde refultantis, faëta. divi- 
I Œ à LL LS eliei 

ae +ix + - Fee “a Arr 
+; an, Got adnedtendos. 


Deniqne Quotiens'ifa Car + su £a ypee Rogolam fe. 
dabit et sogx' 

ns ce 192 Da a+ 2048 Ÿ rozont ? &e. 

pto Arcs-qiaelita 5° pe rai tanto nur darto » # 
it minor. ma “ ai 


fione, 44° 


















A mad fm Rhum: : To, 


‘sh välor Âree tant mag ad peritaéem. acdrier débet quant » x 
fin major ; Exemplum sffo s Heart nd ras = 0..ka 
‘qué‘hanc relolüturus excorpo Terminos yŸ-+-x'y 24 in quibus 
x & y vel feorfim,. vel fimul muléiplicatæ, font & plurimarum, & 
‘æqualium ubique dimenfionum; & ‘ex iis quaf ; nihilo alibus Ra- 
dicem. elicio. .. Hanc invenjorelle-+, “& in” Quotiénte fer Ver, 
quod eodem recidit, ex y° + —2 Cunitate pro x fabftituta ) Ra. 
dicem extraho, quæ-hit prodit r ," & eam per * mulünlico, & fic- 
tum (x) in Quotiente fcribo. Denique pono *+p=—=7, & fic. 
pracedo ut in pro Exemplo, donec habeam Quotientem 
a 1314Ÿ 094 L 
T4 2 + a + + ie &c. Adeôqne Aream 
CE fan) 13147 S09aŸ 
— L+ ban jiax — ga7égss” de qua vide exempla ter 
tia Reguiz fecundæ. Lucis gratia dedi hoc exemplum in omnibus 
idem cum priori, modà x & 4 fibi invicem ibi fubftituantur, ut non 
epus effet aliud Refolutionis exemplum hic adjungere. 


Area antem (2% —7+ + [El ; &c.)terminatur ad Curvam quæ: 
juxta Afymptoton aliquam in infinitum ferpit ; & Termini initiales 
G—72) valoris extraëti de y, in Afpmptoton iftam femper ter 


mipantur; unde portionem Afymptoti facilè invenies.. Idem femper 
. notan:- 
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notandum eft cùm Area defignatur Terminis plès pléfque divifis per. x 
continuè , præterquamquod vice Afpmptoti redæ quandoque habea- 
tur Parabola conica, vel alia magis compofita. . 


Sed hunc modum mifum faciens, utpote particularem, quia non 
applicabilem Curvis in orbem ad inftar Ellipfum fois ; de altero 
modo per exemplum y° + 4°y+ y — 24 — x° —o, fupra 
oftenfo (fcilicet quo dimenfiones iplius + in Numeratoribus Q- 
tientis perpetuo qugtanux ). annotabo fequentia. 


Si ‘qumdo, açcidit quid. valar ipfus:# , .cpm * nullum elfe fin. 
gitur, ‘fit quantitas furda vel penirus ignota, licebit illam: btera ali 
qua defignare. Uti in exemplo, y° + 47 + ex — 24 —x—0, 
À Radix hujus y° 4 7 54° Yaifèt fürda vel ignota, finxiflem 
quamlibet (6) pro ca ponendam;, & Refolutionem ut fequitur per- 
Yeciflem. - : Scribens $-in Quotiente, fipporio b+p—=y;, & iftum 
pro y fubftitäo, uf vides; undé nova p}+ 36p", &c. refültat, re- 

geûtis Termiris #* OTHER qui nihilo fant æquales, propterea 
-quod & fapponitur “Radix hojus 9° +éy— 24 —0. Deinde Ter- 


mini 36° > + 4D db dant — r Quoi appanendans 
C2 EE 4 tnt po, 26 








3 +49. 
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D Fag + 8 ES. Sit PET . | 
CT 3 OP She se 
y=4 de qabe La pate RE + RS & 


G € c? c° cr ? 
HI | PF +343 + 
+ axy| + dbx + xp . 
aa) + ad + 


— « 










— + 










LOC Gab°x 
PE EE 4, 8e 


— 2bx +ceg 
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Completo opere, fumo numerum aliquem pro 4, & hant y°+4*y 
— 24° —o, ficut de numerali Æquatione oftenfum füprà, refolvo; 
& Radicem ejus pro & fubftituo. 

2. Si di@us valor fit nihil, hoceft, fi in Æquatione relolvendà nul. 
lus fit Terminus, nifi qui per x vel y fit multiplicatus, ut in hàc 
3° — a+ x" —0 ; tum Terminos ( — y x) feligo, in qui: - 
bus x fcorfim & y etiam feorfim, fi fieri potelt, als per x multi 
Plicata, fit minimarum dimenfonuni. Et 1lli dant +- = pro pr . 
mo Termino Quotientis, & + pro.y füubftitæendum, In hâc 
D — ay + xÿ x" mo, licebit primum Terininum Quotientis 
vedlex — «y st, vel ex 3° — d'y elicre : 

3. Si valor ifte fit imaginarius, ut in hac p* + pay + 6— «y 
. 7 2*+ 4" px 0, augeo vel imminuo quantitatem x donec 
dictus valor evadat realis. . 

EF Newton Opufiula, Tom. L Le] Sie 
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TAB.IL Si in annexo féhemase (Big. 8.), cm AC (x) nulla ef, tum 

CD CG) eft imaginaria. 

Sin minuatur AC per datam AB, ut BC fiat x; tum poñito quèd 
BC (x) fit nulla, CD (y) erit valore quadruplici (CE, CF, CG, 
vel CH) realis; quarum Radicum (CE, CF, CG, vel CH) quælibet 

teft effe primus Terminus Quotientis, prout fuperficies BEDC, 
BFDC, BGDC, vel BHDC defdératur. In alis etiam cafibus, 
fi quando hæfitas, te hoc modo extricabis. 

Denique, fi index poteftatis ipfus x vel y fi fratio, reduco ipfum 
ad integrum: ut in hoc exemplo y° — 295 pe —0. Pofito 
3 =v, & x ==+, refultabit v° —2'v4#zt—0o, cujus Ra- 
dix eft y ce”, &c five (reftituendo valores) px? px, &c. 
& quadrando y—x7 + 2, &c ‘ 

Et hæc de areis Curvarum inveftigandis didte füfficiant. Imo, cùm 
Problemata omnia de Curvarum Longitudine, de quantitate & fu- 
perficie Solidorum, déque Centro Gravitatis, poflunt ed tandem re. 
duci, ut quæratur quantitas Superficiei planæ lineä curvà terminatæ,. 
non opus eft quicquam de üs adjungere. In iftis autem quo ego. 
operor modo dicam breviflime. 


| Aplicatia pradilorum #d relique ÿfiufmodi Problemate. 


TAB in Si (Fig. 9.) ABD Curvaquævis, & AHKB reGangulum, cu- 
jus latus AH vel BK eft unitas. ‘ Et cogita re&am DBK uniformi- 
ter ab AH motam, areas ABD & AK defcribere;, & quôd BK (1) 
fit momentum, quo AK (x), & BD (7) momentum, quo ABD 
gradatim augetur ; & quôd ex momento. BD perpetim dato, polis, 
per prædiétas regulas, aream A BD ipfo defcriptam inveftigare, five 
Cum are AK (x) momento 1 defcriptä-conferre: | 
“Jam. qu ratione Superfcies. ABD ex. momento füo perpetim 
dato, per præcedentes regulas.elicitur, eâdem. quælibet alia quan 
titas. ex momento fuo fic dato elicietur. Exemplo res fiet clarior. 


DE ANAL. PER ÆQUAT. INFIN. +9 
Longitudines Curvarum invenire. 


Sit (Fig. 10.) ADLE Circolus, cujus Arcus AD longitudo eft TAB IL 
indaganda. Du tangente DHT, & completo indefinite parvo 
retangulo HGBK, & poñito AE— 1 —2AC. Erit, ut BK, five 
GH, momentum Bafs AB (x), ad HD momentum Arcüs AD 


: BT: DT:: BD CV xx): DC (D) :: 1 (BK): 





ï . : VE sx 
tr (DH). Adeôque 7 five DE ft moe 


mentum Arcûs À D. Quod redu@um fe x À + ri 
$ sf 
+33* + x + EE &c. Quare, per regulam fécundam, 


longitudo Arcis AD txt +3 is + Lt 4 3 PL 


11$2 
63 

+ Ge fre atins Ext #4 Le + 
3,5 & . 

sie” » &e. ot 


Non fecus ponendo CB me x & Radium CA EF 1, invenies 
3 $ 7 
Arcum LD elfe x + xt + à+x + Lis, &c. | 

Sed notandum eft, quôd unitas ifta, quæ pro momento ponitur, eft 
Superficies cum de Solidis, & Linea cum de Superficiebus, & Punc- 
tum cum de Lineis (ut in hoc exemplo) agitur. 

Nec vereor loqui de unitate in Punétis, five Lineis infinite parvis, 
fiquidem proportiones ibi jam contemplantur Geometræ, dum utun- 
tur methodis Indivifbilium. 

Ex his fiat conjettura de Superfciebus & quantitatibus Solidorum, 
ac de Centris Gravitatum. 


TAB. JL. 


2e : - @PUSCUEUM E 
Zovenire  jrediétorum converfum, 
Verdm fi è contra ex areâ vel longitudine &c. Curvæ alicujus 
data longitudo Bafis AB defideratur, ex Æquationibus per præcedens 
tes regulas inventis .extrahatur Radix. de x. . 


‘ Toventio Bafs ex Aïea dites. 





ut fi Fe. 11) ex ared ABDC Hyperholæ. (= er =) da. 
a, .cupiam . bafim AB inveftigare , areà iftà nominatà , extraho 
Radicem hujas £ (ABCD)=x— +3 Es, &c. 


negle@is illis Terminis, in quibus x eft plurium dimetonun quèm &. 
in Quotiente defideratur.. 


Ut, fi vellem quèd z ad qrinqe ani dimenfones in Quotiente : 
LE 
alcendé negligo omnes— ++ x° +— 7 7 x", Be, & Rà- 


Li ï La 


dicem hujus tantüm + n — xt + ge HX— a. 


. 0 extraho.. 


«==&: 


DE ANAL. PER ÆQUAT. INFIN.. 25 


He ep sc 





Asalyfin, ut vides, exhibui propter:adrotanda duo fequentià. - 
| | C 3. 1: Quodi 


TAB IL 
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1. Quôd inter fubitituendum, iftos Terminos femper omitto, quos 
nulli deinceps ufüi fore prævideam. Gujus sei regula efto, quôd poft 
primum Terminum ex qualibet quantitate fibi collaterali refultantem, 
non addo plures Terminos dextrorfhm, quam iftius primi Termini in- 
dex dimenfionis ab indice dimenfonis maximæ unitatibus diftat. Ut 
injhoc exemplo , ubi maxima diménfo eft $, omifi omnes Termino$ 
poit =‘, poft z* pofui.unicum, & duos tantüm poft z'. Cùmi 
Radix extrahenda Cx) fit parium . ubique , vel imparium dimenfios 
num, hæc efto régula ; Quôd poft primum Terminum ex qualibet 
quantitate fibi collaterali refbitantem, non addo plures Terminos dex. 
trorfam, quam iftius pkimi Termini index dimenfionis ab indice di. 
menfionis maximæ binis pnitatibus diflat ; vel-ternis unitatibus, f 
indices dimenfionum ipfus x unitatibus ubique ternis à fe invicem 
diftant, & fic de reliquis. 

2. Cm video p, g, velr, &c.in Æquatione noviflime refültantg . 
eff -unius tantùm dimenfonis, ejus valorem , hoc eft, reliquos Ter. 


minos Quotienti addendos , per divifionem quæro. Ut hic vide 
fadum. ; 


Zruentio Bas ex daig Longisudine Curve. 


Si (Fig. 2. > ex dato arcu æ1) Sinus AB defderatur; Æquatio: 
pis zx += Lx +ix Æ ÉTÉ &c. fupra inventæ, (po- 
fito nempe AB =*, De, & # Au=—=1, ). Radix extradta erit 


Les D 
1207 — E +" » &c. 

Et præterea, f Cofingm AB x de aïcu dato cupis, fac A8 
— — —7 L La 6 Li Q 
= Vie) —1 2 +; 20° + 


L to . D oonnee 
Jeu à : 


*—2— ls 
6° + 





De Serie progrefionsm continnanda. 


Hic obiternotetur, qüèd s vel 6 Terminisiftanun Radicum coghitis, 
£as plerumque ex analogia obfervata poteris ad arbitrium producere. 
: Sic 


DE ANAL. PER ÆQU AT. INFIN. 5; 


Sic banc x—e+ et ++ L D+re tie &c. prd- 
duces diridendo ui Termimum per br ardine numefos.2, 3, 
45 F5 6 7, &c. 
— L A, 7 rs 
Ethancx — =s—$e +2 — 6" » &c. per hos 2x3, 
4XS; Ex7 » 8K9 0 10XI7, 80. ! _— « 


1X2, 3X4, $X6, 7x8, 9X10, &c. 
Et hanc e— x + Lx + à x + x, &c. multiplicando. 


IT 23 5 A 
per hos D » æS ? Se bo” &c. Et ficin reliquis.. 


Applicatio pradiétorum a Curu meshanicas. 


A . 

. Et hæc de curvis geometricis didta fufficiant.- Quirietiam Curva. 
etiamfi mechanica fit, methodum tamen noftram nequaquam ref 
puit. | 
Exemplo fit (Fig. 13.) Trochoides ADFG, cujus vertèx, À, 
& axis AH, & AKH rota, qu defcribitur. Et quæratur Superf. 
cies ABD. Jampofñito AB—x+, BD, ut fupra, & AH—= 1; 
primo quæro Longitudinem ipfus BD: Nempe ex natura Trochoi. 
dis et KD—arcui AK Quare tota BD — BK + arc. AK Sed 


eft BK(— Va) xt — 2 7 AE 8, 


TAB. 5 


*&(ex præditis) arcus a+ tte , : 


m2 
&c. Ergo a BD at LL, &c 


26 5 
te Li ES 
Et (per Reg. 2.) area ABD — à Pl 57 x Dé Er 


#, &c 


Vel brevids fic: Cm reûa AK tangenti TD parallela fit, erit AB: 


ad BK ficut momentam line AB ad momentum linee BD, hoc eft x :. 


Var xx | 
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= :: LR met Lei ts AA 
Ed L œ max NT 2* us 16 
é— Lt, "“&c. Quare (per Reg 2.) BD at x? 

L'or + —+ 
Ta = =. FL À, 2.8 Suis ABD— + 
CES È —s ZT El SL" ec 
x x x za * reg * ‘8e. 

Non “difimili siodo (pofto C -centro Circuli, & CB — x.) 
-obtinebis aream CBDF, &c. 
. Sit (Fig. 14.) area ABDV Quadratricis VDE (cujus vertex 
et V, & À centrum droult interioris VK cui’ aptatur) invenien- 
“da Duëè qualibet AKD, demitto perpendiculates DB, DC, 


KG. Erique KG: AG::AB(x): BD(y), fes —y 
Verüm ex-naturi Quadratriçié e& BA (—DC) ni VK, 
five VK—x. Quare poñito AV=—1, Se GK Gr 





rs &c. , ex fupra oftenfis, &GA—r Ex +2 Lt 


__ » &c. 
- 7° 


| Atcèque = 88 Ro ta ns * > &c. 


“ire, dé BR pr Ta Lee ge & 
ve one dE, = L 3— x 5 * c & 


3x1 PRE EP 
dir re — 73" &n* ; 
C « 


rSic lengitudo Qradratricis VD; Jicet seul dificiiort , de 
erimabibs - 

Nec quicquam hujufnodi Kio, ad quod bec methods, fäque LA 
ris modis, fefe non extendit. Imo tangentes ad curvas mechani- 
és {fi quando id'non als fiat )hnjus ope duicantur. Et quicquid 
Wlgaris Analÿfispét Æduationes ex finito-Terminorüm nümeto conf: 


DE ANAL. PER ÆQUAT. INFIN. 25: 
tantes, ( quando id fit poffibile, ) perficit, hæcper Æquationes infini- 
tas femper perfciat: Ut nil dubitaverim nomen Analyfis etiam huic 
tribuere. Ratiocinia nempe in hac non minus certa funt quàam in 
il, nec Æquationes minus exattæ ; licèt omnes earum Terminos, 
nos homines & rationis finitæ nec defignare neque ita concipere 
Poflimus, ut quantitates inde defideratas exatte cognofcamus : Sicut 
Radices furdæ finitarum Æquationum nec numeris nec quavis arte 
analyticà ita poflunt exhiberi ut alicujus quantitas à reliquis diftinda 
exatte cognofcatur. . 

Denique ad Analyticam meritô pertinere cenfeatur cujus beneficio 
Curvarum areæ & longitudines &c. (id modo fiat ) exactè & geome- 
tricè determinentur. Sed ifta narrandi noneft locus; refpicienti duo, 
præ reliquis, demonftranda occurrunt. 

I 
Demonfiratio quadratura Curvarum fi Gmplicium 


in Regula prima. . . 
Preparatio pro Regula prime demonffranda. 


Sit itaque (Fig. 15.) Curvæ alicujus À D d Bafis AB—=x, per- TAB 
pendiculariter applicata BD—7, & area ABD=—z, ut prids. 
Item fit B&—, BK=—v, & rettangulum B8HK (ev) æquale 
fpatio B&JD. 

ER ergo AB —x—+e, & AdG—zx<+ov. His premiffis, 
ex relatione inter x & z ad arbitriumaffumptà, quæro ifto, quem 
fequentem vides, nee 


Pro lubitu fümatur 2 5 # =E£, five # x +4 Tumx+e 
CAB) pro +, &zhov(AdB) pro s fubftitutis, prodibit #in 
&° + 3x0 + 3x0°+ 0° — (ex natura Curvæ) z* + 2200 + o°v* 
Et fublatis ( 4 x* &ze) æqualibus, reliquifque per o divifis, reftat 
Lin 34° + gxotot — 2evhont, Si jam fupponamus B8 in 

I: Nertoni Opufiula , Tom. : D infi- 
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- infinitum diminui & evanefcere, five  effe nihil, erunt w & y 


æquales, & Termini per 0 multiplicati evanefcent, quare reftabit 
Hxyxx—122v, five Lxx (=) xt y fivexs =) = 
9 E PT 3. a 


., , 
Quare & contra, fi x7==#, erit + KT —&. 





Demonffrasio, 
| M +n : 
Vel generaliter , fi Es Xax 2; five ponendo pus = 


4 

6, & m+n—p, Qc, fiveer x? — 27: tum x+o 
prox, & &+ ov(five, quod perinde eft, &-—+ 0) pro z, fubfti- 
tutis, proditc” in x post", &c —2" + moy" 1, Er. 
reliquis nempe Terminis, quitandem evanefcerent , omiffis. Jam: 
füblatis c” x? & x” æqualibus , reliquifque per o divifis, reftat c” 

—!: —1: Re mc? 
et = = ==? 7 


ext 


Pr. 
= "2 fivepex = n}; we reftituend 


ext 
Esos proc, &m+# prop, hoceft, mprop—»#, &rapropc 





five, dividendo per- 


dx? erit px TT 


æ 2 . mn, 
fiet «x—y. Quare à contra fi 4x"—7, erit er n =A. 
Q E D. 
Loventio Curvarum. que point. quadrari:. 


Hinc.in tranfitu notetur modus quo Curvæ tot quot placuerit, qua: 
mm axe funt. cognitæ, pofnt. inveniri; fumendo nempe quam- 


- Opufe. I. Tab. II. pag. 26. Tom.I.. 
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bet æquationem pro relatione inter aream & & bafin x ut inde 
quæratur applicata 3. Ut fi fupponas Yasxx 2, ex calculo 


invenies FE Et fic de reliquis. 


IL 
Demonfratio refolutionis Æquationun affétarum. 


Alterum demonftrandum eft literalis Æquationum affe@arum re. 
folutio. Nempe, quôd Quotiens, cdm x fit fatis parva,. quo ma- 
gis producitur eo magis ad veritatem accedit , ut defeQus. (p, 4, 
velr, &c.) quo diftat ab exadto valore ipfius y , tandem evadat. 
minor quavis data quantitate ; & in infinitum.produd@a fit ipfi y 
æqualis Quod fic patebit. 

1. Quoniam ex ultimo Termino Æquationum, quarum p, 4, r; 
&c. funt Radices, quantitas illa, in qua x eft minime dimenfionis 
Choc eft, plufquam dimidium iftius ultimi Termini, fi fupponis x 
fatis parvam efle) in qualibet operatione perpetuo tollitur : ifte 
ultimus Terminus (per 1.10. Em.) tandem evadet minor qua- 
vis dati quantitate ; & prorfus evanefcet fi opus infiite continuatur. 

Nempe fi x = erit + dimidium omnium x+ x? + x1+xt, 
&c., & x* dimidium omnium x* + x? xtpxt, &c Jtaque fl 
x fuperet LU eritx plufquam dimidium omnium x +-x* + x?, &c. 
& x° phafquam dimidium omnium x? 4x? + x*, &c. Sie f 
+ major fit o critx plufquam dimidinm omnium ++ % HE 


&. Et fic de reliquis. Et numeros coefficientes quod ain, ili 
plerumqne defcrefcunt perpetuo , vel fi quando increfcant, tantüm 
opus eft ut x aliquoties adhuc minor fupponatur. 

2. Si ultimus Terminus alicujus Æquationis continuo diminuatur 
donec tandem evanefcat, una ex ejus Radicibus etiam diminuetur 
donec cum ultimo Termino fimul evanefcat. 

3. Quare quantitatump, 9, r, &c. unus valor continuo decref. 

: D 2 ci 
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cit donec tandem, cùm opus in infinitum producitur, penitus 
evanefcat. . . 

4. Sed valores iftarum p, 4, vel r, &c. unâ cum Quotiente ea. 
tenus extractà adæquant Radices Æquationis propofitæ ( Sic in refo- 
lutione Æquationis y” +44y+ 4x7 — 24 P—x—o, fupra 
oftenf, percipies y— a+ +g—=4 — + % 


+ +7, &c) Unde fatis liquet propofitum, quèd Quotiens in. 
fñite produétus fit unus ex valoribus de . | 

Idem patebit fubftituendo Quotientem pro y in Æquationem pro- 
pofitam. Videbis enim Terminos illos fefe perpetuo deftruere, in 
quibus + eft minimarum dimenfionum. 


OPUS- 


OPUSCULUM II. 


METHODUS 
FLUXIONUMETSERIERUM 
INFINITARUM, 

. Cum cjufdem 
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INTRODUCTIO. 
De Refolutione Æguationum per Series infinitae 


Um aninadvertiflém , quôd multi ex: 
recentioribus Geometris ,. negleQ4 Ve 
terum fÿntheticA.methodo ,. præcipuam 
dederant operam colendæ arti analyti- 

© cæ, quä freti perficere valuerunt tot, 
” & tam ardua,. ut omnes geometricas 
: fpeculationes pertradtalle’ &° exhaufiffe 
videantur , præter Curvarum quaér:— 
‘turas, & nonnullà alia- hujus generis. 
‘ nondum fatis perfpedta & penderata :: 
non extra rem-put. vi libellum bunc in Tyronum.Geometrarum gra 


tiam confcribere, in Lr10 fines Analyfeos proferre, & Curvarum do 
€rinam .augere. conatus fum... 
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Operationes, que fecicbus, & ee quæ vulgaribus #wmeri per- 
ficiuntur, perfimiles funt, & folàm differre videntur charaderibus 
quibus exponuntur,. quorum primi funt generales & indefiniti, 
alteri verô definiti, & peculiares; quapropter miror neminem ani. 
mum appuliffe (fi flltem excipias Hyperbolæ quadraturam inventam 
à Nicozao MercaAToRE) ad fpeciebus accommodandam nu- 
per repertam dotrinam Fra@tionum decimalium, præcipuè cm fic 
via fieri potuiffet ad inventa difficiliora & majoris momenti Quia 
verô hæc fpecierum doëtrina eandem habet rationem ad Algebram, . 
ac numerorum decimalium fcientia ad vulgarem Arithmeticam ; hinc 
facilè additionem, fubtrationem, divifionem, multiplicationem, & 
Radicum extra@tionem difcere quis poteft, dummodo in decimali 
ac fpeciofà Arithmeticà verfatus fit, nec animum divertat unquam 
© analogiä, quæ eft inter decimales Fraétiones, & algebraïcos Ter- 
minos in infinitum produétos. Nam, quod numeris accidit , id eft, 
quôd eù magis eorum valor decrefcit in decimali, vel fubdecuplä 
ratione, quÔ magis ad dextram accedunt, id, refpedivè, locum 
etiam habet in fpeciebus, quando Termini (ut fæpius in fequentibus 
imperatur ) juxta dimenfiones Numeratoris, vel Denominatoris cu- 
jufque funt difpofiti in uniformem progreflionem in infinitum pro- 
ltam. Et, ut Frattiones decimales hocafferunt commodi, qudd 
vulgares fraétæ, & radicales Quantitates, ad Arithmeticam decima- 
lem relatæ, integrorum numerorum naturam aliquatends induunt , 

*& utintepræ traétari poffunt; fic, utilitas, quæ fpeciofas infinitas 
Series confequitur, eft, quôd omnigeni complicati Termini (ut Fra- 
&iones, quarum Denominator complexus eft; Radices complexarum 
Quantitatum , aut affearum Æquationum &c. ) redigi poflunt ad 
fimplicium Quantitatum ordinem , id eft, ad infinitam Fra@tionum 
Seriem, quarum Numeratores, & Denominatores funt fimplices Ter- 
mini, quo paéto labor non longus fuperat difficultates , quæ fub alià 
formä ferè infuperabiles vife fuiflent. Quamobrem 

PrimÔ oftendam quomodo hæ Reduétiones perfici poflint, auf, 
‘quomodo compofitæ Quantitates reduci poffint ad fimplices Termi. 

! nos, præcipuè chm computandi methodus obvia non eft.' 


Deinde hanc Analyfim applicabo ad folutionem Problematum. 
Ratio 
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Ratio reducendi per Divifionem, & per Extrattionem Radicum 

patebit fequentibus çxemplis, ubi comparaveris invicem Methodos, 

que adhibentur i in decimali, & fpeciosä ArithmeticA, . : 
Eee: Rodutionume per Divifionem. 


., divide #4 per #4, ut videbis in 
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_ + 2 &cque 
Series in infinitunt prolata æquivalet PE: Si verd fames x pro pri. 
mo rose ba 4240) Qnotiens erit #4 << 
TELE  _# 5 3 &c., quem inveniens operando ut fupra’ 

TL Neuténi Opufinla, Ton. L E Pariter 
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Pre ratio —— x smutabitur. in os anne Jr 





x"; de CT HAT ; &e. 
Be Pratio 2% fiet 2 ax pt | 
1x 3x . 
73e; &c | : 
Hi opportunà obfervandom ef, quèd ego, pro ns 5 
255 Be: adhien ET NET ST RS 5 &e, Ex x x 2f 
’; &x. pro Vx; ve VT, Vs Van: &c, ac T3 à TT 3 
x; &c pro 5 72 gré, dir Aug, 
perfpicies ex fequenti, ant fimili gonene Progreffone. #3; #3 
ss DA x, Celi3 DT ET T on LUI Fun 


Eodem pa@o pro ** + 3 80. foribi poteft 4°x 
— hs as .3 & 
Pariter pro Veï—xt Gaibere hot & & a —%)" 
LE — 9 
Aa 5x, & or, & 
pro Quadrato ipüns PET ro LES 
. fc de ceteris 


Igitur haud improprié dätingui poffent Poteftates in Æfrme 
tive, & Nogativas; Lriegras, & Fraïlas. 


© Exemple Reduëtionum per Extraifioncm Radicis. 
‘" Si proponatur Qnantitas 46 xx, cjus Radix quadrata fic ex 
trahi poteit., 


a+ six 
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ET xt x° çx? 0° erxt® 
ma+sx GE M ti FETE TT 7 Ana 10247. 
#4 - 
o+xx 
a+ 
+xx + 4 
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+ x «+ 
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x° x 
isa 
x* x Fd se 
is Fiesta Ÿ enr 
çx° x" xs 
— a À ég ajess 86 
çx° $x"° cts 
64e 1a8at  ÿ124 
7x" 7x" . 
+ 128a — jraatt? 8 
+ ete Lodel 
1283 256 
ax" 
ne és &e 
Itaque Radix inventa ef 4 + + 5 Bec, ubi no: 


tari poteft, quôd circa finem Operationis negligo Terminos omnes, 
quorum Dimenfones fuperant Dimenfonen Teraai, que .uki- 


mum eff volo; ex. a. Lu 
Licet autem ordinem Teminorun fic iv, era ac tunc 
Radix inventa foret 4 £ — À + 


&c. 
— Err4 ; 


Ë « + Paritec 


g ‘" OPUSCULUM rr 
5 parer Rad plier ef 4 ge. 


«24 8a° 164? 
_ Lt Li 1, Z 
Et Radix x 2x xt Rx 5 * Te **> &e. 
RE nt no 


qe. as Ga Prrarns st | 
abs + rene 


++ + Lab. +446; &c. 


4 
LU ct a: 
= TE“ —5"b 
. gl a 
LEE 


Sed' Operationés iftæ fepits-(Quantitatibus ritè preparatis ) bre. 
wiores fieri poffunt, ut in fuperiori Exemplo , in quo quærebatur: 
Ÿ Eee, f Numeratoris & Denominatoris Forma non faifet: 


XX 
eadem , cundla: duxiffem in Mixx, unde habuiffem. 
dir E 
k_:. __. ..&. opus perfèciflem extrahendo Radicem folius. 
1— xx 
. Numeratoris, &.eam .dividendo. per Denominatorem:. 
©Hinc.. puto,. M apparet,. quo pato quævis aliæ Radices extrahi 
poflint, & quomodo ad infigitas fimplicium Terminorum Series revo— 
cri valent compoñté Qt quantümyis Dares mé ant. De. 
XVI XX x han — À 


nominatoribus Cutx"+ LE PO 
implicatæ. 
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De Redubiione Afféttarum Æguationnm. 


Jam explicare aggredior , quà ratione Radices affetarum Æqua: 
tionum in Series infinitas deduci poflint ; duod argümentum magis 
accuratè mihi perfequendum. eft; quia, quæ hadtenus tradita fue. 
runt à Mathematicis de numerakbus Ædquationibus, valde perple: 
xa funt, & füpervacaneis Operationibus intricata, ita ut Exemplo 
nobis effe non: poffint ad opus. in fpeciebus perficiendum. Idcircô 
Primbm indiçaba.. quomodo breviter refolvi poffint numerales Æqua- 
tiones affedtæ, Secuyndd eandem Methodum ad fpecies transferam. 

Sit Æquatio 9° ——.27— 5. — orefolvenda, & 2 fit Numerus, 
(quomodocunque tandem repertus ) qui minds quäm decimA fui 
Parte differat à ver Radice. Tunc-affumo 2 +p —=7; & fubf 
titué 2 + p pro Jin afignatä. Æquatione , undè exfurgit nova Æqua- 
to p'-6pp + 10p— 1 —0;. aut p—0,#r, -que-Quantitas 
quampropiüs Veritati accedit ; quapropter eam Quotienti appono, 
& fingo o,1+7—p, & hunc fiditium Valorem pro p repono, 
ut antea,. quod dat 7° 6,399 + 11:2394 0,061 —0 ; & 
kinc conficitur. 11,23g-H0,061—=0, quod propè verum.eft, 
aut (quod propius) g—=——0,00$4; hoc.autem. obtinetur divi. 
dendo 0,961. PET. 11:22. donec. habeantor tot Figuræ, quot lo. 
ca funt inter primas hujüs , & Quotientis præcipui, Figuras exclu. 
fivè, ut hic duo loca funt inter 2 & 0,006. Scribo igitut — o, 
c054 ; in inferiore Quotientis. parte, quia eft Quantitas Negati-. 

; & fatto —— 0,00ç4+r—39, fubftituo ut füpra, & ita pro- 
fequor Operationem quôufque Jibet, ut videtur in fubjéto Dia 
grammate.. . 


D -Æ # . | P—y 


NB. 
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F—2Y—$—0 - + 2, 10000000 

—0,00ç448$2 

ÎH 2094561485 &c — 


+ 8+ 12 + Gp +p" 


























2+P=I +5" 






GO6L 4 11, 23946, 3999" 


—0,00$4+r=—=7 + #0, 0000001 *+ 0,000 *r ** 
+6 399 + 00001837 *— 0,068 * *° 
+H11,:239—0,060642 “+H11,23 





‘| + 0,0005416 + 11, 162r 


— 0, 00004852 #57 


.Sed opus , ,præfertim cùm Æquationes plurium Dimeafñonum 
fant , fab finem .haud .parûm brevius reddi poteft hoc patto. Statue 
guôufque Radicis Extradtionem velis extendere,. & quot laca fuper- 
funt implenda in Quotiente, tot (incipiens à primo ) fame in Cocf- 
ficiente penultimi Termini Æquationis, quæ in Diagrammatis dex- 
trâ parte formatur, ac rejice Decimales, qui funt extra hæc loca 
At Decimales in ultimo Termino negligendos invenies, addens fu- 
periori locorum numero tot loca, quot decimalinm numerorum 
plena jam funt in Quotiente. Sed in antepenultimo Termino rejice 

L cos, 
NB. Habebatur — 0,0000001 57464 + 0,000887#8r + 5,826ar" rt, 
H 0000183708 —0,06864 +63 

fd ,toïm Numeri tranfverfo çalamo nôtati omittendi fint , & Tabula 

exbaren, os huc rejecimus, ” 
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eos, . qui funt poft tot loca, quot reftant dempto locorum plenorum 

‘‘ek implendorüm numero ; atque ita porrû progrediendo arithme- 

 ticè juxta locorum intervalla : Vel, quod idem eft, femper abfcin- 

* di debent tot Figuræ, quot in penultimo Termino, ita ut ima loca 
éfficiant Progreflionem arithmeticam juxta Terminorum Seriem, aut, 
(cüm aliter accidit ) fupponi debent fuppleta circulis ; fic in præfenti 
Exemplo, fi Opus perfequi nolim ultra oGtavum Decimalium locum, 
poftquàm pofui pro 4, 0,00$4+7 ( ubi quatuor loca Decimalium 

‘’impleta fünt in Quotienté ,: ac totidem implenda remanent ) negligere 
poffum Figuras, quæ quinque loca inferiora tenent , quas idcircù tanf 
verfo calamo notavi, & omittere poffem etiami primum Terminum r*. 

. quamvis illius Coefficiens effet 0,99999 , &c. Deletis igitar'his Fi- 
guris, Operatio fequens dat Aggregatum; 0,0005416+#11,161r, 
unde , per Divifionem produam tuôufque Ferminus præfcribit, 
educitur ——0,0000 4852=——r, quæ Quantitas Quotientem, qud 

* wolebamus, perducit. Nunc, fubduétà negativA Quotientis Parte ex 
affirmativa, habebimus 2,0945 5 148, Radicem Æquationis paopoñitæ. 

Pariter obfervari poteft, quôd fi, in Operis initio, dubitarem 
utrèm o,1—=p fatis Radici propinquaret, pro. 10?—1=—=0@ 
finxiflem 6pp + 10p— 1 —0, & Quotienti appofuiffem primam 
hujus Radicis Figuram, tanquam nihilo propiorem; & benè hoc 
pacto reperietur fecunda , aut etiam quarta Figura Quotientis, cùm 
in fecundarià Æquatione, quam trattas,. Quadratum ex Coefficien. 
te penultimi Termini decuplum: faltèm non eft produi ex_ultimo 
Termino in Coefficientem antepenultimi; Imô quidem fepius la- 
borem imminues, præcipuè cùm. Æquationes ad plures Dimenfo=- 
nes afcendunt, quærendo Figuras omnes Quotienti addendas eâdenr 
methodo, fcilicet extrahendo minimam Radicum ex tribus ultimis: 
Terminis Ædquationis fecundariæ ;. fic enim plerumque Figuras du. 
plo plus Quotienti lucraberis. 

Jam ex numeralium. ad Jp Æquationum. folutionem tran 
feamus ; fed premittendum eft 

Primo, quôd unus ( quicunque tandem ille: fit ) ex fpeciofis, aut 
Éteralibus Coefficientibus, quando plures adfunt , à ceteris fegregan 
dus eft, aut füpponendus multù major, aut mult minor-quam re. 
qui omnes; vel proximior datæ Quautitati. Ratib eft,. quod quix 

es 
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ejas Dimenfiones femper crefcunt in Numeratoribus, vel Denomi- 
natoribus Terminorum Quotientis, hi Termini jugiter decrefcunt, &: 
idcircd Quotiens affiduè accedit ad Radicem quæfitam, ut perfpici 
potelt ex is, quæ fuperiùs obfervavimus de fpecie x in Exemplis 
Redu@tionum per Divifionem & Radicis Extractionem. fa fequen- 
tibus autem pro his fpeciebus ufurpabo xvelz; &y;p;4;r;s; ER. 
pro Radicalibus fpeciebus extrahendis. 
-_ SecundÔ , quèd cùm Fra@tiones complexe, five Quantitates furdæ 
éccurrunt in propoñitis Æquationibus ,. aut deinde fuboriuntur in 
proceflu, removendæ funt Methodis, quas Analyftæ fatis norunt. 
Ut fi haberes y” + ne — 0, Æquationem duc in&—+«, 
- 8 —h ; 
& ex Produéto P + bn je 0 quære Valorem ipfus 3. 
Potes etiam fingere yX5—x —#, & foribens pr reperies 
m5 + bbun— 65 x + 3bbxt — be x 0; = hinc excude Ra- 
dicem w; atque ut Obtineas PE Quotientem divide per b—— x. Item 
£ Æquatio 7° —"ÿ$ +6 == proponeretur , aflumere potes 
j =; &—&, ac fubftitutis x pro y, & z° pro x, exfurget 
#° — 2 u+zt —o, in quà Æquatione refolutA reftitui debent x, 
& 3. Invenietur enim Radix mets +6z ; &c, &, refti- 
tuendo y ac %° babcbitur y? — —# ++; &c. & quadran- 
do, y—27 Ta ie; &c 
© Pariter, fi adeffent negativæ Dimenfiones x, vel y, removeri  poffent 
&ucendo in x, vel y;,ut, fi daretur Æquatio x° + 3xxy—"— 2x 
— 19 —o; ducin *, & 9°, undeconficietur x* y° + 3x° 9° 
“— ay" }— 16% = 0; Etfi Æquatio e rt — +3 3 
multiplica per y*, & habebis 47 — y, & Ge 
de ceteris. 
: Tertid, Æquatione fic præparatä ; Opus incipiendum eft ab in- 
ventione primi ex Terminis Quotientis; ad hujus autem, .& fequen- 
tium Terminorum inveligationem conducit Regula generalis, cùm 
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indefinitæ fpecies (x vely) parvæ fupponantur , ad quen cafum 
duo reliqui poffunt revocari 

Regula autem hæc eft. Ex omnibus Terminis, è quibus abfunt 
fpecies radicales (y: p; 95 r5 &c.) elige ilum, in quo fpecies 
indefinita (x; vel z; &c.) minimæ Dimenfonis ft; Deinde elige 
alium Terminum, qui radicalem fpeciem contineat, & talis fit, 
ut Progreffio Dimenfonum uniufcujufque ex fapradittés fpeciebus, 
aut quo majori poteft gradu defcendat, aut quo minori afcendat ; 
Et fi plures font Termini, quorum Dimenfionès non recedant ab 
hac Progreffione, quôufque libet produétä, pariter fumendi funt. 
Demum ex his Terminis ita fepoñtis, & nihilo æquatis, excude va 
lorem diétæ radicalis fpeciei, & illum Quotienti adfcribe 

Sed, ut hæc Regula melids intelligatur, illi lucem afferam fequen- 
ti Diagrammate. Fac Angulum BAC, & ejus latera BA, AC, di. 
vide in æquales partes, & eduétis Perpendicularibus, diftsibue fpa. 


FA “yep x 


ex exp [xxplxxy lxxyt 





tium Angulare in #qualia Quadrata vel Parallelogramma, quæ con- 
cipies denominata a Dimenfionibus fpecierum x & y iis infcripta- 
rum  Deinde, propofità Æquatione, aliquo Signo nota Paralle. 
logramma refpondentia omnibus ejufdem Terminis, & Regulam ap- 
plica duobus, aut fortè pluribus ex Parallelogrammis ita notatis,. quo- 
rum unüm fit imumin column AB ad finiftram pofité, alterum verd 
contingat Regulam verfüs dextram, & reliqua omnia Regulam non 
tangentia fint fupra eam. Tum fume eos Æquationis Terminos, 
gi Parallelogrammis à RegulA tadis includuntur, & ex üis extru- 

de Quantitatem-in Quotiente ponendam. Sic fi Radix y debeat ex- 


trahi ex Æquatione 9° —— 5xy° +Er — 784X%]7 + 64° x° 


+ 0% — 0; noto (Fig. 1.) Parlelogranna pertinentia ad Ter- TAB.L 
I: Nomtoni Opufiule, Tom. L minos 


‘ 
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minos hüjus Æquationis Afterico *, ut hic fatum vides. Deindè 
Regulam DE applico ad infimum parallelogrammorum notatorum 
in finiftrâ column, & Regulam in gyrum dextrorfüm ago ex infe- 
rioribus verfüs fuperiora; donec incipiat. fimiliter aljud, vel fortè 
plura ex parallelogrammis notâ diftindis contingere , & video loca 
fic taéta effe ea quibus includuntur termini x, UE &y°. Igitur. 
ex his effingo Æquationem y° — 7aaxxp + 64° x'—0o,(quam 
prætéreà, fi placet, redigo ad #°—5uu+6—o, ponendo 
y" ax) ac ex ea quæro Valorem ipfusy, quem invenio qua. 
druplicem, nempè + Vex, — Vex, + Viax, & — Viax, à 
quibus” quemlibet affuiere poffum pro Quotientis Termino primo, : 
tanten feligendus eft ille qui convenit huic aut ill Radici, quam 
extrahere cupiô. : 

"Sic, propoñità Æquatione 3° —63y+obxx— x —o, 
fegrego Terminos — dyy + obxx, & hinc Habeo y 3x pro Quo- 
tientis Termino primo. . 

E fi daretur 3° + 2xy+@4y— x — 24 —0o, accipe- 
rem ÿ* +44) — 24°, cujus Radix eft + 4, quam Quotienti 
adfcribo. 

Pariter, fi häberem Ru — 36 xyy —6 #x+e =0, 
excerperem xxy' +67, undè obtinerem = _ÿ# que Quan- 
titas effet primus Quotientis Terminus.  Atque ita porrè. 

Sed hoc Termino reperto, fi is aliquam Poteftatem nega 
tivam includit, Æquationem deprimo eâdem indefinitæ fpeciei Po. 
teflate, tüm ut neceflarium non fit eam deprimere in ipA Refo- 
lutione, tüm ut concinnè adhiberi poflit Regula inferiùs tradenda de 
fappreffione Terminorum fupervacancorum.  Sic, propoñità Æqua- - 
tone 82%)" + azyy — 274" — 0, cujus Radix incipit à Terminô. * 

ES ‘eam deprimo ipf 2, antequam Refolutionem aggrediar , ita 
ut né cvadat 82 act 2742 = 0. 

Tüm, operé ‘progrediente, reliqui Termini, quibus Quo-. 
tiens angéndus eft, codem pado excuduntur ex varüs Æquationi. 
bus fecundaris ; fd plerèmque minori conatu; nam forum nçgor 
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tium perfcitur dividendo infimum ex ïis Terminis, qui & indef. ‘ 
nitè parvis fpeciebus (x, xx, x*, &c.) funt-affeti & Radicalium 
fpecieram (p, 4, r, &x. >. expertes, per Quantitatem quâ afficitur 
Cars Radicalis unius Dimenfionibus & libera ab indefinità fpe- 

; & Quotienti adfcribendo quidquid indè conficitur. Sic in 


x EL 131%? 


4 * 64° $120° 
do 44x, CLR À DL, &c, per 444. 


Quibus præmiffis , exhibenda fupereft praxis Refolutionis. 
Sit igitur Æquatio y° + 44 + axy — 24° — x! —o, ea cujus 
petitur Refolutio. Ex aliquot ejus Terminis conficio fiétitiam Æqua- 
tionem y + 44 — 24° —0 (juxta ea que tertio loco præmifi- 
mus) & hinc obtineo y——4+—=0; quapropter fcribo in Quotien- 
te + 4: fed quia + 4 noh .eft accuratè Valor ipfus y, fuppone 
4+p=—=7, &in Terminis Æquationis margini adfcriptæ pono a+p 
pro y, &-iterm in margine fcribo Terminos hinc exeuntes (9°, 
+ 34p + px, &c.), inter quos denud., per tertio loco præemifla, 
cligo Terminos 444p + ax — © tanquam. fititiam Æauationer A 


quæ cum dtp=— ++, fcribo in Quotiente — + #: Quia 


ain fequenti Termini — , &c gignuntur dividen- 


tamen — + x non æquat juftum Valoïem ipfus p, fox 
+y=p, Ein matgialibus iTerminis por fübftituo -— ++ 
+9, atque ‘Terminos indè confiétos (4 —+ ga "+ 3499, &c.) 
rurfüs margini‘adfcribo , è quibus'iterüm.. juita præcedentem Re- 
gulam, fegrego Terminos 4447 = ea xx —= 0 profità Æquatione, 
quæ quia prebet 9— a hâc ip Qyantitate Quotientem augeo. 
! “lenqua ge non eft Valor ipfius 7, fuppono anti, 
& in tarsiaé “mafgnalibus pro 4 fübitituo tr & fic pergo 


quôufque libet, ut præ oculis ponit fequens Tabell 
F 2 L +44 
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; ; } ER 131%? So9x? 
RP A — +È + je Tioges 3 &c. 


+ FPT + 3p +? 
+aax+apx 


3 3 
à Her x— 29% +9 


+ Dex —i 4x + 3499 


+ AxXXx-Fagx 


Lane ax + as) + x 
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. Si Quotiens ad_certam periodum tantùm perducendus foret, 
ita ut, ex gr., in ‘ultimo ‘Fermino x non afcenderet fupra datam. 
Di faciens Terminorum fubftitutionem, eos omitto quos 
aon ufu-venturos.prævideo; qu de re hæc habetur Regula: Pri- 
mo Termino, qui fuboritur ex quâvis Quantitate in collaterali mar- 
gine, tot fubjungito. verfüs dexiram, quot funt. Unitates, quibus In’ 
dex. ejus Poteftatis, quæ altiffima debet efle in Quotiente, excedit 
Indicem iftius fuborti Termini. 

Volo, ut præfenti utar exemplo, ut Quotiens (aut in Quo-. 
tiente fpecies x) ältiùs non afcendat quàm, puta, ad quartam Di. 
menfonem.. Omitto itaque Terminos omnes poft x*, & unum 
pono poft x?: Quocirca pro deletis habendi funt omnes Termini- 

: poft fignum *. Hoc patto opus profequere quoad tandem pervenias 
trçxt r31xr 
ad Terminos 3056 7 138 — + aaar—arx, in quibus.p ;. 
g, r,auts, que repræfentant Radicis extrahendæ fupplementa, funt: 
unius Dimenfionis, & è quibus per Divifionem tot potes obtinere: 
Terminos , quot defiderari vidifti ad Quotientem. complendum (idi 
PRE so9x* 

D Gun itaque: denim habebis y == — + x + 
64a + 51223 + 16384 ” &c. : 

Rem. meliùs cxplicatures. np aliud. exemplüm refolven- 
dum. Detur Æquatio — y". —L se 37 — + rte 
== 0; & Quotiens inveniendus + ft uque” ‘ad quintam Dimenfo. 
de antm, & fuperflui Tenmini rejeéti concipiantur poft figaume 
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D 4 3 u L LE] ' 
Paritèr, fi proponas Ædquationem Er + Y + 
Br + A + - 27 +y— 2 == 0 refolvendam folüm ad no- 
nam ufque datins Dinentonen, rejicere potes ante ipfum Ope- 
ris exordiurm ar" » & inter operandum omnes Terminos-qui 
fuperant z°, admittére autem unum poit z’, ‘duiôs poft z° 3; ob- 
fervabis enim Quotientem paritèr afcenfurum per duarum Unitatum 
intervalla, hoc pato z, x, 2, 2’, &c. Demüm autem habebis 

— Es Les Te, 

IE — 5% æ +5 — 5" + 362880 * &e. 
Hinc detegitur artificium , quo Ædquationes affeétæ is imfini- 
tam, aut conftantes infinito Terminorum numero , tamen refolvi 
poffunt : Videlicet, antequAm opus aggrediaris, rejice omnes Ter. 


minos in quibus Dimenfio {peciei-indefinitè parve & non affete à * 


Radicali fpecie excedit altiffimam Dimenfionem in. Quotiente requi- 
fitam, aut.è quibus, cüm pro Radicali fpecie foblituis prioum 
Terminum detedtum ope Parallelogrammi , ut fuprè, exfurgere ne: 
queunt nifi Termini.excedentes ; ei de caufà in ‘ultimo exemplo 
Terminos omifi ‘ultra y”, licèt ad infinitem progrederentur. Eodem 
patto; ut CubiléRadix 'extrahatur ufqüe ad quart Dimenfionem 
iphus z ex Æquatione . 


— 8er — 40 + 9e — 16e", &c. 
Hyinec—as tac — ae de 
o— —pine— mt a — æ, &c, 


+1 in ae — a — 38 
omitto Terminos in infinitum emnes fuperiores ik qui conflatitur 
ex +" in re —: et + LÉ Sex — y y in ke dit ep cé, 


atqueex# yinze— 22°; & ex in get — 42, Gp, 


hanc folam Æquationem relolveudam affumo + «)° —7+ zt 3° 
+29 


48 OPUSCULUM IL 
et rep — yet gg —cegg— ac y teg — get 
+ ce — 8 — 0: Primus enim Quotientis Terminus ( 22 7) fubf 
titutus pro y in eà Æquationis deprefle per +7 parte quam neglexi- 
mus, dat femper plus quam quatuor Dimenfiones. 

Quadratis Ædquationibus accomodari poflunt quæ de altio- 
ribus diximus; ut fi peteretur Radix hujus Ædquationis 
39 
—) mater + D &. 


+£ 


0= 


ufque ad x°; omitto cunétos in infinitum Terminos altiores quam 
—Jin abat, & folüm affumo Æquationem 3y— 47 — xy 
rte °; squat refolro aut'more folito faciens ÿ = 
1 s “+ a+ #1 at Tuxt À Bet, aut brevids 
ë ide jam tdi afearum Æquiiogues modo, quÀ.ob- 


x 
tinebis y= À — À *, in quà ultimus requifitus Terminus eva- 


nefcit , aut æqualis nihilo fit 

Radices autem poftquèm extrattæ funt ufque ad fatis magnum 
Terminorum numerui, ulterihs quôufque libet' extrahi poflunt, 
4olà Serierum Analogi benè obfervatà Sic in infinitum profequi 


I 1 I 
potes hanc et ez te et et et, &c (que eft 
Badix Æquæionis infiaite Le y — +33 + Jr 8e ) 
fémper dividendo Termiaum ultimum ger hanc Numerorum fe- 


riem 2,.3,4 $ @ 7, &C.; &hece— ee 5 
& + ES x, &c produci poteft, continuam faciendo Divifionem 


362880 
per 


. METHO. FLUXIO. ET SERIÈR INFIN. 49. 
pét Numeros 2x3, #x$  SX7: 8x9, &c.: Rürius hojus 4 + 


+ 
E— em + — " rt &c, quotvis Termini reperiri por 
funt, jam repertos refpé@tivè multiplicando per Fraëtiones — »: 
+ _ + —+ —Z. &c., & lic de reliquis, 

Sed, cùm inveftigatur primus Quotientis Terminus, aut ali 
quando etiam fecundus, vel tertius, fefe offerre poteft difficultas 
fuperanda ; nam, ejus valor, ut fupra dete@us, elfe poteft Quan- 
titas furda, vel inextricabilis Radix'altioris Æquationis affeîtæ ; 
quando autem id fortè eyenit, Radix ifta, ( dummodd non fit. im: 

” poffibilis, ) exponi poteft per aliquam Litteram, quo fado proce: 
‘demus more folto, tanquam fi cognita foret. Ut in exemplo 3° 
+9 + 9 —x"— 24 == 0, fi Radix Æquationis y* + 4924" 
== o effet furda aut incognita, ponere potuiffem aliquam Litterami 
(puta, 8)pro'e4, & perfeciffem Solutionem, nt fequitur.; pofito qudd 
inveniendus eflet Quotiens tantèm ufque ad tertiam Diünenfionem. 


J RIRES Fou: Tunc 
a b3x% En a5b3xt 


re &c 
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ep rep — rpg Het gg —eeyy — act y eg — get 
+ ce — 8 —= 0: Primus enim Quotientis Terminus ( 22 77) fubf 
titutus pro y in e Æquationis depreffe per +7 parte quam neglexi- 
mus, dat femper plus quim quatuor Dimenfiones. 

Quadratis Ædquationibus accomodari poflunt quæ de altio- 
ribus diximus; ut fi peteretur Radix hujus Ædquationis 


” 
—) matrk® +5 + S: Sec. 


xt 
+ 4 


0= 


ufque ad x°; omitto cunétos in infinitum Terminos altiores quam 
—Jin atrte, & folùm affumo Æquationem y — 27 — +7 
rte °, -quam refolvo aut more folito faciens ÿ = 


5% 
a+ A TE— VE act nat À Éeetes aut brévids 


& éciids jm. di afearum Æquatogre mathodo, quÀ. ob- 
tincbis y= À — À %*, in quA ultimus requifitus Terminus eva- 
nefcit , aut æqualis nihilo fit 


Radices autem poftquèm extraétæ funt ufque ad fatis magnum 
Terminorum numeruin, ulterihs quôufque libet' extrahi poflunt, 
Æolà Serierum Analogi beaè obfervati. Sic in infinitum profequi 


potes banc &h Let + Fast ne &c. (quæ eft 


Radix Æquationis infiditæ z=— 2 + vd —Àr -&c. ) 
fétuper dividendo Termiaum ultimum per banc Numerorum {e- 


Les Los 
tiem 2,314 5, 6 7, &c.; &hece— est — 5049 
D += 


»,&c produci poteft, continuam faciendo Divifionem 
. © per 





jan” 
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pé Numeros 2x3, #xf, 5x7 8x9, &c.: Rurfus hujus # +" 
xx 


Ent 70 Pr + — Es — rt &c., quotvis Termini reperiri po 


fant, jam repertos rapeiré multiplicando per Fraétiones + ,»” 
3 _— 2, —+ —<. &c, & lic de reliquis, 

£a, cùm inveftigatur primus Quotientis Terminus , aut ali. 
quando etiam fecundus, vel tertius, fefe offerre poteft difficultäs 
fuperanda ; nam, ejus valor, ut fupra dete@us, efle poteft Quan- 
titas furda, vel inextricabilis Radix' altioris- Æquationis affeéte ; 
quando autem id fortè evenit, Radix ifta, ( dummodd non fit. im: 
poffbilis, ) exponi poteft per aliquam Litteram, quo fato proc 
‘demus more folito, tanquam fi cognita foret. Ut in exemplo 3° 
+ ex + 207 — x" — 247 == 0, fi Radix Æquationis 3° + 497— 24° 
= o effèt furda aut incognita, ponere potuiffem aliquam Litteram 
(puta, &)pro4, & perfeciffem Solutionem, nt fequitur, pofito qudd 
inveniendus effet Quotiens tantèm ufque ad tertiam Dienfionem. 


J CHARTE A no EEE Tunc 
+ ai, LA] s s . 0 . 
4% PACE per ba __ ab! bx + x! 


+ TE po “Q 3 












— “bx +ceg 
| Le 
[ere Es + be PE (PTE FE] 


Newton Opafixts, Tom. L ne Hic, 


sé. “OPUSCULUM IE 


He, “Gaipto in: Quotiente... fingo & +7, & pot 
illum fubftituo pro y, ut vides, undè oritur P'+ 36pp, &c., 
rejedtis Terminis #* #e4b— 24, nt nihilo æqualibus; fuppo-. 
faimus: enim 4 effe Radicem. Æquationis 9° +ag. = — 0. Ter- 


. mini ver ab taiprt ab dant p==— UE TE, quæ Quantitas 


adjungenda eft Quotienti, & pro ? fübftituendum — £ 2e 2 ru mi À 


-. Sed, brevitatis gratià, fcribo ce pro 36b 4e, ue tamet 
Quantitas 3664 a reftituenda eft, quandocunque percipiam hoc 
padoiTerminos fieri breviores.. Opere peradto , affumo Numerum 
aliquem pro 4, & refolvo. Æquationem. y” +49 — 24° —0, ut 
fupra indicavi de numeralibus Æquationibus  & pro & pono ali. 
duam.ex..ejus Radicibus fi tres Radices. ea habeat: Seu potiès 
hanc.Æquationem. libero. à. fpeciebus. ( quantüm fieri poteft, ) & pr&.. 
festim sb Epaners > @à.methodo quam fupra infinuavimus; & pro. 
requis; fi quæ reftant quæ expelli nequeant,. pono Numeros: Sic 
s ass — 24 —=0 liberari poteft ab 4, Radice per # divifä ; 
undè fit p+y—2—0, cujus Radicem quære . per « multiplice, 
& fubflitue pro 

Hadenès fpecis indéAnitas parvas effe füppofüimus. Si ve. 
rù rô qum propiàs accedere-ponerentur datæ Quantitati . pro indefini. 
tè parvà differentià ifa fpeciem.aliquam adhibeo, quâ fubititutä fol. 
‘YO Æquationem ut anteà: Scio, F8. ; aut fuppono, quôd in Æqua… 


fione gt —— y° HI Ty —x ta 0 et x: 


‘ferè æqualis alicui Quantitit, ut « Do igitur earum differentiam 
ele z, & sinenres pro #, «+2, vel 4—#, conficietur- 
Fi HA + = 57 — rytites = 0, que folvi poteft 
“Methodo fm prefdipti. 

 Quôd fi hæc fpecies poneretir indéfinitè. magna, friberem. 
aliquam fpeciem pro ejus Reciprocä , quæ idcirco eflet indef- 
:nitè parva,. & fpecie. ift fubftiteth, progredior. ad Refolutionerh. 
.more. folito.. Proponatur, ex. gr, # my —x—0, &: 


: 7 + 
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ciamus aut ngamus, quôd x fit.Quantitas permagna ; tunc pono s 
pro ejus parvd Reciproch  , & 2 fübitituté pro + dabit y° + ” 

L 


+ 50, es Rai ty — 3— 5 pete 


+ 2, &c, que, reftituto, fi placet; x; evadet y =—x— > 

2 7 

—Stita &e 

Sin autem iftarum artium nulla ex animi fententiâ fuccede. 
jet, ad aliam confugere potes. Ut, in Ædquatione y* — xxyy + xyy 
+ ay — 2710; in quà primus Radicis Terminus quært 
deberet ex Hypothefi, quôd y* + 2yy— 27 +1 —0; fed hæc 
Æquatio nullam habet Radicem pollibilem ; quare tentabis quid 
polfis aliquà alià ratione conficere. Potes’, ex. gr., fupponere, quôd 
x parûm differat à 2, vel quod 2 + x; fubflituens autem 
2+ 2 pro x invenies y* — 22) — 3279 — 27 #10, & Quo: 
tiens incipiet ab Unitate. Por pau fupponere quôd x eft Quan- 


titas indefinitè magna, vel quèd À + = %: undè deduces y* — 2 
+++ 10, &2z chorum sin ducet in 


Quotiente. 

Hoc patto procedens juxta varias Hypothefes, potes variis mo- 
dis Radicem extrahere & exprimere. 

Si vis determinare quot modis hoc perfici poteft , tibi perf. 
piciendum eft-quot funt Quantitates, quæ fcripiæ in Æquatione pro- 
pofità pro indefinitâ fpecie Æquationem illam divifibilem redduné 
per y + vel — aliquâ Quantitate , vel per y tantüm; Hoc, ex. 
&r-> accidet in Æquatione y day has —# — 24 —=0, fi 


fubftituas + 4 vel — 4, vel — 24, vel — 24 qu pro x. Quocirca 
benè potes fupponere Quantitatem x parum differre ab +4 vel — 4 


ve — 24 vel — zaif, & totidem modis extrahere Radicem Æqua- 
tionis propoñitæ, & forfan rurfüs totidem modis ponendo has diffe. 
rentias indefinitè magnas.  Præterea, fi fumas pro indefinità Quan. 

G 2 titate 
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titate nunc hanc, munc illam ex fpeciebus Radicem exprimentibus ; 
voti compos fies fortè aliis modis; & iterum aliis fubftituendo pro 
indefinith fpecie quolvis fidtitios valores , ut 42e, He us 
&c., & operando, nt anteà, in Æquatione hinc proveniente. 
© Ut autem ig apertum ponatur veritas hujus Conclufionis, nempe 
quôd Quotientes fic inventi, & produ&ti ad libitum aded propè ad 
Æquationis Radicem accedunt, ut denique ab e differant Quantita- 
te minori, quim quævis aflignabilis, & idcirco quôd in infinitum 
protraéti omninè ab eà non differunt, animadvertendum eft quôd 
Quantitates,. quæ funt in finiftrà Columnä dextri Lateris Diagram- 
matis, funt ultimi Termini Æquationum, quarum Radices funt p, 
gris &ec., & quôd , illis evanefcentibus, evanefcunt quoque Ra- 
dices p,g,r,s3; &c., id eft, differentiæ inter Quotientem & Radi- 
cem quæfitam; itaut Quotiens nihil omnind tunc differat à verä Ra- 
dice.  Quapropter fub ipfum Operis initium, fi videas quod Ter- 
mini , qui. funt in indicata Columné, fefe amnes invicem deftruant, 
concludendum eft Quotientem huc ufque protrattum perfetam Æqua- 
tionis Radicem efle: Quôd fi res alitèr fe habeat, videbis tamen 
quôd omnes Termini, in quibus fpecies indefinitè parva eft payca- 
rum Dimenfionum , id eft, omnes maximi Termini auferuntur à 
Columhà iftà, ita ut denique, aut nulli reftent in eä, aut ii tan. 
tm , qui afliguaté qulibet Quantitate minores funt, & idcirco ni- 
hilo non majores, ubi Opus in infinitum eft protraétum ; ergo Quo- 
tiens extra@us in infinitum.eft demum ipfffima Radix. 
.. Denique , licèt fpecies, quæ, perfpicuitatis gratià , fuerunt hac- 
tenùs fuppoñitz indefinitè parvæ, fupponantur quantumvis magnæ , 
tamen Quotiens erit adhuc verus, quanquam non aded celeriter ad 
veram Radicem convergat : Quod patet ex rerum Analogià  Sed 
hic confiderandi funt Radicum Limites, aut maximæ & minimæ 
Quantitates; nam, harum proprietates. communes funt finitis & in- 
finitis Æquationibus : In his Radix eft maxima vel minima; cm ma- 
xima aut minima eft differentia, quæ intercedit inter Aggregata af- 
frmativorum & negativorum Terminorum; limitata autem eft, 
quando indefinita Quantitas, (quæ propterea non malè fupponi pe 


D 
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teft perexigua, ) major fieri nequit, quin Radicis magnitudo fta- 
tim evadat infinita, id eft, impoflibilis. 

Ad huic argumento lucem affundendam fit (Fig. 2.) ACD fe. 
micirculus defcriptus fupra Diametrum AD, & fit BC ordinatim 
Applicata Fac AB— x; BC=—7; AD—« ui igitur y — 
Va Va — Vas — Vax — 7 = Var; &c., ut 
fupra. Quapropter, tunc BC vel 9 evadit maxima, cùm W4x ma- 
ximo inervall faperat omnes = Terninoe + 2 Var + vax 


+5 Var: &c., ideft, cùm x — 4 terminata autem eft cùm 

x—=4#; fi enim fingas x majorem gr | 4, Summa omnium Ter- 

minorum — À fax 2 ÿax — À Vex; &c. in infinitum 
2a 8aa A 


excrefcet ; fed etiam eft alter Limes, cm fcilicet x=—=0o, ob im- 
poffibilitatem ipfus V—4+x, quibus Terminis, five Limitibus ref. 
pondent femicirculi Limites, five Termini, 


TRANSITIO AD 


METHODUM FLUXIONUM. 


Haëtends de hâc computandi Methodo, cujus frequens erit ufus 
in fequentibus. Nunc reftat ut ad Artis analyticæ illuftrationem pro- 
feram nonnulla Problematum fpecimina, & prælertim eorum, qui. 
bus Curvarum natura magis in patulo poni poffit. Sed antea obfer- 
vandum eft, quôd, quidquid in üis arduum eft, revocari poteft ad 
duo fequentia Problemata, quæ proponam de Spatio defcripto per 
localem Motum, vel acceleratum, vel retardatum. 


EL 


Longitudine deféripti fpatis fémper , Cid of, quovis Temporis me: 
mento, ) daté, invenire Velocitatem Motés Tempore propofio 


G 3 LA 


TAB. L 
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Welocitate Motés femper daté, invenire Longitudinem [pari 4 ' 
eripti Tempore propofito. 

Si, exgr., in Æquatione «x exponit y Longitudinem Spa- 
ti quodam momento Temporis percurfi, quod Tempus menfuratur 
& defcriptum exhibetur ab alio fpatio x crefcente juxta uniformem 


Celeritatem x; exponet 2xx Celeritatem , quà Spatium y éodem 
Temporis momento progreditur ad ulteriorem fui defcriptiogem , 
& vice ver. Hinc fit, ut in fequentibus confidérem Quantitates 
tanquam genitas continuo Incremento, ut Spatium , -quod Corpus 
aut quælibet res mota defcribit. 

Cûm autem hic Tetapus tanthm confiderandum veniat, tanquam 
expoñitum & menfuratum æquabili Motu locali, &, præterea, cùm 
folæ Quantitates ejufdem generis invicem comparari valeant, ut & 
Velocitates, quibus augentur aut minuuntur: Idcirco, in is, quæ 
fequuntur, Tempus férmalisèr non confidero, fed fuppono, quôd 
una ex propofitis Quantitatibus homogenea cum aliis crefcat æqua- 
bili Fluxu, ad quam ceteræ, tanquam ad Tempus, referantur, quæ 
ideô per Analogiam non inconcinnè dici poteft Tempus.  Quoties 
igitur vox Temps in fequentibus invenietur, (eam autem fæpiuf 
culè ufurpavi perfpicuitatis & diftinétionis caufà, ) hoc verbum fu- 
mendum eft, non quañi Tempus intellexiffem in fuà formal fignif- 
catione, fed tanquam fignificans Quantitatem illam à Tempore di- 
verfam, cujus æquabili Incremento vel Fluxu Tempus exponitur & 

. menfuratur. 

Nunc in pofterum Figemses vocabo Quantitates has, quas confi- 
dero'tanquam gradatim & indefinitè crefcentes, eéfque repræfenta- 
bo per ultimas Alphabeti litteras #,y, x, & x, ut difcerni poffint 
ab alis Quantitatibus, quæ in Æquationibus confiderantur tanquam 
coBnitæ & determinatæ; & quæ. idcirco per primas Alphabeti litte- 
ras #,6, c; &c. exponuntur. At Velocitates, qubus fingulæ Flu- 
-éntes augentur per Motum generantem, ( quas Velocitates appel. 
lo Fluxiones, aut fimplicitèr Wédocitates vel Celerisates, ) exprimun- 
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tur ifdem litteris pundto audtis, fics, x,), & 2; id eft, pro Ce- 
keritate Quantitatis # pono #, & eodem pa@to pro Celeritatibus alia- 


rum Quantitatum x, y, & 2 fcribam x, y, &, refpectivè, 

His præmiflis, ftatim argumentum inceptum tractare pergam; & 
primd quidem dabo Solutionem duorum npper propoñtorum Pro- 
blematum. 


Prosz JL 


Dai Reéltione, quam imvicem babent Flucutes Quantitates ,. 
déserminare Relationem ; que imer carum Fluxiones igtercedis, 


° SOLUTIO. 


Ædquationem, qu data Relatio exprimitur, difpone juxta Dimen-- 
flones alicujus ex -Fluentibus Quantitatibus , quas includit, ( puta,. 
x,), & ejus Terminos multiplica per quancumque arithmeticam 
Progreffionem, & deindè per +: Hanc Operationem feorfum per 


fice pro quävis Fluenti Quantitate ; Tèm fac Aggregatum ex his om. 
aibus Fais zqyale nihilo, & habebis petitam 


Exenmrz L 


Si Relitio inter fluentes Quantitates *, & y exponitu Æqua— 
tone x? —4xx + ax) — 3" —0.  Primbm difpone Terminos: 
fecundèm +, deindè fcundèm y. & eos multiplica ,. ut hic vides 
um. 


En 
Mult 6 ace eg — 7 07 
. px 
Per E;#, 4; o. B. 20 
x 


Undè conficitur  ggxt— 24% 9X%k — 39% 4%) * 
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Aggregatum ex Produdis eft xxx — 2 42X a — + 
0; Quæ Æquatio monftrat quenam Rat ne Fuxio A 
x, &y; nam, fi affamas x ad libitum, Æquatio, x? + ay — x 

— 7" —=0, dabity, quo determinato habebis x : y:: 39 — 2e 
3XX — 24% +4). 


Exemrz IL 


.Relitio Quantitatum x, 3, & £, exprimatur Æquatione 24°, 


y — 296 + age — 2 —0 
+2 | . 
+=» +9 
1 
Mult. 27202" | vx DL et + pee — 2077 : 
+3 + ape +? 
—2! 
per 2; 0; Las ie &, 2%, 2,0 


x _? z z 3 

Habebis 499 + i 2yxx | pue +oi — 298% 

Quapropter Relatio, que et inter Fluentium Celeritates aut Fluxio- 
nes *, y, & & exponitur per am +22 Ham yes 


— 205 = 0. 
= autem in hoc fecundo Exemplo tres fint fluentes Quantita- 
tes x, 9, &z, habeatur, oportet, altera Æquatio, quà prorfus 
determinari poflit Relatio inter Fluentes x, y, & x, earümque Flu- 
xiones, . Suppone, ex. gr., quôd x+ y £—0, hinc invenietur, 


per hanc Regulam, altèra Relatio inter Fluxiones #-py —2=— 
Jam iftam cum fuperiore Ædquatione compara, exterminando di 
quam ex tribus illis Quantitatibus & Fluxionibus; & indè exfurget 
Æquatio.plenè determinans Relationem ceterarum. 
Si quando propofita Æquatio continet Fraétiones complexes, aut 
Quantitates furdas, pro üs litteras aliquas affumo, eifque repræfentare 
. s Quan- 
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Quantitates fluentes fuppono, & procedo todo fapra tradito :.Deine 
äè litteras Afumtas fapprimo & extermino, ut continud fadüm vi- . 
debis. 


Exempz JIL 


Relatio inter Quantitates x, &y, fit yy — 24 — Vas —xx, 
Pro x Waa— xx fcribo z, & hinc duas habeo Æquationes y -— 
#4—:—0, &aaxx st — eo, quarum prima dat 


yy—#—0 ut fupra, pro Relatione Celeritatum 3; &z; alkera 





VOrd 244XX — 4x Xe 260, tte ar =+, pro 


Relatione Celeritatum x, &2; nuhc expullà &, erit 27 -— ges 
+ —o, & reffimendo + Vas pro € Habebis 277 
aax Hoxxe 
Vaa—xx 





== 0 pro Relatione intery, &x, quæ quærebatur, 
Exemez IV 


Si Æquatio 8 — + — KA Vg Ex —=0 exponat 


Relationem, quæeft inter +, Er Fatio : Le GE & xxV Frs 
—=#, & obtineo tres Æquationes x’ FE Ht— #0; 47 
+3 — by 0; &ax*y+4 x — nu — 0: Prima dat 
xx — 227 +2 — #2 0; fécunda ae + y&+ 2) —— 593 
20; ac tertia 44% x + a+ EXK m0 , pro Rela- 
tionibus Velocitatum w, x, 3, & 2; fed valores iprume, & x, in- 


ventos per fecundam ac tertiam Æquationem ( nempè Es 3 
F. Nowsoni Opufinle , Tom. L H ‘pro 


TABL. 


s OPUSCULUM À 
bio &; earth pro #, ) fübflitue- in Æquatione- 


: : : DT ty — xx 
primA, & fiet 3xxx —2+ Pr se pk Li 


3. 
0: Jam, pro &, & #, repone earum valores , &: 
ns a+ 


4xVa xx, & habebis. petitam. Æquationem xxx — 249$ 
+ 3abyyy + 2by*5 Mages 6x2 — axxy . 
. aa aa 2 2094 xx 

quæ exprimet. Relationem inter Velocitates x & 9. 

Hinc, puto,. manifeftum eft quomodo peragi-poflit Operatio in: 
alüs cafibus,. ut, cùm Æquatio propofta. implicatur furdis Deno- 
minatoribus, cubicis. Radicalibus,, Radicalibus intra: Radicales ut: 
Vax + Vas Rs ant, quibufvis alüs complexis Terminis ejufdem. 





Quinimÿ', etiamf propofita Æduatio involvat Quantitates , quæ- 
determinari & exprimi geometricè nequeunt , quales font Areæ cur… 
vilineæ , aut Curvarum Longitudines ,. inveniri tamen poteft: Rela-…. 
to, que eft inter earum Fluxiones,. ut. fequens Exemplum demonf-. 
tabit.. 

BRÆPÆRATIO IN 
Exsenmezum V. 


Sit-(Ex. 3) BD Ordinata ad reétos Angulos ipf AB;: & ADH: 
fit Curva, cujus natura definitur- Relatione,. quæ eft.inter AB, & 
BD, &. Æduatione exprimitur. Vocentur AB. quidem x, & Area+ 
Curvæ ABD ad Unitatem applicata z ;, Jam ,. ad reëtos Angulos: 
“educ AC æqualem Unitati; & per C age CE parallelam ad AB, & fe- 
cantem-BD in E. Nunc intellige -ambas hafce fuperficies ADB .. 
&ACEB, generari motu Reæe BED, patet quôd.earum Fluxiones; . 
CEluxiones. nempe. Quantitatum 1Xe, &.1Xx, aut Quantitatum: 

«, 
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æ, & x,) funt inter fe ut Re@tæ generantes BD, & BE; quo- 
circaz: x :: BD:BE, aut 15.& idcirc £ — *xBD. 

Hinc apparet, quôd + inveniri poteft in Æquatione exprimente 
Relationem inter x & aliam fluentem Quantitatem y, & tamenRe. 


dtio Fluxionum x & nl poteft quomodocunque innotefcere. 
Exsmprz V. 


Proponatur, ex.gr., Æquatio &t+ «xs —*—0o, quæ ex- 
Primat Relationem inter x, & y; ac fit Vax—xx — BD, undè 
Curva determinetur, quæ idcirco erit Circulus; Æquatio zx axe 


— j*—0, dabit ex fupra traditis 2ex + Axe 4 e0x — 4)"; 0 
pro Relatione Celeritatum x, y, &z: Jgitur, quia z= + XxBD 
aut — XVe 5%, pro & pone hunc valorem, & inde conficie- 
tur bec Æquatio 2x + ex XV ax ax — 479 0, 
que determinat Relationem Celeritatum +, & 3. 
SOLUTIDUNIS 
DEMONSTRATI CO. 


Fluentium Quantititum Momenta, ( videlicet earum partes inde. 
finitè -parvæ, quarum acceffione. in indefinitè exiguis partibus Tem. 
poris Quantitates ipfe jugitèr augentur , ) funt ut ‘Velocitates , qui- 
bus fluunt aut crefcunt. 

Quapropter , fi- Momentum alicujus, (puta, x:),repræfentatur 


Fa@to ex ejus Celeritate xin Quantitatem indefinitè parvam , Cid a. 

x, ) Momentum aliarum #, y, z repræfentandum erit perse, Je, 
zo, quia Me, Xe, ze, &%o, invicem habent eandem Rationem, 
quan w, %,}; &z. 


Jan, quia Momenta, ex. gr., Xxo, & yo, funt Incrementa in. 
H a definitè 
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definité parvä, quibus fluentes Quantitates x, & y, augentur per 
indefinitè parva Temporis intervalla, ex eo féquitur has Quantita-. 


tes +, & y, poft indefinitè parva Temporis fpatia evafilfe ++ %0, 


&+ ja Æquatio verô, quæ quibufcumque Temporibus.indifcrimi: 
natim exprimit Relationem fluentium Quantitatum , æquè bene ex: 


primet-Relationem, quæ intercedit-inter. x + %o, & y4-e, aceam, 
quæ eft inter x, &y, ita ut in eâdem. Æquatione ponere liceat. x + 


%0,.&y+ 70, pro x, & 7. 
Quamobrem , fit Æquatio x°— axe et — 3" 0, in eh 
fubititue.x + *e, &y+ Jo, ipfis x,. &.y,. obtinebis. 
a gxxxo Æ 3xxoxo + ot | 
— 4Xx — 2axx0 — 4X0%0. 
ex) + ayxo+ aK ago. 
+ 290. 
2 — 3m pe 1 
Sed, per hypothefin, eft x'°—— axx + axy— 7—0, ex. 
punge igitur hos Terminos, ceterdfque divide. per 0. & reftabit: 
BAR — 20 AIX 47 — 3 ax RXe — do 4% yo 
— 3199 04xt00 000: Cèm autem finxerimus +. Quan- 


titatem.infinitè parvam.. ut exponere poffet Quantitatam . Momen- 
ta, Termini in eam duéi pro nihilo poffunt. haberi cum aliis col 


liti; eos igitur-negligo, & füpereft 3x4%— 266% +. «). 





— 3390; ut antea-inveneramus. in-Exemplo L- 

Hic obfervandum venit., quôd femper. evanefcunt,, . cm Termi- . 
ni qui per. o multiplicati non funt, tüm äi qui multiplicati funt per : 
e, duarum aut plurium Dimenfionum ; & quôd reliqui Términi di- 
wifi per v; femper acquirunt formam, quam habere debebant fecuns 
dèm Regulam fuperiorem.. Quôd erat.oftendendum. . 


4 


His: 


LS 
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His autem demonftratis, facilè fequentur reliqua, quæ complec- 
titur Regula, ut, quôd Æquatio eadem comple@ti poteft plures flu- 
entes Quantitates, & quôd Termini duci poffunt non folüm in Indi. 
ces fluentium Quantitatum, fed etiam in quamcunque aliam Progreflio. 
nem arithmeticam , ita ut in Operatione eadem fit differentia Ter. 
minorum juxta fingulas fluentes Quantitates, & Progreflio difpona- 
tur fecundèm ordinem Dimenfionum uniufcujufque Fluentis. His 
conceflis, quæ præterea docentur. in Exemplis IIL, LV., & V., 
faits per femet ipfa patebunt.. 


PFrosu Tf 


Dai Æguatione , que contineat Quantitatum Fluxiones, inves 
aire quam Rclationem habeant inter fe he Quantitates Eluentes. 
SŒLUTIO PECULIARIS: 
€ùm hoc Problema. ft-fuperioris converfum, refolvi- debet: per: 
@perationes contrarias; fcilicet, Termini-duéti ir + difponi debent . 
juxta Dimenfiones. ,. & dividi per = ; &.deindè per Numeros Di. 


menfionum eorum, aut fortafle per aliquam aliam Progreflionem: . 
arithmeticam :: Tünr, eâdem operà repetitâ pro Terminis multipli 


catis per, J, velz, Aggregatum fic.emergens poni debet æquale: 
mhilo, rejeétis Terminis fupervacuis. . 


E xX.E.NP.L.U M 


Pioponatur Æquatio: 32% %=— 2x 478 — 39 + 4x3; 
== o.,.Operatio.fiet ut. hic vides. . 


#' 3 Divide 
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Divide 3xxx — 2axx + gx Divide _ 39 * + «) 





Per = Per à 
-Quotiens PE 3x — 2 +47 GE ft — 37 k +, 
quem divide quem divide 
er 3; 23 1 |per 33 25 7: 











Quotiens eft x? — axx'+ 4x7 | Quotiens eft —VX + 
Igitur Aggregatum x° — 4xx + 4x —— y —=0 , exprimet petitans 
Relationem Quantitatum x, & y. 

Hic animadvertendum eft, quôd etiamfi Terminus æxy bis occur- 
rat, illum tamen bis non adfcribo Summæ x° —— xx + 4xy — 7° 

- 0, fed.alterum rejicio ut Terminum redundanéem. Eodem paëto, 
fi quando Terminus aliquis bisrecurrit, (aut pluriès, fi quando idem 

. Terminus compleétitur diverfas Quantitates fluentes, ) femèl fcribi 

debet in Terminorum famm. 

Ÿ Ain, quæ fuiffent obfervanda, permittam folettie Artificis ; nam 

dupervacaneum effet nimis diu in hoc argumento hærere: fiquidem 

hoc patto Problema non femper folvi poteft. Unum tamen addam, 
videlicet, quôd fi, ‘poftquam Fluentium Relattonem inveneris hâc 

Methodo, regredi potes per Probl. L ad propofitam Æquationem 

Fluentes involventem, certù nofcis Opus elle re&tum, alis non 

Sic in Exemplo propofito, fi ex inventà Æquatione x° — #xx 

+ axy — 3" — 0 quæro, per primum Problema, Relationem Flu- 


xionum X, & 22 pervenio ad propoñitam Æquationem 32 xx — 248% 
+ 9x +9 — 3M—=0; undè conftat Æquationem x° — «xx 
+ 2x7 — 9" —= 0 eam cie quam petebamus. Sed, propofità Æqua- 
tione xx _—* +9—= o, Methodus præfcripta præbet TX 
—3*+4—0, Æquationem, que exponere deberet Rcltionem 
inter x, & y; fed que ad hoc inepta eft, quia hinc, per Probl 


L, excuditur x%— y#— xy +ay—0, que Æquatia differt à 
propofitä. 


His autem perfunctoriè premiflis aggredior generale Sup 
PR 
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PRÆPARATIO IN 
SOLUTIONEM 


Principio animadvertendum eft, quôd in propofñité Æquatione 
frmbola Fluxionum , ( funt enim Quantitates diverfi generis ab iis, 
quarum Fluxiones funt, ) in fingulis Terminis afcendere debent ad 
æquè altas Dimenfiones: fiquando autem res alter fe habet, aflu. 
menda pro Unitate eft aliqua Fluxio cujufvis fluentis Quantitatis , 
& peream Termini minùs alti funt multiplicandi totiès quotiès opus 
eft, ut fymbola Fluxionum perveniant.ad eundem Dimenfonum nu. 
merum in omnibus Terminis.. 


Sit, ex. gr:, Æquatio <+ x — 4% = 0, pro Unitate acci. 
pienda eft Fluxio z tertiæ cujuflibet Quantitatis fluentis x, & per 
cam primus Terminus x femèf, ultimus autem exx bis multiplicati. 
concipiendi funt ;, ut Kluxiones in iis ad tot Dimenfiones afcendant, 
ad guot infecundo Termino x ;: non fècus , ac f propofita: 
Æquatio deduéta fuiffet. ab Hâc *c xp 4xxct—0, fin. 
gendo &=—r1.. Haud'alitèr in Æquatione 2 —= y, concipi debet- 
x elfe Unitatem , per quam. Terminus. y multiplicandns eft: 

Jam Æquationes , quæ folùm duas fluentes Quantitates com. 
ple&tuntur, & eæ pari Dimenfionum numero ubique gaudent ; feme 
per ita difponi poflunt, ut-ad unam partem fit Ratio Fluxionum,. 


(puta,. z, ant re ar &cc.,),.& ad aliam valor hujus Ratio— 


mis exproflus_finplici Ternino algebraïco ; Lo 2 Fax — 3. 


Bt. chm:peculiaris fopra tradita Solotin. adhibes nequit,. fempet: 

Æquationes hâc.formA donandz funt. 
Quapropter, fi quando in Rationis hujus valore aliquis Terminus: 
im 
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implicatus eft Denominatore complexo aut radicali Signo , aut fi 
quando Ratio ipf eft Radix affetæ Æquationis , antequam Opus 
aggrediare, debes Reduétionem facere, five per Divifionem five per 
Radicis extractionem five per Æquationis affettæ Refolutionem, ut 
fupra docuimus. : 
- _‘Proponatur , ex. gr. Æquatio D— + 0, 
a— x 


ax 





-primèm per Reduétionem ea fit À =1 +2, aut 2 — 
3 


‘In prima hypothef, redigo Terminum - , Cujus Denominator 
eft compofita Quantitas 4—*, sd uen fimplicium Termino- 
zum Seriem À + 2 + 2 + & ; &e, (que Redudio fit di. 
videndo Numeratorem J L Denominatorem 4— x, ) unde excu- 


do Pmrti4 ie ee + #2; 5 &c, cujns ope de- 
Serminanda eft Relatio inter x & LA 
Eodem pado, f daretur Æquatio 39 == 7x xxx, aut 22 
xx 


= Lux, eut, per ulteriorem Reduéionem, 2 LV FF 
<xtraherem quadratam Radicem Terminorum tes & obtine- 
rem Seriem infinitam gere art — set pi4x "5 &c, 
quam & fubftituerem pro EVER haberem 2 1pxxext 
at — sat rgxt®; &c., mit — 2x 


A sx — 14x19; &c., prout VIFS dur oh vel ab eo 
fübtrahitur. | Haud 
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Haud fecus, propofità Æquatione pi ++ PATES 


24% 0, at Per À + a ad 0; 


extraho Radicem cubicæ Æquationis affettæ , undè ft Le + 
x . 
xx | 131%!  ogxt ns 
+7 a T STar Téger C: ut jam inveneramus 
Fe autem obfervandum eft, quôd in compofitorum cen- 
fum refero folàm Terminos illos, qui compofiti funt refpec. 
tu fluentiom Quantitatum. Simplices enim reputo Quantitates , 
quæ compofitæ funt tantèm quoad Quantitates datas; quia re. 
duci poffunt ad Quantitates fimplices , ponendo eas dre 
et ce. 
date Lames Quapropter Quantitates FR mp 
ai Va 6x; &c, mihi fimplices tnt, quia omnes redu- 
æ bec, b* 


: Le ex , 
cere poffum ad Quantitates fimplices 5 T5 mn de Vex; 





(vel à x,) fupponendo 4+è—r. 

Præterea, quo facilits una ex fluentibus Quantitatibus ab ali 
diftingui poffit, Fluxionem eam, quæ in Rationis Numeratore eft, 
non impropriè vocari poteft Relera Quantitas; ea verd, quæ eft 
in Denominatore & cui prior comiparatur, Correlata: Quin etiam 
Quantitates ipfæ fluentes iifdem refpe“tivè Nominibus infigniri pof. 
font. Et, ut fequentia melids intelligantur, concipere licet Corres 
dasam Quantitatem effe Tempus, aut quamlibet aliam Quantitatem 
æquabiliter fluentem, per quam Tempus exponitur & menfuratur : 
Aliam verd, Relaram fcilicet Quantitatem , efle fpatium Tempore 
… illo defcriptum à re, vel Punéto gaudente Motu five accelerato five 
retardato ; ac Problematis fenfum elle, quôd Velocitate Motüs da- 
tà ad quodcumque Temporis momentum, fpatium delcriptum per 
totum Tempus eft determinandum. 

Æquationes autem, quæ ad hoc Problema pertinent, ad tres Or. 
dines revocari poffunt. 

F: Nersoni Opufiuls, Tom. L 1 Primus 
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Primus continet eas, in quibus inveniuntur duæ Quantitatume 
Fluxiones, & altera folüm ex.earum Fluentibus. 

Secundus illas quæ duas involvunt fluentes Quüantitates , fimül 
cum earum Fluxionibus. . 

Tertius denique eas in quibus funt Fluxiones plurium quam dua- 
rum Quantitatum. 

Quibus præmifis, tranfeo ad folutionem trium horum Problema. 
tis cafuum. 
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Statue fluentem Quantitatem , quæ unica eft in Æquatione, effe 
Correlatam, & Æquatione huic hypothef aptatä, ( ponendo fcilicet 
hinc folam Rationem, quam habet Fluxio alterius Quantitatis ad hu- 
jus Fluxionem , & inde valorem hujus Rationis in fimplicibus Termi-. 
nis, ) multiplica valorem Rationis, quæ inter Fluxiones intercedit 
per Correlatam Quantititem; deindè-divide fingulos hujus valoris 
Terminos per numerum Dimenfonum, ad quas elevata eft Quan.…. 
titas ipfa Correlata, & id, quod fic  alféqueris ; æquivalet alteri flu- 
enti Quantitati. 


Sic, propoñiti Æquatione y = Haxxx, fuppono quôd + fit: 
Corrclata Quantitas, &, fa&à Æquationis Reduétione accomodatä 


huic hypothefi, reperio rat gt axé; &c. Jam mul. 
x. 


tiplico valorem #: per x, undè affèquor x af x — x" 2x7; &e : 
x 

quos Terminos fingulos divido per numerum Dimenfionum, qui. 

bus afficiuntur , & inde conficitur 4 + x° 2x + Z x7,@a. Lo. 

quam Quantitatem pono —7, & häc Æquatione definietur Rela-. 

tio inter x, &7 Quod petebatur. 


2 _—*, REC 
Raritèr .. fit. Æquatio < 72 rt FF IE ra 3 &c., hinc: 


habebis: 
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— nn ES 131x+ 
häbebis y —4x 2 +. er À 20485? 


quæ determinat Rehlonem iphrum x, & y 


? L ï . À Z 
Item , Æquatio EL 5 + —$% + s 
L1 x : 





Bec. , Æquationem ’ 


l I L Ü 2 3 2 k 
=— 4H T 4 LL 2 
dat y mt ta 3 7 + 3 am, duc 


2 à : 1 ’ L 7 À E 
valorem in, fet + = — — — at ANT x Ep ant xt 
— x" Le — +, (quibus Terminis divifis per nume- 
rum Dimenfionum, orietur valor y, ille idem, quem fupra inve- 
nimus. 

2bbc 
va 

be 
Bar : X= - 4e. + 2 + 2 3 Vo + 5; quia valor 


iphus À Emails per D 2 gris ge, 
5 Vas 


+ 2, Ait Vo+o. 


Haud fecùs, ex Æaueione À <= 








D + CET STUA 


aut abc? y + + a 7 EVTRN RS: ‘undè conficitur va- 
or x, dividendo per numerum Do cujufque Termini. 


Eodem paño 2 = d'aty= À a jadis præ- 
: ..  * x 


bot y = Sed Æquatio À = + dat y— <; ram, + 


multiplicetur per x conficitur #, &.fi 4 dividatur per numerum Di- 
menfionum x, videlicet per », habetur <, que Quantitas infinita 


debet efle valor y. 
Quapropter, fi quando Terminus hnic fimilis occurrit in valore 


2°... ..  iplus 
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blu 2, id eft, Fradtio, cujus Denominator involvit Correlarame 


Quantitatem unius Dimenfionis, ipf Correlase Quantitati fubftitue 
aggregatum ex eÂ & quâcumque datâ ad libitum affumendà , vel ea 
rum differentiam : Hoc enim.patto fervabitur in Æquatione fic effic.. 
t Reltio, quæ erat in Æquatione primô propoñità, &infinita Re. 
dta Quantitas minuetur infinità fuimet parte, & finita fiet, expref-. 
à tamen Terminis numero infinitis.. 


| Quocirca, propoñtà Æquatione + = £ 3 fi pro x fcribis b+«, 


Quantitate & ad libitum affumptä, rpais À — FE & per 


Divifionem 2 = < — 5 + Tr — &c. Nünc autem Res. 
x 


gala nuper tradita dat y = À — 7 +5 — 55 &, adi 
exponendam Relationem, quæ eft inter x, & y. 


Itidem., fi habeas Æquationem Z=i+ 3—++,û,(quin 
x. 
adeft. Termims À =.) féribas 1 x pro +, orietur À ts 
— 2% mm X4.. Jan, reducendo Pere in-infinitamSeriem 2.— 2x- 
. 1 
D 288 un 240 on. &c.,. confequeris == 4 4% xx 
æ 
2x" at; &c; &, juxta Regalam, y = 4% — CD De 
M — a+ ru &c.. pra Relatione x, & 7. 
=! ELA 
Eidem. ration, gropoñrh Æquatione ÉCPRL Le 
. «x . 
qui 
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quia in eà video Terminum x", (a + ; ) tranfmuto x ponendo- 





1 + pro eo, undè fit # + Vi. 


Vi— 


L producit 1+x-xx-hx; &c, ac 


1x 





Jam verd Terminus 
L 

8 
& idcirco = at —_— ©". — , idem 


Tetminus V1 —x æquivalet 1—— x — me a"; Es 





J I L: 3 
LR NN mm HT à Gt 
FT 2 gr 


eft ac + etat ut; &c : His ergo valoribus Gbf. 
de des 3 47. 
titutis, obtinebis Z=i+a+s ee + Tex; &e, ac, per 


Règulam, y== xxx + x° +2 x*; &c; atque ita porrd. 

Quin etiam in aliis cafibus, aliquando concinniori formA donantur- 
Æquationes, fimili fluentis Quantitatis tranfmutatione ; ut, fi propo. 

. ccx : 
neretur ÆqQuabo jen a" pro % {cribo 
, F— # € . 
e—*+, & afféquor À UE, ant SE — À, & hinc, per 
Regular, 3=—£ + &; fed harum. tranfmutationum. ufuss 
magis patebit ex fequentibus. | 
SOLUTIO CASUS EE. 
BRÆPA4RKRAFI O0: 


Hadenus de Æquationibus, quæ unam involvunt Fluentem :: 
Sed quando ambæ apparent in Æquatione , Æquatio illa primèm re 
ducenda eft ad præfcriptam formam , ponendo hinç. Fluxionum Ra 

‘ EL % tionems 
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tionem, inde Aggregatum ex fimplicibus Terminis, cui Fluxionum 
Ratio æqualis eft. ° 
Et, præterea, f quis Ædquationis ita reductæ Terminus eft Frac. 
tio denominata à Quantitate fluente, hic liberari debet à tali Deno- 
minatore per fupra memoratam fluentis Quantitatis tranfmutatio- 
Hoc paño, propoñtà Ædquatione A8) — XX — a = 0, vel 
2242, 0b Terminum < affümo £ ad libitum , & pro 
x , 4 x DT TX : ‘ 
fcribo 64 x five #— x, ant x— 6 : fi fcriberem #4 x, fieret 


z Zz En = 
= Ài+ ë +. Turc autem Termino i …. in Seriem infinitam 


per Divifionem éiué, “afequerer = 2 +4 _ + es 
, .! x 3 4 - 
. . 
— Fée 
Haud aliter, Æduitione z ÉPANTL: + _ 2 propofité, 


fi propter Terminoé LE 2 fcriberem 1 — y pro y; & 1 —* pre 





DRE RE sg _y—2 | 
a, oriretur er y ET At. 





ï Términus rt ér Divifionem in infiitum, dat 1—# 
P 


292 


++ 9 7 + —*" 3 &c., ac Terminus 
per fimilem Divifionem, præbet 2)-— ag —ax + EXXY — 


ax By — 8e" roxty — 10K* 3 &c.: Igitur' Hs 


CPR STILL — 1); &c, Héssy— cer en 


"84? rh y ot Baie in 
PRET Ê "REGU- 


METHO. FLUXIO. ET SERIER INFIN. 71 
R E G.U L A 


Æquatione fic præparat*, (quatenus opus eft, ) difpone Termi- 
‘nos juxta Dimenfiones fluentium Quantitatum, primÔ ponens eos, 
qui Relaté Quantitate non fant affe@i, deindè eos, qui minimâejus. 
Dimenfione funt implicati, & fic deinceps. Eodem paéto in fingu- 
los ordines diftribue Terminos juxta: Dimenfiones Correlare Quan- 
titatis, eôfque, qui primum ordinem conftituunt, (qui nempe funt 
immunes à Releré Quantitate, } fribe, ita ut faciant lateratem Se- 
riem à finiftr dextram -versùs , & reliquos, ita ut componant Se- 
riem defcendentem in finiftrà Columnä, ut indicant fubjetæ Tabellæ. 
Quibus ita præparatis , multiplica primum aut infimum Terminum 
prioris ordinis per Correlaram Quantitatem ; & divide Produétum 
per numerum fuarum Dimenfionum, & quod hinc fit pone in Quo- 
tiente ; erit enim primus Terminus valoris Relere Quantitatis : Tunc 
üllum fubftitue in Terminis Æquationis, quæ jam pofita fuerat in 
finiftrà Columnà pro Relaté Quantitate, & ex Termino, qui tunc. 
infimus erit, obtinebis fecundym Quotientis Terminum eâdem ra- 
tione , quà priorem affecutus fueras. Et hâc Operatione repetit4: 
Quotientem produces quôufque volueris. : Sed hoc magis perfpicuum. 
fet uno aut. altero Exemplo.. 


Exempz LE 
Sit Æquatio Li ge yep, cujus Terminos 
x : ù 


r— 3x*+xx non affectos Relaré Quantitate difpoñitos vides in la— 
teralem Seriem primo loco, & reliquos y & x} in finiftra Columnà.. 


HI 3%+ xx 








© à ————— 2 — 
+ 7 RE 0 ut Lx; &ec, 


6 30 
Has Xk xx x at Les &c 





Aggreg. Hiaxpee 20 + ét Lx; &c. 


————— " 6 30 — 


— L I I Li 
= X— xx _ x + us — — 6. û 
J H +; 3 +5" = 3 &c. 
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Nunc priès multiplico primum Terminum 1 in Correlum Qun. 
titatem x, undè conficitur x, quam Quantitatem divifam per Di. 
menfionum numerum 1 colloco in Quotiente inferiüs fcripto. Deine 
dè, fubftituendo hunc Terminum pro y in Terminis marginiappoñ. 
tis y, &“H xy, reperio x, & + xx, quos fcribo à conf. 
pedu ipforum + y, &+ xy, dextram verfüs. Jam è reliquis fegre. 
go Terminos infimos— 3x, & 4 x quorum fumma — 2x duc. 
ta in x evadit — 2xx, & divifa per Dimenfionum numerum 2 
fit — xx, & hic Terminus fecundus eft valoris y Quotienti adf. 
cribendus. Poîtea fumo pariter hunc Terminum ad perficiendum 
valorem marginalium Terminorum +, & <xy, undè affequor 
— xx, & — x’, Terminos addendos ipfs + x, & + xx jam 
adfcriptis.  Quo fa@to, rurfus excerpo Terminos, qui nunc fünt in. 
fimi + xx, — xx, & “xx, quos in unum + xx colligo, & in. 


dè educo + ++", ( agendo ut antea, ) tertium Termium ad- 
dendum valori ipfus y. term, poñito hoc Termino + + x in 
Terminorum margimalium valore , ex Terminis jam infimis + —«t 


& — x" fimül additis obtineo — + x* pro quarto Termino valoris 
» Et fic in infinitum 


Exemprz IL 
Eodem pa&o, fi determinanda foret Relitio x, &y, ex Æqua- 
tione += 14242 m4; &c., quæ Series fupponi- 


-tur progredi in infinitum , pono x in altiflimo loco, & Terminos 


reliquos in finiftra Columnâ, & perfequor Opus ut videtur ir ap- 
pofito Diagrammate. 


e 





N 
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x xx x a+ Es 
*+3 Fast Fa Has 8e 
xx x x 
XX HS Hire rs 8e. 
KO KO OKFEHÉTE, 8 
po 20%." Zar? © : 
5 
K OK OK KE + 5 &o 
*% $ 


KO OK % x Se 






















EPRRETUS 
244 te + 5 &c 





. 3 7] Q 
HE titi thte 


Propoñtum, puta, mihi fuerat extrahere valorem ipfus y tantèm 
ufque ad fextam Dimenfionem +; eà de caufà inter operandum omit- 
to omnes eos. Terminos, quos ad rem non fa@uros prævidco, ut: 
indicatur figno &c., quod fubjunxi Seriebus intercifis. 77” ” : 


Exempz III L[ 7 


Hand alitèr, f proponeretur Æquatio 22 gx a + yy. 
E 7 


— 29) +7 — x gt — x; &c + EX Xy— 6x x + 8x7 
— 8x" + roxty— rox*; &c., &, fi producenda effet extrac- 
tio valoris ipfus y, donec x ad feptimam Dimienfionem afcende- 
ret, Terminos ordine difponerem, ut faétum eftin fubje@tA Tabet. 
A, & Opus inftituerem more folito, nifi quod, quia in finiftra Co. 
lama y invenitur non folèm uniïus fed duarum Dimenfionum vel 
trium ( vel etiam plufquèm trium, fi quis producere vellet valorem 
7 ultra feptimam Dimenfionem ipfus +, ) fubdo fecundam & ter. 

T. Nowtoni Opafixla, Tom. L K tiam 
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tiam Poteftatem y gradatim protradtas , quOufque opus eft, ut æÿ 
poftquam pofitæ fuerint.gradatim dexteram verfüs pro marginalium 
valore, faltem dent Terminos tot Dimenfionum, quot ad Opera 
tionem fequentem requiri perfpicio. 
— 12% — 14%; &c.| 
5e 72 3 &c| 
. k .—9x* — 124 — Ta ; : &c. 
* K — 12% — 16%° ; &c] 


* x *X — 1$x 5 &c) 


Re + os + st; &ù 


* *X % 


3x — Gun 25e 91e 333,5 
2. 4 8 


xt 2155 
20 


p=+< #4 + 6x Hs; 3. &c. 





Ethic. Methodb reperio. demmm = x —; 8e que eft 
Æquatio petite Sed, quia valor hic negativus et, apparet; quo, 


METHO: FLUX10: ET SERIER; INFIN. 55. 


una et Quaäntitatibus.x, & y, decrefcit cr altera créfcit. Idem 
dicendum eft, quando una ex Fluxionibus affirmatira ct: os 
verd negativa | - 
. Exsurz IV. 


… Edem ratione. poteft Æquatio refolvi, etiamfi Relata Quantites 
affeta fit Dimenfonibus fraûis : Ut, fi proponeretur indagandus 


. , Q s. : , 
alor x ex Æquationc == y — 49+ 27 —<+ xx + 
? 
+2 ; in quà eft Terminus 2, Caut 27Vx, >affodtus frac. 
tà Dimeafone =. 
+29 k— 447 +2 


*X *K+97 k — 2" + fa ; & 
* *° % 7 5 


s 
HET ka tk + 4 — Éyt &e 
= +lyy— Es Es 8e 
*—=+ 91 + k HET Hi) 5 &e 
, 
EE Ia —y"; &e 


Re = +7" 5 Be. 





Ex valore ipfius x gtadatim dedueo valoremt, ( quod ft extrahen- 

do Radicem quadratam, ) ut videre potes in inferiore Diagrammatis 

parte, qui valor gradatim transferri & inferi poteft in valore marginalis 
, 


Termini 27x*, Et hoc pa@totandem habebo Æquationem x — 
# 

70 —r' + + Ep 3 &c., qui x relativè ad y 

indefinitè exprimitur. Et fic rem peragere potes in ceteris cafñbus qui- 

-bydibet. K 2 Suprà 


18 """OPUSCULUM IE : : 

Le Soprh alferni,..quod hæ Solutiones perfici poflunt infinitis mo- 
die. - Hoc facies-affumendo ad bitum non folèm primami Quan- 
titatem prioris Seriei, fed quamcumque aliam Quantitatem pra 

primo Quotientis Termino, & deindè procédenda ut antea Sic, 

fi in priori ex præcedentibus Exemplis, accipis 1 tanquam pri. 

mum Terminum valorisy, & fubftituis ‘r pro y in margimalibus 

Ferminis + y  & + x, ac profequeris Operationem ut prids , 

Ccujus rei tentamen hic attuli, ) orietür alter valor y, nem. 





Hi +xx 





HI  K +x +25 &c. 
KA NH AX OK Het; Ge 






Aggreg. | +2 Kara + at; &e 


- È Jr | ka Hate &c. 





ré taxer +Lx; &c Item alter & alter orietur ex hypos 


\éheñ, quêd: 2, vel 3, aut quivis alius Numerus fit prima Quotientis 
“Terminus : Vel, fi aliquod fymbolum, (puta, «,) adhibes ad re. 
‘prefentandum indeterminatè primum Terminum, eâdem Operatio- 
LE (um hic appofui, ) invenies y=—= 4 + x+ 4x — xx axx 
+7 x + et &c., in quÂ pra « pone 1, 2,0, —. aut 


gpecunque Numerum , affecuturus infinitis modis Relatiunem in 
ee +, & y. 


METHO. FLUXIO. ET SERIER INFIN. 77 







HI 3x4 xx 
+ eux + 75 &c. 
. 4e ét Das 8x. 
OK ex +oxx — x; &c 
pers Lex ; &c 









+ L— 2x + xx — LE &c. 





+e+ 2ax+ 2x Let ;&e 


{ 


JAH — ES + x —— xt; &ec. 


rater + + Let: Etc. 


Obférvandum ft, qu, quando Quantitas extrahenda afficitur 
fra&à Dimenfone, Cut in quarto ex fuperioribus Exemplis ') be. 
nè fumetur Unitas, vel quivis alius commodus Numerus pro prima 
Termino ; Et hoc quidem neceflarià faciendum eft, quando ad ob- 
tinendum valorem hujus fraäæ Dimenfionis, Radix aliter extrahi 
nequit ob negativum fignum; & etiam, quando nulli funt Terii. 
ni, qui difponi poflint in primà vel capitali Serie , unde pris hiç 
Terminus deducitur, 

Sic demum ad finem perduxi hoc valde intricatum & omnium 
aliorum diffcillimum Problema, quanda duæ folùm funt fluentes 
Quantitates unà cum Fluxionibus fuis in propoñità Ædquatione. Sed, 
præter generalem hanc Methodum, quæ fe extendit ad omnes diff. 
Cultates, aliæ funt plerumque breviores, quibus Opüs facilius fæpè 
reddi poteft, & Leétori rem non injucundam faciam , fiquod, ea 
ram fpecimen bic ex abundanti referam, 
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L 
Cùm Quantitas refolvenda habet alicubi negativas Dimenfiones ; 
omninÔ neceflarium non eft priès Æquationem aliâ formA donare. 
Proponatur ; gs 3 = FT —#% Æquatio in quâ y habet 
negativam Dimenfionem ; eam quidem convertere poffum in aliam 


formam , ex.gr., fcribendo 1 +-y pro y; Sed citids etpedietur Re- 
folutio Methodo, quam in fuppoñità Tabellà babes. 


| k k—:x 





.  Hic affmpli Unitatem pro primo Termino valoris y, reliquos 
Terminos excudi ut antea; & interim hinc eduxi per. partes ( di- 


videndo) valorem ipfus FL quem pofui in valore Termini mar- 
inali 

IL | ‘ 

Necellarid paritèr non tequiritur, ut Dimenfiones alterius fluen. 

- Hs Quantitatis femper affirmativæ fint Nam, ex Æquationey =— 

8+ 2— 22 ; fine præfcriptä Termini22 Redudtione obtineri po- 

tt px —À xx—+axt; &c Et ex Ægquatione y = — J 

+, haberi poteft y = + pro valore ipfus y, fi Opers- 
tio dirigatur juxta fequems fpecimen. 
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Hic obiter animadvertendum ef, quôd inter infinitas Solutiones, 
quibus Æquatio poteft enodari, fepe fepius aliqua eft , quæ per- 
ducit ad finitum Quantitatis quæfitæ valarem, ut in fuperiori Exem- 
plo. Hæ-autem Solutiones non diffculter reperiuntur, fumpto ali 
quo fymbolo. pro primo Termine; nam, Solutione perattà darë 
poteft huic fymbolo valor aliquis, quitotam Seriem finitam reddat. 


ILE 


Rurfüs, ff valor ipfius y deducendus foret ab Æquatione Z +: 
— 2h j, illum afféqui potes, & quidem fätis concin- 
nè, Termino L non reduéfo ;, modÔ Tupponas, (ut Analyftæ fa- 
ciunt,.) datum id quod petitur. Sic, primum Terminum valoris ÿ: 
fingo. 2ex,, & pono 2e-effe: numeralem Ceefficientem , qui adhuc: 
ignotus eft; &, fcribendo 2ex pra y in marginali. Termino, obti- 
neo e, quam Quarititatem pono dextram. verfüs,. & Aggregatuma 
a +e dabit x ex pro illo ipfo prima: Termina,. quem antea re 
præfentaveram fymbolo 2ex-  Quapropter facio 26x— x + ex, & 
binc deduco e— 1 ;.eft igitur 2x primus valoris y Terminus 2ex... 
Eodem pädo, fitiium Terminum 2f%+ ufurpo ad repræfentasdum 
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fecundum Terininum valoris 3, unde conficitur — + pro valore 
‘ipfus/, & propterea fecundus Terminus eft —+ xx: Haud aliter 
fiditius Coeffciens g in Termino tertio dabit #3 & 4 in quarto 
præbebit » Quocirca, cm nullus alius Terminus fuperfit, perfpi- 
cio peractum elfe Opus, & valorem ipfus y effe accuratè 2x — xx 


+ + **.  Diagramma fuppofitum totam Operationem tibi fiftit. 





tax + Exx 


Z + fx Hgxx + hs 


2x 





Aggregatum | H+1—cx += xx 


HetfxHgex + hs 

Per hypothefim 
J=—= 20% Hafix tags +abx 

Per confequens 


J= Hector 
Het fat Lex 


Re ipf y— 28, — + xx += x 





Eodem paëto , fi haberes.y — 2, pone y==ex", ubiedenotat 


Coefficientem incognitum & s Pen Dimenfionum itidem ia- 
ex 1! 


cognitum.  Subftituendo ex po yfty= €, & hinc rurfus y 


= Confer hos duos valores fplus y, & invenies À =; 
| quo circa 
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quocirca s — à & e eft indefinita ; igitur, affumptà « ad li. 
bitum, habebis y = €x3, 

IV. 


Potes aliquando etiam Operationem incipere ab altiore Quantitæ 
tis æquabilis Dimenfione, & gradatim defcendere ad Poteftates in. 
feriores. Ut, f duretut Æquato ÿ = 2 + L+star 
#, velles autem incipere ab altiffimo Termino 2x, difponens Se. 
rie capitalem ordine contrario ill, quem haétenus fervavimus ; 
hinc demum excuderes y == xx "4x — 25 &e., juxta modum 
procedendi hic appoñtum, 






L' 


m5 &c. 


| L k—i+ 


Aggreg. | 2x +4 k+ + 5 &c. 





JR KE + EL &e 





Obiter obferva, quôd in Operationis progreffu, poteram inferuif. 
fe quamcumque datam Quantitatem inter Terminos 4x, & — 1! , 
. x 
Pro intermedio Termino Qui deeft; & ita valor ipfus y potuiffet 
exhiberi modis infinitis, 


F Nevtoni Opajiste, Tom 1 L Y. 
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V. 


Si præterea Quantitas Reese habet aliquem Dimenfionum fuarum 
fraum Indicem, revocari poteft ad Integros, ponendo , quôd: 
Quantitas Indice fratto affetta æqualis eft alicui tertiæ Fluenti, & 
fubftituendo pro Relaté Quantitate & ejus Fluxionibus Quantitatem. 
eduétam ex Æquatione fidtitià, ciéfque Eluxiones.. 


Propoñita fit, ex. gr., Ædquatio ; = a + 3: in. quA frao: 
Indice = 2 affcitur Quantitas Relera ; fumptä ad libitum Fluente- 
alquéz, “ipponeyŸ 8; vely=2?; Reltio Fluxionum, per- 
Probl L, erit y —= = guess Quapropter fcribe 3&e& pro.y, & 2° 
pro 3, & #4 Pro “A hinc liabiturus 322t == 3%2% + 2 aut 

= x + + <, ubi. & fungitur officio Rélare Opera Jam. 


extrato nie ipfus 2, pute, s— 2 CRT + Er +: 


&c. , reftitue ÿ pro æ, & obtinebis pan aps & 
> videlicet. = + 5° + Te xt; &c., vel, omnia 


elevando ad, tertiam Pots A 1 +* Er ET E ; 
&e. 

Jtern, fi daretur Æquatio y = V4y+ Vay, vely — + 
ñ; facio s—$, five «y, & hiné, per Probl L', duco 2e. 
=}; quapropter. 2 = 22 + a, aut z— 1 ++ PA ergo;, 


per priorem hujus. Problematis: Cafum , der #, fey® 


=x+Lé, &. quadrando, J= sx + > 2 Eyi x: Sed,: 
fi vis valorem y expreflum infinitis modis divers, pone cts 


Lx : 
+3: 
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+ 5 #3, affumendo quemvis primum Terminum c, & habebis 

ax Gd eye +aex + Let ae + & x + Fr Sed 

fortafle hæc perfequens, quæ rard ufu-venient, nimis minuta {cru- 
SOLUTIO CASUS IIL 


Statim nos extricabimus à Problemate folvendo , quando Æqua< 
tio continet tres vel etiam plures Quantitatum Fiuxiones. Nam, 
ad id fufficit quamlibet Relationem inter binas fupponere, cùm hæc 
Relatio à ftatu quæftionis non determinatur, & hinc deduci poteft 
Relatio, quæ eft inter earum Fluxiones, ita ut exterminari poflit al- 
terutra cum Fluxione fu Quamobrem, fi trium Quantitatum 
Fluxiones adfunt, una Æquatio affumenda eft; due Æquationes , 
fi quatuor infunt Fluxiones; atque ita porto; ita ut Æquatio propo- 
fita tandem in aliam transformetur, in quA fint duæ Fluxiones tan- 
tummodo. Tunc autem Æquatio hæc refolvenda eft ut fupra, & 
fic detegentur Relationes aliarum Quantitatum. 


© Sit propofita Æquatio 2%— £—+ «y=—=0: Ut obtineam Re. 


lationem Quantitatum x, y, & =, quarum Fluxiones *,9, & &funt 
in Æquatione hâc, fingo Relationem quamlibet inter duas ex ipfs, 
puta, inter x, & y, fupponendo qudd +—7, aut 2 —4+c, 
five * =); &c.: Sumamus x —= 397, &, ('quod hinc confit. 


tur, )*— 29. Igitur JÉquatio propofita, ponendo 2 pro %, 
& yy pro x, mutatur in banc 479 — £ + y 03 & hinc edu- 
citur Relatio ner y, &2, id eft, an —e+ 7 0: Re 


titue x pro y, &xt pro 7°, & invenïes 2% ++ # —%. Ergo, 


ex infinitis modis, quibus x, y, & x, altera ad alteram, poflunt 
referri, vus inventus fuit, qui exponitur per has Æquationes x =}; 


29 + = Æ=t; CESSE ES 
L a DE 


TAB]. 


#4. OPUSCULUM 14 
| DEMONSTRATIO. 


Hoc paéto folutum eft Problema , fed latet Demonftratio. Cümr 
autem tot & tam varia cantineat hoc Problema, ut Demonttratio 
fyntheticè fine maximis ambagibus deduci nequeat ex genuinis ejus - 
fundamentis, fufficiet eam breviter indicare analyticè. Propoñtà 
igitur Æquatione, & Opere peratto, tenta num ex. Æquationè re. 
pertä regredi liceat ad propoñtam, per Probl L Quod ubi accidit, 
conftat Relationem, quæ eft inter Quantitates in Æquatione reper- 
t, requirere Relationem , quæ eft inter Fluxiones in propofité; & 
vice ver. Q. E. D. 


Sie, Ædquatione propofità J—=%, ex eâ deduceretur Æquatio: 
+ xx, &exhäc, vice verfä, per ProbL L, y— saut y—+, 


qui x fomitur pro Unitate.  Éodem pado, HI) 
+ xx + «y <Conficitur y x — x + a xt +5 
— 5" <; &c., & rurfus hinc, per Probl. L , = 1— 2% 


Her Let 


+“ —+ *%3; &c, qui duo valores con. 


veniunt, ut patet fubftituendo x — xx + ns x3 ——+ xt + 


#5; &c., pro y in primo valore. 

Sed in Æquationum Reduttione adhibeo Operationem, cujus ra- 
tionem afferendam cenfeo ; ea çonfiftit in alicujus fluentis Quantita-. 
tis tranfmutatione per ejus tonnexionem cum.datà Quantitate. Sint 
(Fig. 4.) AE, atque #e, duæ Rettæ utrimque in infinitum proten- 
fe; per quas ferantur duæ res mobiles, aut duo Punéta, quæ eo- 
dem Tempore pervenifle concipiantur in loca À, & 4; B&b; C 
& 6e; D &d; &c., & Mobilis, quod fertur per AE, diftantia à 
punéto B illius Motum ita metiatur, ut — BA, + BC, +BD, 
HBE fuccefivè, & quando Mobile eft in locis A, C, D, E, fint- 
fluentes Quantitates.  Pariter. fit & fimile Pundum in alterà Line: 

Tunc: 


N 
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Tuncigitur — BA, &-— b4, erunt duæ contemporaneæ Fluentes, 
utetiam + BC, & Hbc; + BD, &+bd;+BE, &+ be; 
&c. Jam, fi Puntis B, &b, fubftituantur Pun@a A, & 6, ad quæ, 
velut quiefcentia, referantur Motus; tunc 0, & — ca; + AB, & 
— cb; +AC,&o,+AD, &+ cd; + AE, &'Hce, erunt 
çcontemporaneæ fluentes Quantitates: uocirca,. mutatæ quidem 
fünt fluentes Quantitates Additione & Sübductione datarum Quan- 
titatum AB, &4c; fd in üis mutatæ non fuerunt neque Motuum 
Celeritates, neque mutua Fluxionum Relatio.  Partes enim eodem 
Tempore genitæ AB, & 46; BC, &b6; CD, &cd; DE, & 
de, funt ejufdem longitudinis in utrâque-hypothef.  Eodem pato: 
in Æquationibus has Quantitates exponentibus contemporaneæ Quan- 
titatum partes non ideo mutantur, quia abfoluta earum magnitudo 
aliquâ datà Quantitate augetur vel minuitur. Hinc patet propoñ- 
tum; etenim eû tantèm tendit Problema ,. ut determinentur. contem.. 
poraneæ pärtes aut differentiæ abfolutarum Quantitatum #, x, 7, aut 
æ, defcriptæ datà Fluendi Ratione. Nihil autem intereft cujufnam 
abfolutæ magnitudinis fint hæ Quantitates, dummodÔ earum con 
temporaneæ vel correfpondentes différentiz conveniant cum PropD»- 
fità Fluxionum Relatione. 

Hujus rei ratio tradi etiam fic algebraïcè poteft. Propofita fit: 
Æquatio J=IXX; & fuppone #—1+4; igitur, per Probl IL. 
#2; Quapropter pro I=J<* fcribere  licet y = 9x + qe 
Nunc, quia X—&, liquet, quôd tametfi Quantitates x, & z, nom 
fint ejufdem longitudinis, attamen æqualiter fluunt, refpedivè ad y, 
& habent æquales unà genitas partes. Quidni igitur repræfentenu 
eodem fymbolo Quantitates, quarum Ratio fluendi eadem eft, & 
ad determinandas earum sontemporaneas differentias quidni fcribanm 


PIE +R, pro px. 
Demum 'manifeftô apparet, quomodo inveniri poffint partez 
vontemporaneæ ex Æquatione Fluentes involvente.. 


Sic adft Æquatio y = + + x, &, cûm x—2, fty=2 ; 
L 3% As 


86. - OPUSCULUM IL. 
at, cm #= 3, tunc y = 3 Igitur, dum x fluit ex 2 in 35 


3 fuit ex2-in 3 quapropter partes eodem Tempore defcri. 
pte fant 3—2—1, & 312 L=+ 

His, tanquam Aicœendorum fundamentis fobltris, ‘ad magis pee 
“Culiaria Problemata defcendam. 


Prosz IIL 
Qsuansisatum Maxima G: Minima derermimare. 


Cm Quantitas eft omnium poffibilium Mexima, vel Minime; 
ea, hoc ipfo Temporis momento, nec retroverfum fuit, nec an. 
trorfum : Nam, fi antrorfm fluere, id eft, crefcere poflet , ante 
Fluxionem certè minor erat, quèam pôft; & pôft major quàm an- 
tea. Et, vice vers, fi retroverfum flueret vel decrefceret. Igitur 
quære ejus Fluxionem , per Probl. I, & eam nihilo æqualem pone, - 


Exsempz L 


Quærendus fit maximus Valor ipfus x in Æquatione x} xx 
+ey —7 oi quare Relationem Fluxionum x, & y & in- 
enies DRE — RAR NA y — My] 0: Fack—o, 
reftabit «x y — 39) — —0 vel 377——=4x. Hujus ope exterminabis 
alterutram ex Fluentibus x, & y è primarià Æquatione , & aliam 
determinabis ex Æquatione hinc proveniente ; & deinde ambas per 
— 7 ax — 0. 

Hoc facere. non aliud eft, quàm multiplicare Terminos Æqua- 
tionis propoftæ per Dimenfiones alterius fluentis Quantitatis 9. Hinc 
deduci poteft notiflima Regula HuDDen1r, quà jubetur, ut ad 
inveniendam maximäam vel minimam Quantitatem Relaram; Æquatio 
difponatur juxta Dimenfiones Quantitatis Correlate , & Termini 
multiplicentur per aliquam arithmeticam Progreflionem. Sed quia 
neque hæc Regula, nec ulla alia,ex ils, quas vulgatas fcio, fe . 

tendi 
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tendit ad Æquationes affe@as furdis Quantitatibus , abfque prævià 
Redu@tione ; idcirco fequens dabo -Exemplum.ad hunc Cafum fpectans. 


Exemez IL 


Determinandà ft maxima Quantitas y in Æquatione x°— 4y9. 








LI . 
+2 — xx ay xx. Qiéere Fluxiones , & y.. quod dabit. 
Æquationein ax 20 + 2020-62") || dresser 


| ea +20 Hg. 2Vm xx 

0. Jam, qui, perhiypothefñim, y=— 0, omitte Terminos duétos 
in F2 Cquos ad liborem.minuendum omififfe potuifles inter. operan 
dum, ) & quos füpéritites invenies divide ‘per x, demum habitarus 
3x — Te + 0. :: Hinc,. Reduétione fa@4, affequeris 
447+ 3*x*=—=0 ,. cujus ope poteris exterminare alterutram ex 
Quantitatibus x, & y,.ex propoità Æquatione ; & illa, quæ hinc. 
exfurget, (erit autem cubica ) dabit alterius valorem. 

Ex hoc. Problemate. deduci. poteft Solutio fequentium. ." 


E 
Daro Trianguli . ant: Segmento cujufui dite Crve, infiribere: 
maximun. Reangulum.… | 
L L. | 
Drccre maximam aus minimam reflam Lineum, qua jacere pofié: 
énter disum PunGum dr Curvam pofisione datam. - Aut, ex dater 
Eunélo ducere Reëfans,. que ad reëos. Angulos occurrat Curve. 


L LIL, 


Ducere rettam Lineam maximam aut-mirimam carum ; quetrar:- 
SJeunt per daum Puntfum ; G: jacent inter. duas alias Liness five: 
Refus , five Curvus.. 


ss OPUSCULUM IL. 
LV. 


Ex Punto date În Parabolé Reëtam excitare, que Parabolem 
- fècer fab Angulo ominium maximè cbliquo.  Idémque facere in aliis 
Curvi. 


.V. 


Déterminere Curvarum Vertices ; earum maximas sut minimes 
datiudines ; Punita , is quibus partes gyrantes [fe mutud fecant ; 8e. 


Æovenire Punéla Curvaruns ; io quibus ce maximè vel misimè 
curve Just. 

| VIL. 

In daté Elipf reperire minimum Angulorum , quo Ordinate ca: 
vus Diametrum fèceus. 


2 


VIIL 


Es omnibus Elipfbus , que tranfre poflunt per data quatuor 
Punta, dererminare maximam , vel cam que ad Circulum quèm- 
Proximè accedis. 

| 1 x 


Descrminare parter fpharice Superfciei in remotiers Hemifjharis; 
quan iluminare poteff Lex progrédiens à magne intervalle, G rc 
fratta ab Hemifjhario proximiori. 


Plura alia Problemata hujufcemodi faciliùs proponi poffunt, quam 
refolvi ob Calculi laborem. ’ 


Prosz 
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Te ‘ Pross IV. 
Ducere Tamgenses ad Curver, 
PRIMUS MODUS 


Tangentes modis fanè varis duci poffunt pto variis Relationibus; 
quæ inter redas Lineas & Curvas intercedunt. Et primd quidem 
fit (Fig. 5.) BD re@a Linea, vel Ordinata, faciens Angulum quem- 
vis datum cum ali Red AB, (quæ Bafs eft vel Abfiffa, > & te 
minata ad Cuirvam ED. Moveatur Ordinata per fpatium indefinitè 
parvum ufque ad locum #4, ita ut ea augeatur Momento «4, chm 
AB augetur Moniento B6, cui De æqualis eft & parallela Pro. 
ducatur D 4 donec ipfi AB occurrat in T; & hæc Linea Curvarn 
tanget in D vel 4, & fimilia erunt Trianguk 4cD, DBT; qu- 
propter TB: BD:: De (vel Bé): 4 

Cùm autem Relatio BD ad AB exprimatur Æquatione, quA de. 
finitur Curvæ natura; hinc erue Fluxionum Relationem, per Probl 
L Deinde cape TB ad BD in eâdem Ratione, in quA Fluxio ipfius 
AB eft ad Fluxionem BD; & atta T D Curvam tanget in Punto D. 


Exeur L 


Si dicantur AB—+, & BD —y, earimque Relatio expona- 
+ur per < — àaxx +axy —) == 0; erit Fluxionuia Relitio 
BR RARE 3m= 0; igitur y: R11 3x — met 
+9: 39 — 4x: : BD():BT. QuproperBT = ne 
Datur autem Pun@tum D; quare etiim DB, & BA, vely, & x; 
ergo BT magnitudine datur , & hinc Tangens T D determinatur. 

Hoc autem pa@to concinnior reddi poteft opérandi Methodus. 
Propoñitæ Æquationis Terminos pone æquales nihilo; eos multipli. 
ca per numerum Dimenfonum Ordinatæ; &, quod hinc conficts 
tur, pone in Numeratore ; déinde æultiplica Terminos ejufdem 
*""Æquationis per numerum Dimenfohum Abfcif£e, & Produétumm di 
- À, Newteui Opufiule, Tom. L M vin 


TABLE 


$ ‘it OPUSCULUM 1: 
divifam per Abfcifflam pone in Denominatore yaloris BT ; tunc 
accipe BT versès A, fi ejus valor eft affirmativus, & ad contrarias 
partes, fi pegrirs 
x 
Sic. Æquatio x D axeaxy —ÿ—0, multiplicata per 
3 2 1 ° . 

fuperiores Numeros dat, #x9.—"3y* pro Numeratore, & multi. 
 plicata per inferiores Numeros ac divifa per .æ'præbet 3xx— 24% 
: +4 pro Denominatore valoris BT. 

-Périter, Æquatio 7° —bj7—cdy+bed+dxy 0, que 
“exprimit naturam Parabolæ fecundi generis, .cujus ope Car TESIUS 
æonftruxit Æquationes fex Dimenfionum ; Vide ejus Geometriam 


Fr anne 1659, ) ipfo intuitu dat Date, 
five 22 — _ 22 6x =BT. 
“Eidem quoque ratione aa— TU, (qu pertinet 


ad Ellipôm , cujus cœntrum eft A) præbet 22 ant 22 =BT; 
Lx 
4 


& fic de ceteris. 

Notare potes, quôd nihil intereft quinam fit Angulus, quem Or- 
dinatæ faciunt cum Abfciffà. 

-Sed Regula hæc fe non extendit, neque .ad Æquationes affedtas 
Quantitatibus furdis, neque ad Curvas méchanicas ; tunc autem 
confugiendum eft ad Methodum, quâ bec, anim fundamento, 
innititur. 


e : Exsuri IL 


” Sit Æquatio D m+ VTrR= == 0, exponens 
Relationem, quæ eft inter AB, & BD, erftque, per Probl I, Relatio 





gaps—6n ax). 
Fluxionum pa + SRE — Note ÉnC) 
ñ EL qu 
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EVEL ET MeRTTE TE 271 
Fr axx .. . Dee . 

Favpes 0:45) buis 

: ‘ Exsmes JIL 


quamobrem erit x — 


Sit (Fig.6.) E D Conchois Nicomedes , cujus Polus G, Afymptotus TAB L 


AT, Intervallum LD; & fit AG —46, LD—c, AB—x, & 
BD —y. Similia Trianguli D BL, & D MG dant LB: BD: DM: 
MG, id ft, Vo— y: px: 649, &idcirco Frx Ve 
—*3: Hic Æquafione teperté, fappono Vo, —x, unde 
confequor duas Æquationes £e + ÿe — xy , & ce — yy— &e, qua- 
rum ope invenio Fluxiones Quantitatum x, 7, &z, per Probl L 
Prima dat éc+ye+ ex; & Sécunds — 27 — 268, 


autee+yy—0 Ex his autem amove £, inventurus — #22. 





— 2 += + hæec autem Æquatio refoluta dat y: & 
—2— PET CE *:)BD:BT; atqui BD eft ipfag, 
pole x 27h, fülict—BT— AL+2RUM, 
vbi fignum — prefixum ipfñ BT denotit, quèd Pundum Ti. 
mendum eft ad partes contrarias Pundo A. 





SCHOLIUM 


Hinc patet quomodo reperiri valeat in Conchoïde Punäum, quod 
feparat partem convexam à concav. Illud eriim erit, cùm AT eft 
Omnium minima. Dicigitur AT —w; &, qui BT——2 +4 
+ +2, ecrit a—— &+ 2x+ 222, Opus brevius red- 
diturus pro'x pone “+2, qui valor manat à fupra-didis, & 

_ Me babebi. 


32, DPUSCULUMIL | 
habebis 254 z+ 22H22 4 Unde erui poffunt, per Probl. L ; 
Fluxione 3 &ziac, fupponendo # == =, + per Probl IL, 
invenies ae HE 4 + ban haha hs 


h — 0. Denique, fübftimendo in bc Æquatione lu 


pros, y &ce— yypro zx, (quos valores jam inveneramus); ac 
fa@4 Reduétione legitimA, abtinebis y° + 3677 — bee o, , 
.cujus’ Æquationis Confiruétio determinabit y vel AM; & MD pa- 
rallela AB ada per pun@tum M cadet in Punétum D Flexhs con- 
trarii, 


Quod fi Curvæ, ad quas Tangentes ducendæ funt , forent me- 
<hanicæ ; Quantitatum Fluxiones inveniri deberent, ut in ExempL V. 
“Probl L'& cetera fieri ut fupra. 


Exemepes IV. 

TARA  Sint ( Fi. 7.) AC, & AD due Cure, que fécant in Pundis 
.€ &D ReGam BC D applicatam. Abfcille AB in dato Angulo. Sint 
AB=+, BD, & At ACB e; eriique (per Probl L 
_Præpar ad Exemp. V.) £—*x BC. 


Jam, fit AC Circulus vel aliqua ex notis Curvis, & ad deter- 
minandam ÇCurvam AD data fit Æquatio involvens &, puta, zc 


ex — 7" Ergo,-per ProbLE, Ra Rns LE 
&, fcribendo ** BC pro 2, erit 22xx BC Her XBC + eux 


== 4; quapropter 22 X BC ex x BC: 4y*::(7: %:1) 
BD:BT. lIgitur, datâ naturà Curvæ AC, Ordinatà BC, & Area 
ACB vel z; dahitur etiam Pun@tum T, per quod tranfit Tangens. 
DT. 


Eodem pado, fi 3x — 29 eft Æquatio pertinens ad Curvam AD, 


jet (35) 3xXBC— 2}, & ideo 3BC : 2 :: (7: x::)BD:BT; 
“& fic de ceterin, . Exues 


METHO: FLUXIO. ET:SFRIER. INFIN. " 


nn Exsmrr vi: a 
‘Sit AB —*=, BD—y, [ut pris, & ongitodo Carre ‘ac 
245 & ati Tangente quvs, ut Cri et Br: Cri ai æ, at 


ge et ur 


© Nuné altera Curva AD, ad quai Tandis et ‘dncenda® fn: 
tur aliquà datâ Æquatione involvente £; ex. gr., &==9, quocirca 
=, ego Cr: #B:: x: :) DB: :BT. Invento autem Punc- 
to T, duci poteft Tangens D'É. * 
r: Pariter, fipponendo seu ==, fie +u—2p, uhide, fai ‘ 
bendo ZX sx pro. 2, onficietur Ste 27 & hinc 


HE 45 BD4 PT: nn 
ee Exe mr VI 


Sit ke Ce 8.) AC Circulns, ant Guæcumque ali Curva cogni- TAE 1 
ta, cujus: Tangens eft Cr; & ‘fit AD alii Cerva, gujus Tangens 
agi debet, & quæ definitur affümendo. AB ‘æqualem ‘Arcui ÂC3 
Sintque CE, BE Ordinatæ ad AB fub quovis dato Angnlo ; 
Relitio, que eft inter BD, & CE ve EA, exprimatur pres 
tione aliquâ. 
Nunc dic ABvel AC=—=#; BD=—y, AE=me, & CE—» 


Eiquet, quôd, x, & 2, Fluxiones ipfrum CE,AC,& AË, eandem inter \ 
fe Rationem habent ac CE, Cr, &Er; quapropter ERCE 


& *XE* *XEr n 
Cr # ° £ 
Jan, detur Æquatio quævis definiens Curpm AD, pes, = 


Igitur pc; ego Er:1C::(yi#5:) DB: BT, 
‘ : M3 Ant 


ss ©“: OPUSCULUMIIL.. 

* Aut data Æquatio ft:ÿ = € due =», unde alféquemir ÿ = 
G+i—i=) ex EEE, & idcirco CE + Es 
IC: Ce GE) DRE BT. | Le Leo 

Aut denique deu Æautio ay", que progignèet 299 = 
Ga) quux X TE É: Hincautem conficitur 3e X CE: 29X Ce 
:DB:BT. : 





CEkinre. wir 2 


tan Si (Fix. 9) FC-Chiculis, queni Citagh hi C &.ftFD 
Curva, que definitur affünpta aliqué Relitione inter : @rdinatang 
DB & Arcum FC terminatum ab AD duétà per Centrtim. Tune, 
demiffà CE ordinatim ad Circulum, dic AC vel AE = x, AB 
+, BD, AE==z, EC—», & C5; hiàc'habebis 


= GxGé E=)s, Enix =) ubi pono 
£ Quantitatenr: TE quia AE decrefcit, tente RC. Pre: 
terea, ÂE; EC: :BD, ergo JM, pod, per Pros 
bu L, ENT US unde éxterminatis Z,4, & #, pro 


venit HT — pet = 
Definiatur nonc Curva D F aliquA Hquatione , unde excudi pofe 


ft-valor ipBus,s in Æquatione duper uventi ponendus. Suppone, 
Ex gr 4 14, CÆquatio ad primam Quadratricem ); ergo, pe 


Probl L., v#=y BA — pp — 27 = Jr quamobrem y: —# 

pt: G: —*::)BD (y): BT: FE Ier DT aux 
ADyq 

HI —%, & AT xs += TT 





‘ Haud'alitet, foret #—=b, ‘haberemus ai=b, (& propte. 
raAT— ie, fatque ita porro. 
Exsmet. 
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Ar ta de 





LLCIES dt dia 


© ge CFE io.) nunc AD! Reda Agialit: Aron FC; & Er TAB H 
ADX Spiralis .Ærrhimedes: faotihus notüinibus, quæ.fupra. Lineis 
tupofuimus, . jOb retum Angulum ABD; xx +7 sr; & 

idcirco Cper Prbbl. D#x+ÿr =, ‘Aqui AD: AC:: DB: 

CE, cg {az7e & eh de can (per Prob. LD 9 tai=rs 
Derique, Fluxio Arcüs F C-eit ad Æluxionem rettæ Linpæ CE, ut 

CA ad AE, vel ut AD ad AB, videlices : si:t:x3 & propte- 

tea xt : Confer Æquationes nuper inventas, & perfpicies elle : 
OLAESE quociren'etia et xx +3} = =) y =: Er 

go, 6, completo Parallelogrammo : DQ, facias Do QP:i 


(DE: BT::7:—x::)x: 1 ide,  abftindes AP 


Pr erit PD Perpendicularis Spiral.… 


Hi opinor, fatis patet quà viâ duci poffit Tangentes ad om 
Curvas.  Attamen extra rem non puto oftendere quomodo 
Problema folvi poffit, quando Curvæ referuntur ad Rectas quocum- 
que alio modo : Eo enim pa@o, præ manibus babens plures me- 
thodos diverfat, femper Maps poteris faciliorem fimul, ac fimi 
Pliciorem.: ‘ 


à 





SECUNDUS MODUS. 


Sit ( Fig. 11.) D'Pun@tum in. Curvä, ex quo ad data Panbtum AR 12 
G duéia fit fubtenà DG, & fit DB ordinatim applicata sd Ab£. 
Gifm AB lub data Angulo quocumque. Jam fuat Pundum D 
per infinitè parvum Curvæ fpatium Dd, & ex GD, abfcindatur 
G4 æqualis ipñ Gd, ac complestur Parallelogranmum dcBb.Tunc 
D#, & De erunt eodem tempore génita Momenta ipfarum GD, 
2; quibus nempe utraque muldatur, dum D transfertur in & 
En, 


se iiari Q PUS'COUIEUMIAL 5 | 
Jam, reéta Linea D 4 producatur, donec fecet ipfam AB in T; 

& ex Pundo T ad fübtenfim GI demittatur ad redtos 
TF; unde formabuntur fimilia Trapezia Dedk, & DBTF; & 

: Ado BD : DF::6D: Dé . .: “À 
Cûm igitur Æquatio. Curvam detéhutinans exhibedt Ralationem ; 
quæ eft inter BD & DG, quære Fluxionum Relationem; & abf- 
cinde DF quartam poft DB, Fluxionem. GD, & Flaxionem BD. 
Dehinc ex F rca Perpendicalaren FT, & jun&a DT Ourvan 
tanget in D. Erit D cabienda vers G, es cit friatira; & 
ad contrarias partes, “A neuve : 
_ ExsurL L 


| Di ÉD = * &DB—y; ac Relatio earum esponatur pèr 
x dxx+ exp — 7" —= 0: Rektio Fluxionum erit gexx 
2x + AJ + 47370: Qui de cauf 34% — 24% 
Ho: ag — ai: (y: x) DB(y): DF; Ergo DF= de à 
Jam, cùm detur in Curvä Pun@um D, & idcirco BD, & DG, vel 
3: & x, dabitur etiam Puntum F; ex quo fi educatur Perpendicu- 
Ris FT, bec Abfcif£e À Bovcurrensin T, aperiet viam ad ducendam 
Tangentem T D. 
- Hinc, ut patet, manat ipfa eadem Regula, quam pro primo cafu 
iaveneramus. Nam, difpone omnes date Æquationis Terminos in 
unà eâdémque parte, cos multiplica per Ordinatæ y Dimen. 
fiones, &, quod hinc provenit, pone in Fra@tionis Numeratorem: 
Deinde fingulos hos Terminos duc in Subtenfe x Dimenfones , 
Faîtum divide per Subtenfim x, & Quotientem adfcribe Denomi- 
natori valoris DF: Hlam -verd Lineam DF fumes verfüs G, fi af. 
firmativus eft ejus valor; fin mins ; ad contrarias partes.  Hic ani 
madvertere potes, quôd in toto hot negotio nulla habetar ratio’ 
diftantie Punéti G ab Abfciflà AB, (licèt nulla eflet hæc diftan- 
PA ) nec Anguli ABD, quem Ordinata BD facit cum Abti. 
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Sic Æquatio fgperior x? — #xxhaxy 9" —0o ftatim dat 


ÆXy — 39° pro Numerätore, & 3xx—— 24x +4 pro Denomi- ne 


matôre valoris DR . ii | ; 
Sic pariter at xs > 0 ('Hquito fpettans di conicæx 
Settiones) prébet —y pro Numeratote, CES pro Denbmiidatotts 


(alors DF, idee fütnré AD TC. Un 

Haud alter (Fix 6.) is Conchgïe, Cin quà Problemar lil 
poteft expeditids quâm fupra, ) ponendo GA 6, LD =<r; DG. 
= # & BD — y;.ert BD (pt DL(c)-x.ÀG (6)::GE 
Cx— 6); quare sy cye—be LIEN Eee 
Æquaio, jurta Regulam, dit 2222} videlicet 06 wiDF. 
Produc igitur GDin F, ita vtt F2 LG, àd F'éigé Plpens 
diculatem FT, quæ occurrat Afpmptoto' AB in T'; ada T D Coi: 
choïdem À , : 

Si quando antem combofitéladt Hrde Qéantitates funt in Æque 
gone.confugiendum eff ad gencolem Mefhodus. nifi mali Age 
todem teducere: Der = è E PRESS Le ee Mae EX E M 













SF sn) Æqiaio FH! 
primendam. Rélationem, quæ inter GD, &. DB intercedit; quére 
Fluxionünÿ Rélationes, "per Ptobl. L, #x. ge» fuppone Voc—,y 


At ou Gi 


LA Névions Qpuféaia, oui LU CN TER 


# PTE Qepseuz UM. a. _ 
TERTIUS MODUS 


TABIL | Quinimo ( Fig. 12.) & Curva referretur ad dé: fübtenfis AD 
& DB, que due # duobus datis Punétis A4 & B, convenirent 
dû Curvam: Concipe Punétuim D fuere in Cuevi” per infinitè par 

) d, & x AD..ac DB, abftinde A # quidem æqua- 

fé, En A. nas fparen Bd; tunc D & De, erunt fimul genita 
Momenta Linearum AD, DE, : À: Qsapropées Se FDL qux ad DB 
babeat eandem Rationen D ad Momentum De, 
she Los Tara lus DB); & age HT. 
dichlares bi raui eccurrentes in 

En SR “apagbren, Diago- 


2 BDr 
done défiegée Relitiones, due ef inter AD 


Phone ver Per FDL La] ionem, quæ inter Fluxiones ina 
sr ie LÉ ain DE em Rain 


SRE 





Sup LUE LITE PR V8 1E  Riceoi : Le 
“Spénais AD LD LE & éruin Rebtio 4 
yo. Hec autem Æquatip fpeétat: ad Ellipfes fecundi Or. 
dinis . quarum Propriëtabes pertinentes ad Lncis. Refraétionem de. 
x ROPÉEE, Sert à Cara rasta by fonda fe Gmenie Libro. 
- à Jan Pom Kat er 7e: guuop dis 
Gi amer. mo 
K Eté. rhtionke 24 foret yo; Haberembs e: _—à 


5e BD:DE: "In. print hypothf fm, déberté DK ve A, & 
Lie Lpartes és md, 












“i 





Res 8 dr, » Cr Qu ri api, 
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ft FD DB; proton lhaglRT, & DBT, eque 
la effent, & Angus FDB bus À Tangene | 


CCE A Dr 






ble gén ose Bat au que. fatis operofè of demonitradibE à pb 
resius de Lucis per has Curvas Refraétione. Nam, G DT fn 
matur pro Radio, füinf DR, & DB U'äut fin in dati Rations 
d'ade, ) finus Angulorum DTF, & D'TB, quos nempe faciunt 
Radius A D fncidens in fuperficiémr Qurvé ; & ejus Reflexus aut Re 
fradus DB. Et fimiliter: eft ratiocinandum de Refrattione Se&tionum 
conftanini', cüm'alteruttum tx Pis A vel B cohcipièue ad’ inf. 
nitum intervallini. : 

Faciè modicari poifet tiré’ Rogue, nt de Here Ré &  ” 
plüre harum rmodificationum exempla affèrre : Quinimo’, fi-qhavié 
alià rétiône Curvé référantur ad Rè@as , dec ficilè ‘at fspltidres) 
Relitionür mbdbs revocari polfint,: facile éïit, pro ré Baët, nove 
Methiodoë invenire ih “allétarum iinitationens 


LRVARTUS MODS 


Crea, Fe: r4.) et. dr, cfa Linea BCD crea din Page tam 
tum B, & unum ex Punétis ejus D deftribat. Curvant quänidam, 
dum alteram C femper eft in communi Sedtione Red BC D. & 
akterius Re@e AC poñitione date Exj infuper Ægiitioné 
aliqué Reltio qui eft inter CB;:8 BD: Agé BF P ip> 
fi AC, emque produc, donec in Foéturiat ipf FD'Perpeñditulai 
ri ad B: Rurfos erige FT ad retos Angulos ipfñi DF; & inveni 
FT, quæ ad BC eandem habéat Rationem ac Fluxio DB ad Flu 
xionem BC. Tanget enim Curvam adta DT. Lorie 


C-RUINTUS MODUR 7 


Sed Hi, dafo Punto À, Æquatio exprimeret Relationem inter ÂC, 

& BD, agere deberes CG Parallelam ip DF, & querere FT; 
ita ut ea foret ad BG, ut Fluxio BD eft ad Fluxionem AC. 

N : SEX. 


TAB. IN. € 


me 7 CPUSCULUM EE. 





pe TA CIMERRUS MODS: st 


Late : 
Rorfw, fi Æquelo: expontret Reltionem. inter, AG, & cb: 
œonveniant Reûæ AC & FT.in H & füme HT, que ad BG can. 
Rationem ac. Fluxio DC ad Fluxionem CA. Et fic. 







n fi , . , : 
DE [SRETIMUS. M0 D US. 
o Pro. Spiralibus.. 


FNeque aliter “pérfcitur. Problems. cùm Curve reféruntur , nom 
ad redtas Lineas, fed ad alias Curvas; quod ufu-venit in.mechani.. 
cis Curvis.. Sit:( Fi. 15.) BG. Peripheria. Cireuli, cujus femidia 
meter ef AG,. que dum gyrat circa. Centrum A,,concipiatur Punc. 
tum- D moveri, quovis padto, dummado Spiralem. aiquam. À D E. 
defcribat::, Suppane Def, infiutè exiguam. partem Curvæ, per 
quan. fluat | D; ac fume cA Ad; ei nique cD,.& Gg, eodem, 


+ tempore nata Momenta Rette. AD, & Peripheriæ BG: Quapropter 


age.As. Parallelam .« d; .id'èft,, ad”"reétos. Angulos ipf AD, em. 
que fecet-in T, Tangens TD; tum erit Dec: cd:: DA: AT. Rur.. 


-- fun. fit. Gr: Parallela Tingenti DT, & habebis cd: Gg: (Ad: 


vel AD:AG::) AT:Ar; 

Quocirca ,. propoñit Æquatione- exprimente- Relätionem; .quæ in. 
wscdie. ister.ipfs RG &. AD, quere Relationem,. que eft. inter. 
erum-Floxiones, per Probl L .& fac in idem Ratiqne s À MA G:;: 
Je. Gs, egit iTangenti parallel, : 


. Exemez LD. 
Didis BG x, & AD = 7; fit: earum Relitio x°— exx. 
ax —7" —0oErit, per Probl.L, 3#x,— 28x49: 39%: 


—ax::(y:#::) DA: Ar: Pun@o autem s fic invento, age #G: 
&:ipfi parallelan DT, que Curvam tanget . 
| ", . . ExAMPL. 


METHO. FLUXIO: ET SERIER INFIN. 5or 


te Exexre IL “ii 


Puce 


Si fisberetur %* Fr. (que eft Æquatio ad Spiralem Æchimes 
dem, ) dt y, &idcirco 4: k::(y:#1:) DA: Ar, Une. 


se, obiter fi rodneatur AT in P,.ita ut fit PA: AB:: .d4:.b, 
jan PD it Perpendiclari ad Curvam.. ‘ 


E x.e.m.8 1 JL. 


. 2 deb, forcb 2xè= 67,1 ax 6: DA: Au. Er, 
hoc pad Tangentes facilè duci. poffnt ad quafcumque Spiralés. 


OCTAVUS MO-D.US.. 
: Pro Quadiatricibus.. 


Si verd Curva effet ejüfinodi mature, ut quævis- Re A6D. 8 
(Rig: 16.) a@ta per Céntrum A fecaret Arcum Circuli in. G & AB 
Curvamin D, ac Relatio, quæ eft inter ArcumBG, & reftam Li. 
neam- D'H ordiñatiin applicatam Baff aut-Ab(ciffæ: A H: fx däto’An- 
gulo, definiretur Æquatione: quälibet : Concipe. Pundtum D. move. 
ri in-Ourvä per infinitè parvum fpatiolum D d,.& compile Paralle. . 
logrammum #4 H #; dehiné produc Ad'ad #, .ut'cA— AD; erént. : 
que Gg ac D; fimul generata Momenta Arcûs BG &'Ordinatæ 
DH. Jam, produc. Dd-re@à in T,. ubi ocauret ipfi AB,.&. 
hinc.ednc T F perpendicularem ad D cF: Erunt igitur fimilia Tra-- 
pezia Déde & DHTE:. quocirca #D.: De: : D'H:.DF: Quod' 
fi præterea ducatur Gfad reétos Angulés ipfi À G & fecans AF in. 
f,-erit; (ob Parallelas DF & Gf; ) De: Gg:: DF:Gf ergo,. 
ex aq, DÉ:.Gg :: DHE Gf, id ef, ub Moments. Fluxionum 

© Linearum DH, & BG. 

Quære ‘igitur ex Æquatiône ‘exponente Rélationem B G .ad°D H: 

Reltionem Fluxionum ( per Probl: I. DS x in - câdem Ratione- fc : 


G£s, 


ae 5 COPUSCULUM II / 
Gf, Tangentem fcilicet Circuli BG, ad DH; age DF Parallel 
Gf, quæ fecet Af produétam in PF, ad F erige Perpendicularenr 
FT occurtentem ipñ AB in T, & jundta DT tanget Quadratri. 
cm. ° 


DEC SExéirez L 


Hideids HG x; épDH = fie by, ergo (per Pro- 
BL L) ax% — 47; quapropter 2x : &:G:x: :)DH: Gf; & 
Pun@o f determinato , éctera perficientur:ut fupra 

Sed hæc Regula potelt aliquando fic fortafle clegantior fieri: Fac 
xih:: BA: AL: Dtinde, AL: AD::: AD: AT; ac janda DT 
Curvam tanget. Nam, æqualia Triangak AFD, ÂTD dam AD 


KDF—ATX DH, &, proptæes, AT: AD: : (DF vel À2 
xGf: DH aut 2 Gf:: )AD: (2 AG five) AL. 
x . x 


Exenée IL 


+ Sit #==y (que Æquatio ad Veteran Quadraticem pertinet +. 
erit quoque + ==: Quocirca AB: AD :: AD: AT. 


7 ExempPx JIL 


SR ax — y", ergo 24xX — app: Fac itaque 399: 247 ::(X:9 

::) AB: AL; deinde AL: AD:: AD:AT, & fic expedit detér 
minare licet Tangentes ad quafcumque alias Quadratices quantunilie 
bet compoñitas.. 


; 


: NONUS MODU.S.: 


.Denique fit ABF data quævis Curva, quam tangit Reda Bs} 
& BD pars Red BC, (quæ ordiatim applicata eft fub dato quo- 
libet: Angulo Abfcilfe AÇ, 'intercepta inter hanc datam &c aliam 


Curvam 


METHO. FLUXIOQ. ETSERTER. INFIN. 3o3 
Curvam DE, ad partem. Curvæ À B habeat Relationem aliquam ex- 
-preflam Æquatione quâcumqut ;. ad fecundam hanc Curvam duces. 
Tangentem DT, famendo:(in prioris Curvæ Tangente) TB, que 
‘ad BD'habeat eandem Rationem ac Fluxio Curvæ AB ad Fluxio-. 
sem Redz BD. 

Exemprz L 


: VothÂB=r, &BD=—yifte—", & ide 4x =— 297: 
Erit #12y::(9:x::) BD: BT. . 
Exen PL. He. 


Va 


St Lx=y, Cao at Mince  ABF a Cu, pi 


“Bo =, & #: bi: BD:BT. 


Nec difficilids duceñtur Tangentes . cûm Rebtio, ‘que ef intée 
BD & AC aut CB, exprefla ef per Æquationem aliquam, vel 
quando Curve referuntur ad redlas Liness, five ad aliae quafvis Cur- 
jus, quomodocumque: demurm id. fiat:. 


* Aforum. quoque: Problematum. Solutio: deduci poteft. ex üfdeqe 
Principis. Hujus gencris. funt. nn 


* Dovenire in Curvd Panda, in Taser pont A D 
"fe, lea ler Line ref h ione date, - 40 ad. cam pape 
disularis, 4 que fi Age da 


mie pp Lounge 


Devenir Punim, 5 T. gr main), vel'mié. 
mè inclinata ad Akfiffam, D ent mt pofrinue des 
sam. Videlicet.. 

Lovenire confaia Fécaum comrarionum, . Hits Problems fpe. 
cimen jam dedimus in. Conchoïde.. ur 


%o4 “: OPUSCULUMIL 
J1L | 


Ex Punfo date extra Curva Perimetrum durere ReGam, qua 
cum Perimetro faciat Ançulum Contatés, vel reflum vel ue 
datum. Scilicet, Ex duo Punto ducere «d Curvas Tangeniem, 
vel Perpendiculerem, vel Reltam guomodecumque inclinasum. 


. IV. 

Ex{Punfo date intra Parcbolam ducere Lineam reBam , Jacien: 
sem cum Perimesre omnium maximum vel miximum Angus. Ef 
idem cou is Curuis guibulibes. 

: V.. 


ReGam ducere, qua tangat duss. Curvas pofrioe dues, Aus ana 
tre MSA PS 
Fus  un NL : + L roi 


1 


Curvam 7 Legibes dati de que alim Gr 
done dasam tangus in ‘dèto Pene. 


v 1 L 
Detcrminare Refrationem Luc Radi, gui cadit in quameumr 
Curvam 


LÀ 

Refolutio horum: & firilium Problemätum * aded diffitilis hoh eft 
Cpreter Computationis moléltiam ), ‘ut hle in lis motèmut, & be- 
mc me Geometris confuluifle puto eorum mentionem folàm fa 
ciendo, 
Foire Prost V: 

| Damintre Qsien Croate gum ide durs pei 
Curts:is das Pen, : ' 

Pauca 


METHO. FLUXIO. ET SERIER. INFIN. 1og 


Pauca funt Problemata Curvas fpeétantia hoc elegantiora, & quæ 
penitiès earum naturam detegant. Ad hujus Refolutionem præmit. 
to fequentia generalia. 


L 


Idem Circulus ubique eandem habet Curvaturam, & in diverfis 
Circulis ea eft in reciprocà Diametrorum Ratione. Si Diameter 
unius Circuli fubdupla eft Diametri Circuli alits, Curvatura primi 
erit dupla Curvaturæ fecundi. Si primi Diameter eft fubtripla Dia- 
metri fecundi, Curvatura primi erit tripla Curvaturæ fecundi, &c. 


IL 


St Circulus tangat Curvam in ejus parte concavA ad datum Punc: 
tum, & ejufmodi magnitudinis fit, ut nullus alius Circulus tan- 
gens, poffit defcribi intra Angulum hujus Contadüs, Circulus ille 
eandem habebit Curvaturam ac Curva in Conta@üs Punto, Nam, 
Circulus, qui defcriptus eflet inter Curvam & alium Circulum pee 
Punétum Contaétüs, minds differret à Curvà quàam alter Circulus, 
& magis quàm ille, accederet ad Curvæ illius Curvaturam. Ergo 
ejus Curvaturæ proximus omnium eft Circulus ille, inter quem & 
Curvam nullus alius Circulus defcribi potelt, 


til 


Quapropter Centrum Curvature, quam habet Curva in quobbet 
Punéto, eft Centrum Circuli æquè curvi; & ideo Radius vel fe. 
midiameter Curvaturæ, eft Rectæ perpendicularis ad Curvam pars ine 
tercepta inter Curvam & Centrum hoc 


IV 


Et Ratio Curvaturæ in diverfis Pundtls noltetur ex Ratione Cure 
vaturæ Circulorum æquè curvorum ac Curva in Punéis illis , aut 
ex reciprocà Ratione Radii Curvaturæ, 

Y Nowsoni Opsfiuls, Tom, L o Igitue 


toëô ‘©  OPUSCULUM IL 

- Igitur Problema verftur in hoc, ut reperiatur Radijus ant Cen- 

tum Curvaturæ. 

TaBm. . Quamobrem concipe, quôd ( Fig. 18.) ad tria Curvæ Punéa 
2, D, & d'aûæ funt Perpendiculares, quarum quæ funt ad d, & 
D, conveniunt in H, quæ verà ad D, & d, in #; ac Pun@um 
D fit inter Punéta d & d: Si Curvatura major ft verfls D quam 
verfès DA, erit D H minor quam 44, Sed, quo magis Perpendi- 
eulares JH, & dh, accedunt mediæ Perpendiculari DH, eo mi- 
nds diftant Pun@a H, & #; & denique, cûm hæ Perpendiculares 
voeunt, coïncidunt etiam hæc Punéta: Coïncidant igitur in C; erit 
ilud Curvaturæ Centrum ad Curvæ Puntum D, in quo Perpendi- 
culares confiftunt. Quod per fe patet. 

Sed Pun@um illud C plura habet Symptomata vel Proprietates , 
quæ non inutiles erunt ad illud determinandum. 


LA 


*° Ti conveniunt Perpendiculares, quæ hinc inde fünt ab Le DC. 
ab ilà infinitè parum diftant. 


IT 


Iltud féparat ac diftinguit Interfeétiones Perpendicularium, que 
utrimque funt ad finitum & exiguum Intervallum, ita ut eæ, quæ 
font ad partem magis curvam D, conveniant fupra illud in H, 
& que ad minds axvam D 4, infra illud in 4. 

IIL 

Si DC moveri intelligatur, & femper tamen fit Perpendicularis 

ad Curvam, ejus Punétum C, ( excepto motu, quo accedit vek 


xecedit à Punéto Infiftentie C,)omnium minimè movetur, qui 
ft quafi Centrum Mots. : 


EV. Si 


suite FLUXIO, ETSERIER: INFIN. 157: 
. : . Louis 
I V. 


Si Centro C & Radio CD Circulus “defeibatur, ullus alits Cire 
sains agi pot per Panélum Contatis nee Hume à Quéqanx . 


Y. 


Denique, fi Centrum H aut # alterius Circuli tangentis, gradatim 
accedat ad illius Centrum C, donec tandem çum eo coeat , tune 
quodcumque Pundtum, in quo hic Circulus Curvam fecat, coïnci 
det cum D Pundo Contaftüs. 

Hz Proprietates fingulæ aperire poflunt viam ad Problema plu 
zibus modis olvendum: Nos autem ex his primam cligemus, ve 
ht fimpliciorem, 

Ad quodcumque ( Fi. 19. ) Carvæ Pundum D agantur DT. TAB. 
Tangens, & DC Perpendicularis; & Sit € Centrum Curvaturæ, ut 
antea. Præterea, ft AB AbiciMà, cui BD applicatur ad rectos An. 
gulos, & quam DC fecat in P. Age DG parallelam AB, & GC et 
perpendicularem, ex quâ abfcinde Cg cujufvis datæ magnitudinis, 
& ad eam age perpendicularem gd, quæ fecet iplm CD in # 
Tunc erit Cg: gd:: (BT:.BD ::) Fluxto -Abiciffe ad Fluxionemt. 
Ordinate. Pariter, intellige Pun@um D infinitè parum progredi in 
Curvä ufque ad d; & ad de ad redtos Angulos ii DG, acCd 
perpendiculari ad Curvan, Cd fecet DG in F, & gd in f. Erunt: 
De Momentum Abfciffæ, de Momentum Ordinatæ, & df eodem- 
tempore fubortum Momentum Reëtæ g 4. Quapropter DF — De 
+ ZT us Ze, Cm igitur habeas Rationes horum Momentoru , aut, 
Cauod i idem eft,) Fluxionum Momenta hæc genetantium, habe. 
bis Rationem ipfus CG ad datam Lineam Cg, (quæ eadem eft ac 
Ratio ipfus DF ad df, ); & hinc determinabitur Punctum C. 

Sit igitur AB— x, BD—y, Cg 1, &gd 2; eritr! 


ei x 3, tee 2. Jam 4 Momentum ipfius x fit ox €, cid 
+55 : | 
O et 


vos: :‘ “OPUSCULUM II. 
eft Fadtum ex Velocitate in infinitè exiguam Quantitatem 0, ) erunt 
ieo Moment De—0 xx, de 0x3, &idcirco DF—0* 
+ 7: Qui de œuf eft Cg(1): CG : CH: DE: )oc: 0 # 
+2; ent, CG— +22, 

x xz . 

. Et quia licet ex arbitrio tribuere quamcumque Velocitatem Flu. 
xioni Abfciffe x, (ad quam, tanquam ad æqubilem Fluxionem , 
ceteræ poffunt referri )' fac x — 1, & idcirco J — +2, & CG 
= ts, ergo GD —* 2+2 , &DC— ex Vis. 

3 

Propoñt igitur Æquatione, quæ contineat Rebtionem à inter DB 
& BA, ad Curvam definiendam, primô quære Relationem, que 
eft inter +, & PA per Probl. L, & eodém tempore pone x pro x, 
&zpro J. Deinde ex Æquatione hinc proveniente, per idém 
Probl. L; excude Relationem inter x, FA &æ, & fimul fubftitue r 
pro #, &æ pro ÿ,-ut antea . Hoc pa@o prima Operatio dabit va 
loremäpfus z, & fecunda 2; quibus inventis, produc BD in H, 
concavam Curvæ partem verfs, ita ut DH— 1122 it, 3 & age 
HC parallelam AB, qu feet Perpendicularem CD in C; erit C Cen- 
trum Curvaturæ , .auà Curva gaudet in D. Vel, quia eft 1 + ze 

pi 


PT PT 
= =, fume DH = - , aut DC—=- 
BT° 2XBT 2kDB 








Exemri LA 


Sic Æquatione 4x + 6x x— y 0 propoñith, ce. eft ad 
Hypecbolam, cujus Latus rectum cite, tranfverfum autent + >» )s 
Wabebi- 


METHO. FLUXIO. ET SERIER. INFIN. 5109 
habebimus ( per Prob L) «+ 28x.—— 22y==0, (ponendo fci- 
licet 1 pro x, &zx pro ; in Ædquatione proveniente, quæ cete- 
roquin effet «x +24xx — 277 0), & hinc iterum exfur- 
get 2h 22c— 2y2— 0, (rurfus 1 & « fcriptis pro x &}, ): 
Ex prima reperiess == IE, & ex alter & — ss... 
Quapropter, aliquo Pundo D in Curvâ dato, & propteia datis 
x &y, hinc dabuntur z & 2; quibus cognitis, abfcinde CG vel DH 
= 1 +22 n & age HC. 

Si in Numeris ponas 43, & br ita ut 3x+-xx— yy, exprimat 


naturam Hyperbole. Et fi affumas x*=—1, erity—2, &— i < 





z—— EL & DH—— 9 el Jam, reperto Pun@oH, educ 
Perpendicularem HC, quæ fecet Perpendicularem CD, antea dutam, 
ant ( quod idemeft) fac DH: HC:(1:æ&::)1: L, eritque 
jundta CD Radius Curvaturæ. 

Cüm arbitraris Computationem non nimis perplexam futuram, fbf. 
tituere potes indefinitos valores ipfarum £, & z, in LÉ Que ex 
ponit valorem ipfius CG. Hoc paño in præfenti Exemplo habebis 
per debitam Reduétionem DH = y + #2#È%, Tamen va- 
lor ipfus DH à computatione præbetur negativus, ut videre potes 
in Exemplo Numerali Quod negotium folùm indicat ipm DH 


capiendam elfe B verfüs; Sienim valor ipfe foret affirmativus, Reda 
illa fumenda effet contrarias partes verfüs. 


Corozz L 
Hinc, Si fignum prefixum fymbolo + & mutetur, ut fiat x 
—bxx — 73 —0, (Æquatioad Ellipüm,) hinc affequeremur 
L] 


—4%— 469 
DH= cs +2 CoRoLL: 


“io OPUSCULUM IL 
Corozz Il. 


| Sed fi £=0, quo pañto Æquiatio cvaderet 4x — = 0, (que 
fpe@tat ad Parabolam, ) tunc DH effèt y + #7 #2, & hincDG 


= —a+ix 


Corozz. IIL 


Ex his expreffonibus facilè confici potelt, Art Radius Curva- 
turæ pro quälibet Sectione conicâ femper et + Le 


Exempez IL 
Si daretur x° = 2)y — xyy, (quæ Æquatio pertinet ad Ciffot- 
dem Dioczis;) per Probl L, eflet primô BKK EE 240) — 2x2 
s— 7, & deinde es 292+ 2ARE — 22y— 22)5 _— 2xez 
amp ego PEN gi Pers vseta, 
Quocirca, dato aliquo Pa Punéto in Cifloïde, & propterer 7 datis + & 
3 dabuntur quoque z &% ; quibus cognitis, abfcinde CG 
1+2z 
z . 
Exenez IL 


| SEF5X Va ==*y, (quam Æquationem fpedare ad 
Conchoïdèn jam invenimus, pag.91. hujus,) fac Va — y II 4) 
unde orietur &w+ #7=—=xy. Nuncharum Æquationum prima, € vie 


delicet cc —99==##, ) dat ( per Probl. L ) — 9J—= au — 
29%, (fcribendo & pro y, ), altéra verd præbet 4x + y# + £# 


==y++#e He Æquationes re@è difpoftæ determinabunt # . 
(4 


METEÆO. FLUXIO. ET SERIER INFIN. ïir 
Ut autem inveniatur etiam &, extermina ex ultimk Æquatione Flu- 
xionem #, fubftituendo —7, unde fiet — 2 + sc 
==J+xz, Æquatio, quæ Sos compledtitur Quantitates fluentes 
abfque Fluxionibus, ut requirit Solutio primi Problematis. Qua- 


propter hinc, per Probl. L., habebis # —h5 + ru 2 


uu 
nuLLeS Zi tai Hausse, Hec autem Æquatio re- 
u 
dudta & in ordinem däfpeñte dabit £: Datis autem & & £ ; fume 
1423 
GC— vs 
Si hanc Æquationem ultimam divififles folm per «, tunc, per 
à bz , byu 292 #  — 
ins L, habuiffes — +2 — +222 Hs 
—Æ#, que Æqutio definiens £ , fimplicior fuifét ilä quam in. 
veneramus. 
Hoc Exemplum tradidf, nt videre poffes quomodo perficienda 
eft Operatio , cùm dantur Æquationes implicatæ Quantitatibus fur- 
dis : Alioquin Curvatura Conchoïdis inveniri poffet breviori ratione ; 


fic: Partes Æquationis y X Ver y == x quadratæ & divi- 


£e per y, præbent PEL — 





2j — y SX; ego; 


bb 
per Probl. I, — ba = — 2he— op —= 2x, vel 
—#_#— 5 & hinc, rurfom per Probl L; 





PE+e— r—}-#, Pa que ram déni 


L1 
matur &; & 2 per fecundam. 


Erne 


TAB.IV. 


: inventis abfcinde mu DH = 


us OPUSCULUM IL  : 
Exemp»cz IV. 


Sit (Fig. 20.) ADF Trochoïs, (vel Cyclofs , ) pertinens a4 
Circulum ALE, cujys Diamgter eft AE; & pofito quôd Ordina- 
ta BD Circulo occurrat in L, dic AE—4, AB—x, BL—#, 
BD—7y, & Arcum AL—+, ac Fluxionem ejufdem Arcûs — 


2. Et primd, ( du@ femidiametro PL, ) erit Fluxio Bafos aut 
Abfciffe AB ad Fluxionem Arcäs AL, utBL ad LP, id ft, x vel 
ztétist éiigitur £ = à Jam , ex Circuli natura, eft 


ax — xx 0, & idcirco, per ProbL L, d— 2x — 288, 


vel — 
TRS 
Præterea, ob Trochoïdis naturam, eft LD æqualis Arœui LA, 
id eft, #+# —29: Unde (per Probl. L) Bit: Denique , 
pro Fluxionibus 8 & # fcribe earum valores, &obtinebis È— + 
Et hinc (per Probl. L } erues Sp LE, Quibus 
“u uu M 
Hs, & age Pérpendiculrem 
HC. 
Conotitr À 
Hinc fequitur, quôd DH—=2BL, & HC—-2BE , aut, qudd 
ÊF bifect C D Radium Curvaturæ in N. Qnod patebit fubititu. 
gudo valores iphrum + & £, riuper inventos in Æquatione =" LES 
= DH, & aptè reducendo quod hinc conficitur, 
Corozrz IL 
. Gamotien, Curva FCK indefnitè defcripta à Centro Curva- 


ture 


METHO. FLUXIO. ET SÉRIER-INFIN. tiÿ 
turz ipfus À D F eft altera Trochoïs huic æqualis, cujés Vertices 
ad I & F tangunt hujus Cufpides. Sit enim Circulus FA æqualis 
Circulo ALE & fimiliter pofitus; & CB parallela ipfi EF ducatur 
occurrens Circulo in À, erit Arcus FA æqualis Care EL, ai 
æquat Redam EN, que eft æqualis ) CA . 


Coxozcz. IIL 


Reda eadem CD, quæ ad'rectos Angulos infiftit : Trochoïdi 
IAT, tangit Trochoidem IKE in Punéo C. . . 


Corozz IV 


Hinc, fi (in inverfis Trochoïdibus) Cufpidi K fuperioris Tro- 
choïdis appendatur pondus filo ad intervallam KA vel2EA, & fi. 
um fupponatur femet,, (dum pondus, ofcillat, ) applicare, partibus 
Trochoïdis FK, & KI, .quæ hinc inde prohibent ne filum exten. 
datur in re@tà LineA, {ed illud compellunt , (fimul ac à Perpen- 
diculari difcefit, ) ad fe gradatim infleétendum furfym & ad mu. 
tuandam Trochoïdis figuram,. dum ejus inferior pars CD infraul- 
timum Pundtum Conta@üs femper manet in Line redt4, pondus 
hoc movebitur in Perimetro Trochoïdis info eft enim filum 
ci femper ad redtos Angulos 


Conozz V 


Ergo'tota Longitudo fili KA æqualis eft Perlmetro Trochoïdis 
KCF, ejüfque pars CD æqualis ipf CF parti hujus Perimetri 


Cornozz VL 


Quia filum ofcillans movetur circa Punum mobile C, tanquant 
circa Centrum; fuperficies, quam tota Linea C D indefinenter pere 
currit, eft ad fuperficiem, quam pars CN fupra ReGam IF peragrat : 
per idem Tempus, ut CD* ad CN*, fcilicet ut 4 ad 1. Eft ergo 

Y. Nos Opufints, Ton L P Area 
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Area CFN RD Ps Ace CFD, & Ra KONE fibquadne 
ph Arez AKCD. 


Lo CororL VII 


Item, quia Subtenfr EL æqualis eft & parallel ipfiCN, & con- 
vertitur circa immobile Centrum E, adamuflim, ut CN convertitur 
circa mobile. Centrum C; Superficies, quas eodem Tempore ambæ 
defcribunt, æquales erunt, id eft, Area CFN æquabit Circuli feg. 
mentum EE: Quovirea Area NFD æquabit ter fégmenitum illud, 
& tota Area EADPF erit tripla femicircnti, 


Corozz VHE 


€üm pondus D pervenit ad Puntum F, tota filum circunm. 
voluitum fuit Trochoïdis Perimetro KCF, & Radius Curvaturæid 
aibilum evanuit Quapropter Trochoïs IAF ad Cufpidem F mx 
gis cirva eft,, quam Circalus quilibet, & cum Tangente F8 pro: 
du&4, facit Angulum Conta@tüs infinitè majorem illo quem Circulus 

* Guivis facere poteft cum re@tA Lipeë. 

Sed' dantur Anguli Contaüs qui fünt infihitè majores, quam 
quilibet ex üs, quos facit Trochoïs,. & ali rurfüs his infinitè ma. 
jores, & fic in infinitum; attamen. eorum maxis infinit minor 
eft Angulis Redilineis Sic xx = #7, x 6yy, x*—=cp, 
#° —dyt, &c. exprimunt Seriem Curvarum, quarum finguke- 
fuccellivè facinnt cum Abfciffàä Angulos Cüntactüs. infinitè majores: 
omnibus üs, quos Curvæ præcedentes. facere poflunt. cum. edem 
Abfciffà. Anguli autem Contaétüs, quos prima Curva. expoñita per 
Æquationem xx—4y facit, fünt ejufdem. generis ac. Circulares 3, 
& quos fécunda x° — by funt, ejpfdem generis. ac Trochoïdales.. 
AC, tametfi Anguli Curvarum. pofteriorum femper infinitè. excedant 
Angalos precedentium: .tamen qunquant. pervenite poflunt ad mas 
gnitudinem Anguli redilinei.. , 

Eodem, pa‘to Æquationes xz== y». ##=47, 2 — bb, + 
mmcJs Gt. dpnotant Sriqu Lise, quar. fibféquentes Re 

aiunt. 
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ciunt ad vertices cum Abfciffis Angulos infinitè minores, iis quos 
Rciunt præcedentes. Et quidem poffunt inter Angulos Contaüs, 
quos faciunt duo ex his Curvarum generibus, fieri ali Angüli Con: 
ta@üs ad infinitum, quorum alü alis infinitè majores fint, , 

Jam patet, quôd Anguli Conta@tüs unius gereris funt infinité 
majores, quèm Anguli cujufvis alterius generis; quoniam Curva w. 
nius generis, quantümvis maÿña ea fit, tranfire nequit per Puñci 
tum Contaëts inter Tangentem & Curvam alterius generis quantum. 
vis exigua ea ft  Aut Angulus Contaôs unius geheris neceflarid 
nequit Continere Angulum Contacts alterius generis, ut totuia par 
tem continet. Sic, Angulus Contaëtès Curvæ x* == 69°, aut An. 
gulus, quem ea facit cum Abicifà, neceffarid includit “Angutun 
Contatüs Curvæe +°— byy, & nungüan in illo contineïi potéft: 
Nam Anguli, qui fefe mutuô poflunt excedere , funt ejufdem gene. 
sis; ut accidit fuprh didis Angulis Trochoïdis, & Ouivæ, :Cujus nas 
tura exponitur per Æquationem x°=—# y. 

Et hinc apparet, quôd Curvæ poffunt in aliquibui Panâis elle - 
infinitè magis reûæ, vel infinitè magis curvæ, quàm Circulus quis 
dibet, tametfi non ideë amittant formam Curvarum. Sed hæc taté 
tüm obiter. - : 


E: xemrz V 
Si (Fe. 21.) ED Quadratrix Cireuli defcripti Centro A; &, TAB. I 
demifà D B perpendiculari ad AE, pone AB—x, BD=y, & 
AE=— 51% Tunc ecrit XJ— 39) —**) = yx; ut ant 
Jam foribe, 1 pro x, & + pro 7, & Æquatio cvadet «2 — 795 ‘ 
KL); & hine, per ProbL 1; habebis &X + xèyy$ 
— 22) # KE — 2u*k— 7 Hinc autemi, reducendo 


& rarfs ponendo 1 pro x, & # pro y, eue 8 = HÈE 


Et, cùm jam inveneris  & &, Bo SE DH, & age HC s 
êt fupra Ps. " [1 
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. Si quæris Problematis Conftrm@tionem, eam valdè expeditam in- 
venies, Age DP ad redos Angulos ipi DT, & que fecet in P 








parte &fac 2 AP: AE: PT: CH. Etenime=(—}——) 
BD 

= Das & £3= FT 1 —BP, acay+x=— AP, 

atque rot er L —AP=« 

Præterea, dites, Cf enimer +R Fo 

. 1h22 PTXAEXET . 

& propterea pu Dr DH. Denique eftBT: 


BD : DH: HC=— ITR . Ubi negativys valor tantüm of, 
tendit, quôd CH fumi-debet ex DH ad eafdem partes ac A B. 

Eâdem ratione determinari .poteft breviflim4 Computatione, Curs 
vatura Spiralium, & aliarum Curvarum quarumcumque. 

Quinimô hæc Methodus, (ut jam fupra fecimus pro Tangenti. 
bus ducendis, ) accomodari poteft ad determinandam fine prævià 
Redu&ione Curvaturam , quando Curvæ referuntur ad ReGas quo: 
vis alio pao. Sed, quia omnes Curvæ, tùm geometricæ tüm 
etiam mechanicæ, ( præcipuè cùm leges definientes expreffæe funt 
per Ædquationes infinitas, ut infra monftrabimus, ) referri poffunt 
. ad Ordinatas perpendiculares ; ideô: me fatis de hâc re dixifle puto. 

- 7 Qu praterea'defiderari poflént, facilè quifque proprio ingenio 
‘fupplere poteft; præfertim, poftquam ad meliès hoc argamentum 
illuftrandum, ‘addidero Methodum pro Apiralibus. - 

TAB. JV. Sit CF&- 22.) BK Circulus, À ejus Centrum, & B Pun@um 
datum in Peripheriä.  Sit AD 4 Spiralis quælibet, DC ei ad retos 
Angulos, & C Centrum ‘Curvaturæ in Punéto D : A@ä Reétä ADK, 
duc CG ci parallelam & æqualem , &. infuper Perpendicularem 
GF, que fecet ipfam CD inF. Dic AB vel AK=—= 1 —CG, 
BK—x*x, AD—7, & GF=—=#x Jam concipe Punäum D 
progredi in Spirali per infinitè exiguum Spatium D d; deinde per 
d'age Semidiametrum A4, ac per C Reëtam Cg Semidiametro A 4# 
parallelam & æqualem, ac gfipf gC ad retos Angulos. Juna 

autem 
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autem Cd fecet gfin f & GF in P; produc GF in®, ita ut fit 
GP—£$f, & age de perpendicularem ad AK, quam produces 
donec fecet CD in L Jam eodem tempore genita Momenta ip. 
frum BK, AD, & GO eruntK#, De, & F®@; quæ idcirco vo. 


canda funt ox, 9 & 08. 
. Nunc ft AK: Ae (AD ):: K#: de — 07, ubi affümo 
ka 1, ut ant Pariter CG: GF:: de: eD—09z, & id 


circo 5 == y. Preterea, CG: CF:: de: #D—0yXCF:: Dé: 
di==03XCFg. Infuper, quia Angulus PC®, (æqualis Angulo 
GCzg, ) æqut Angulum DAd; & Angulus CP®, (par Angulo 
CDI, æquali Angulis edD & Reto fimul, ) æquat Angulum 
ADd; Triangula CP & AD fimilia funt, ergo AD: DA :: 
CP(CF): Pp—0xCFg: Hinc aufer F@, & reftabit FP— 


eXCFg—0xx. Denique, demiffà CH perpendiculari ad AD ; 
et FP: dl:: CG: vi HD= PE, a, fübfituendo 


1+ 2e pro CF, invenies DH ir Ubi obfervan- 


dum eft, quod, in hoc Computationis genere, pro æqualibus fu: 
mo Quantitates, quarum, (velut hic ipfarum A D & Ae, ) Ratio 
infinitè parum differt ab Æqualitatis Ratione. 

Hinc autem manat fequens Regula Cüùm habes Æquatione ex, 
poftam Relationem ipfarum x & y, quære Relationem Fluxionum 
% & y (per Probl L), & pone 1 pro * & y« pro 3: Deinde æ 
Ædquatione fic inventA rurfus ( per Probl. L ) erue Relationem inter 
%,3, &2, atqueiterum fcribe 1 pro x: Quod primÔô conficitur ; 
per debitam Reduétionem dabit y & 3 &, quod fecundô fit, de. 
bitz; quibus cognitis, fume DH — EE. > & educ Per: 
pendicularem HC, quæ occurrit in C ipfñi DC Perpendiculari ad 
Spiralem antea du@tæ, enltque C Centrum Curvaturæe. Vel, (quod 
eùdem recidit, ) fac CH: HD :: z: 1, & age CD. 

P 3 Exsurn 


HT] OPUSCULUM IL 


Exemp»z L 


” Sit Æquatio «x —7, (quæ pertinet ad Spiralem Archimedeam),. 
exit (per Probl L ) &x == ÿ, aut, (fcriptis » pro #, &ycproy,) 
az. Et hinc rurfus Cper Probl. L ) o 77492: Quaprop 
ter dato in Spirali quovis Punto D, & ided Red A D vely datt 
magnitudine, dsbuntur tam € = +, ec at) 


22: Quibus cognitis, fac ï + 2e —&: 1+e:: AD (y): 
DH: & 12e DH: HC. 
-Hinc fponte fluit Conftrutio hæc. Produc AB in Q, ita at fit 
AB ad Arcum BK, ut Arcus BK ad BQ, & fi AB +AQ: 
AQ:: AD: DH:: 4: HC.j 


Êxemerz IL 


. Siuxx==3" efèt Æquatio determinans Reltionem, que ef 
inter BK & AD, haberes Cper Probl. L) 2aé = 319, aut 24% 
eæ 37°, & hinc rurfys 2x = 32 + 9e ; eft igitur z— 


Mar = MR: His autem vognitis, fac r + &e 


Lu - 
sk: rues: AD: DH : Site: bpere ad optimam formam 
reda&to, fac gxx + 10: pxx +4:: AD: DH 


Exempez JL 
. | Bodem paôo, fiRelatio ipfrum BK, AD definiretur Æquatione 
ex—by=7, invenires PEN se, de BAIE ET DEN 


. by+ 2 
+ Unde DH, à ne determinabuntur, ut 


Soprè - 
Et hâc ratione facilè determinabitur Curvatura quarumlibet alia- 
: rum 
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. um Spiralium, aut invenientur Regulæ pro quibufcumque aliis Cur- 
varum generibus, ad imitationema Regularum quas haétenus tradidimus- 

Jamque perfecimus Problemz hoc; fed, cùm ufi fimus Methodo 
ftis diverfà à vulgaribus Methodis, & cùm Problema ipfum fit ex 
äs, quæ rariufculè apud Geometras occurrunt, me rem fuperwaca- 
meam faturum non exiftimo , fi ad illuftrandam & confirmandam 
Solutionem allatam , tradam Specimen alterius; quæ magis obvix 
eft, & mins differt à vulgari Tangentium ducendarum Methodo. 
€oncipiatur ergo Circulus defcriptus.quovis Centro , & quovis Ra- 
dio, ita ut ille Curvam fecet in pluribus Pun&is; .Circulus ille, 
fi contrahi aut dilatari intelligatur, donec duo ex his interfetionis 
Pun&is coïncidant, ibi tanget Curvam. Et præterea, fi ejus Cen. 
trum fupponatur accedere ad Pun@um Contaétüs, ant ab eo re 
cedere ut tertium interféétionis Punétum coeat cum primo in ipfo 
Conta@üs Punto; Circulus ille erit æquè curvus ac Curva itr eo- 
dem Conta@üs Punto, ut innui in.ultimä ex quinque Centri Cur- 
vaturæ Proprietatibus fapra allatis , &c quarum quamlibet afferui 
viam aperire ad diverfimode Problema folvendum.. 

Quapropter (Eig. 23.) Centro. C, Radio CD. defcribatur Cir- TAB Re. 
eulus fecans Curvam in Punétis 4, D, & d'; & demiflis Perpendi. 
cularibus db, DB, d8, ac CF ad Abfciffäm AB. Dic AB—+, 
BD=—y, AF—w, FC—+r, & CD=s. Funcerunt BF—s 
—*, &BD+FC—7+7. Summa Quadratorum ex his æquat 
Quadratum ex DC, id ft, gu—2ux+xxtypt ay 
= 54; quam expreffionem breviorem fi reddere velis, pone w# 
Htt—5s— 99 (fÿmbolo ad arbitrium fumpto ),, & Ædquatio- 
faperior fiet x x— 24x+9y +24 +gg—0o. Nunc, pot. 
quam determinaveris #, #, & qq, habebis 5 — Var œ 

Jn proponatur Æquatio quecumque ad definiendam Curvam, 
cujus Curvatura petitur. Hujus Æquationis ope potes. ad. arbitrium 
exterminare alterutram, ex Quantitatibus x & y, & hine prodibic 
Æquatio., eujus Radices , (48, DB, d'@, f extermines*; & Ab, 
ÂB, AR: fi extermines 7, } funt ad interfétionis Punda 4, D, 
d', &c. Harum tres cùm æquales evadunt, Circulus Curvam tan. 
ss & Retrea cundem Jubet, Curvature gradun. ac Cure in 
Le \. 
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Contaétüs Punéto. Tres autem Radices æquales fient, fi conferas 
hanc Ædquationem cum alterà fi@isä eundem Dimenfionum nume- 
rum & tres Radices æquales habente, ut jm CarTesius monf 
travit. Aut expeditiüs, fi bis multiplices ejus Terminos per ali 
quam arithmeticam Progreflionem. 

° Exsmreziux 


Sit Æquatio 4x —», (quæ eft ad Parabolam).  Exterminato 
*æ (ideft, pofito in fuperiore Ædquatione pro x jus valore22), 
confequeris aliam hic infra pofitam, cujus Radices tres y reftant 
æquales reddendæ. Ad quod perficiendum multiplico bis ejus Ter- 
minos, per Progreflionem aliquam arithmeticam, ut hic fatum vi- 
des. 


É k—#n+ay+m=0 


+ 39 
4 % 2 ï ° 
3 x%x I O ——1 


EST RE TENRENENEEENS 
Hinc afequor "2 — Lyy+ y —=0 


at ?2 + Le unde facil infertur, quôd BF = 2x 


++, ut antea. 

Dato igitur Pundto aliquo D in Parabolä, age DP perpendicus 
larem ad Curvam, & fume in Axe PF — 2AB, erige FC ad rec. 
ton Angulos ipf AF, que occurrat D P in C; exit C petitum Curs 
vatutæ Centruns 

Hem perñci poteit in Elipfi & Hyperbolà, fed computatio erit 
Gt perplam, &, in geuere, pra alis Curvis valde moleftz 


De 
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"De Reapiis qua bons Affnitatem quamdèm um Serie 
Problemase. | 


Ex Refolutione fiperioris Problematis ont ‘ais polint « en- 
“dari, ‘talia fant 


L 
Trvenire parttum, is quo Curva:duum habet Curvatwre grè- 


Quæratur , ex. gr., in Parabol 4 — »y puñétum, in quo Ra- 


‘dius Curvaturæ fit datæ longitudinis f: Invento, ut fupra, Centro 


Curvatuiæ, determinabis Radium, quem invenies — << 
x Vars Lars autem effe —f, ergo per Redu@ionem et 


= EE 


il 
Drvenire puntlum ReGitadinir, * 


Pundum ReGssdinis voco illud , in quo Radius Curvaturæ eft 
infinitus, aut ejus Centrum ad infihitum intervallum.  Hoc accidit 
ad Verticem Parabolæ #*x=—*. Illud idem pun@um plerumque 
eft Limes Flexhs contrati, cujus determinationem fupra tradidi- 
mus; fed alia determinatio nec inelegans deduci poteft ex. hoc 
Problemate; fcilicet: Quo major fit Radius Curÿaturæ, eo minor 
Fig. 19. ss evadit Angulus DC4, & fimul Momentum dÿ; ita ut 
Fluxio Quantitatis & minüatur cum illo, & , cùm Radius eft infi- 


nitüs, omnino evanefcat. Quapropter quære Fluxionem z, &-eam 
pone æqualem nihilo. 
Ut, fi velles determinare Limitem Flexûs contrarii in Parabolà 
fecundi generis, cujus ope Carresius conftruit Æquationes fex 
Ÿ Norteni Opufiuts, Tom. L Q Diner 


TAB HZ 


PAB. IV. 
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Dimeofonum.  Æquatio autem ad hanc Curvam eft x — bre 
—cdx+ bed dxg=0.  Hinc( per Probl. I. } oritur F2 
2h — _— -edx + &x + dy—=0, quæ Æquatio, (fcriben- 
‘do 1 pro x, & < proÿ, ) evadit 32% — 2hx — cd + dy + dxe 
= ;. unde rurfus (per Probl. D Exx — 2bx+ dj + dex+. 


dis — 0; Hic iterum pone 1 pro + &z pro &o pro &, & ha.. 
bebis. 6x— 2h+2dc==0 : Scribe in Æquatione 3xx— 2bx 
— cd+ dy+dxz=—0 pro ds ejus valorem 3x—+b, reperies. 
— 6x — cd + dy =, aut 3=c+E, qui valor, pofitus pro 
g in Æquatione ad Curvam ,. præbebit x? + 4/0, unde Limes. 
Flexôs contrarii definietur. | 

” Eodém pa@to determinari poffunt pun@ta Redtitudinis , quando. 
#on fan inter partes contrariè flexas. Exprimat Æquatio x*— 
Aux + Gaaxx — by 0 naturam Curvæ. - Hinc habebis ( per 
Probl. L) 4x 124xx + 1244x—b'5=—=0;-&.hinc rurfus: 
12Xx — 244% + 1244— bx0,. Jam fuppono z —0, & 
per Redu&tionem affequor #*— 4  Abicindo igitur (Fig. 14.) 
AB—4, &.erigo Perpendicularem BD, Lt Curvæ occurret. in: 
D: Pundto Reditudinis, ut petebatur. . 


: TIL. 
Tevenire Pan&fum Curvatwre énfnite… 
Quære Radium Curvaturæ, eümque pone æqualem nihilo. Sic,. 


ir Parabolä fecundi generis, cujus Æquatio elt x* == 47, Radiué. 


acD=#+ X Vas sax, quiin nihilum evanelcit, quan... 


. dx=0.. 


me — no cc - EN, De. 
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IV. | 


Determinere Pentium maxime, vel minime Curvature. 


In hifce Pun@is Radius evadit omnium maximus, vel minimos ; 
quapropter Centrum Curvaturæ in illo temporis momento, neque ad 
punéum Contaîüs accedit, neque ah eo recedit: fed planè figt . 
immobile, Igitur, ( Fig. 25., ) inventä Fluxione Radü CD, fi. TAB. IN. 
ve, brevids, alterutrius Sr vel AK, eam pone æqualem nihilo. 

Si Quætio, ex. gr., proponeretur de Parabol4 fecundi generis 
#*—=auy: Pris determina Centrum-Curvaturæ. Invenies autem 


DH=— “+22, idcirco BH— TEUEZ ; Pone BH 
"mit Eyn; itaque Cher. Prob L)— LES 
6x x 


JE Nunc fuppone # vel Fluxionem_ipfusBH aquaten nb, 
& præterea , Cquia per hypothefimv? ==<4847, id eft,. per Prob E 


gexx sex, ponendo #1, ) ipfy fubitirne À? 32%, 


& reperies as — — af Jtaque abfcinde ÂB = 4 ÿ Le à 


& ex B edudta Perpendicularis BD occurret Carré in Pun@o mæ 
ximæ Curvature. Siwe, quod idem eft, fac AB: BD::3V5:x; 
Eadem ratione (Fg.26.) Hyperbola fecundi generis, repræfenta- TAB.IF 
ta Æquatione xy7 —4, maximè inflexa erit ad Pun@a D &, 
quæ determinabis capiendo Abfciffam AQ == 1, erigendo hinc 
Perpendicularem QP=—= V $, & inde Qp ei æqualem, & demum 
jungendo AP, Ap, quæ ReGæ fecabunt Curvam in quæfitis Puno. 
ü D&d 
v. 


Dercrminere locum Centri Curvature, aut defiribere Corvn ; 
in qué fé Gmper A hoc Centrum. 


Sapra demonttravimus , quôd Centrum Curvituis Trochoïdis 
: Q Exp 
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femper invenitur in alterà Trochoïde. Haud aliter Centrum Cur-. . 
vaturæ Parabolæ eft in alterà Parabolà, fed fecundi generis, quæ: 
exprimitur Æquatione 4x x=—=3", ut facilè computatio tibi. monf-. 
tabit. 
VE 

& Lux incidat in Curvam quamcumque: reperire Crua Fecess 

aus concurfim Radiorum, qui 4b omnibus cjus Punéfis 
Rfingunter.… 

Quære Curvaturam, quam habet Curvain Hoc Pun@o, ac Cèn- 
tro & Radio. Curvaturæ defcribe Circulum : Deinde quære concure. 
fam Radiorum refraétorum à Circulo circa hoc Pun@um. Idem enim 
erit: concurfus Radiorum .refraétorum à propofità Curvä.. 
© Hic locus eft. addendi peculiarem Methodum determinandæ Cur- 
vaturæ.ad Curvarum. Vertices,. quando ,eæ fecant Abfciflas ad rec. 
tos Angulos.. Nam, Pusétum, in quo Perpendicularis ad Curvam 
fecans. Ablciffam,. eam, poftremo  fecat. eft. Centrum ipfum  hujus 
Curvature. Quar, cüm.detur Relatio inter ‘Abfiffam x, & y Or- 
dinatam, ad redos Angulos- connexas, atque ideo etiam ( per 
Probl. IL.) Relatio inter. Fluxiones x & # valor ipfus y y, poftquan. 
ie 60: pofiéris Epro.*, &:o-pro y dabit-Radium Chrvaturæ. : 

Sic-in. Ellipfi ex — £ 3. «6 == 33s, ef ST PPECRTTE 
qui valor, 39 Cf fupponas.y—0, &eù de caufl.x == 4, ) fori 
bendo 1.pra #,. dat + «-zqualem Radio. Curvatnrg. Eodem padta 


ad Hyperbolæ & Parabolz Vertices femper -invenies Radium Curve- . 
-turæ æqualem femifli Lateris.redi.. " 
cc 


Eidem ratione in .Conchoïde. definité . per: Æquatiogem ———— . 
HA Habense yy, valor y7 C invemtus. per: 
Probki 
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Probl 1) erit — Pbge he 


= —b— x: Nunc, fupponen 


do y—0, &idcirco x ==+ 6 vel—c, habebis — #È + 26—c 
at te pro- Radio Curvature. Fac (Fig. 6.) igitur TABE 
AE: EG::EG: EC, & Ace: eG::eG: 66, ac Punta C&c, 
erunt Centra Curvaturæ ad Vestices E. & «. Conchoïdum con. 
: Prosz VI. 
Darcrminee Qualitaten. Curvature «dd datum: Punétum: sl 
bbet Curve. 


Per Qualitasem : Curvture intelligo ejüs formant, ejas, feilicet, 
majorem vel. minorem inæqualitatem , aut majorem velminorem di- 
. verfitatem:in Cürvæ partibus diverfié-. Sic, f quæras: Quænam eft 
Qualitas Curvaturæin Circulo? Refpondeo quôd eaeft uniformis vel 
invariabilis,  Pariter, & quératur quænam eft Qualitas Curvatoræ ià 
Spirali,. que (Fig.23.) .defcobitar motu Pun&ti. D -progredientis 
in AD ex A Motu accelerato, dm Reda AK fértur uniformi TAB.IB:. 
rotatiône circa Centrunr A, & cajus Punéti D'’Velocitas itx accelé: - 
retur, ut-Ré@ta-A D :habeat: ad Arcum. BK defcriptum ex dato punc- 
- to B eandem Rationem.ac Numerus. ad. fuum. Logarithmum ; fi, 
inquam, peteretur quænam eft Qualitas. Curvaturæ. hjus Spiralis 
refpondendum «ffét eam eff uniformiter variam vel æquabiliter inæ..… 
qualem. , Et fic alië Curvæ in diverfis Pan@is dici’poffnt inæqua: . 
biliter inæquales’juxta diverfitatem. earum Curvaturæ. 
Quæritur ergo Inæquabilitas aut Varietas Curvaturæ in. finguli 
Curvæ Punéis :. Ad quod obfervo. . 


L' 
Qudd Cirve ; ubi fimilés fünt ; fbènt iñ Pündtis fimiliter pofià. 


ti fimilem .Curvaturæ Inæquabilitatem aut Diverfitatem. 
Q.. 3 LE. 


235 _  OPUSCULUM II 
IL 

‘Quod Momenta Radiorum Curvaturæ in his Punis, funt pro 

{portionalia eodem tempore natis Momentis Curvarum, & Fluxio. 

nes Fluxionibus. 


* 114 


Quôd idcirco, ubi hæ Fluxiones nôn “fant proportionales , 6. 
æilis non eft Inæquabilitas Curvaturæ. 
Major enim -eft Inæquabilitas, quando major eft Ratio quam 
Fluxio Rad Curvaturæ habet ad Curvæ Fluxionem; Quapropter 
hæc Fluxiooum Ratio non ineptè dici potelt Zudex Inquabilitatis 
aut Varietétis Curvaturæ. . 
TAB-IL . Ad Panda (Fig. 19.) D & d infini proxima in Curvi AD, 
agantur Radii Curvature DC.& de; &, fi Da fit Momentum 
Cure, sir Ge eodem tempare genitum Momentum Radii Cur: 


vatute, & EL Index Inequabilitatis Curvaturæ: Nam, eo majoi 
gi pote ec Inæquabilitas, quo. major eft Quantitas Rationis 
vel eo difiailior ab° uniformi Curvaturà Circuli dici poteft 


5 

Curvatura bec 

Jam, demifis DE & 4h ordinatim ad redtos Angatos Applicatis 

älicui Redæ AB fcanti DCinP, pone AB—x; BD—y; 

DP—+; DC==#, & ideo Bé=0x, critque Ce ou; & BD: 
EN Cc 

DP :: Bé:Dd— D en, ponendo * = r, 


Cûm autem Relatio inter x & y exhibeatur per Æquationem ali. 
quam, & hinc (juxta Probl IV. & V. ) inveniri poffit Perpendi. 
culeris D P.velr, & Radius Curvaturæ #,'ipffque Radii Flaxio 


# (per Probl. I; Y datur ergo ctiam À, Index : Inzquabilitatis 
re. . 





! Esraru 








B Figz. 
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EXxXEMPL L ; 


Sit Æquatio ad Parabolam_ 24x — y. Tünc. (per Probl. IV.) 
BP— —4, ego DP=— Vastop=s. tem (per Probl V. > 


BK —4 +255 & BP: PD::BK:DC— TE —4 Jam, 
Æquationes 24% =); PESTE & +2 —#, dant 





2ax= ap ane Ha ae us, Has reduc, &. 
gro # feribe x, atque invenies y — F5 = ( 2) =<;& 
ste te Si autemn determinats ÿ, de à, labebs 
æ Indicem Inæquabilitatis Curvaturæ.. 

. Fa, in.Numeris , determinares quod'#=—1, aut'2x==9y, & 
quèd DS NN EE 1, x 
api) Li & (tata 
—)3v2. Igitar2# =; ef Index Inæquabilitatis. 
Si ver flatuiffes quôd x*=—2, tuncy==2; = rev: 


= V +; & n—3%5. Quamobrem (2%) 6 effét Index: 


Inequabiliati. 

Jgitur Inæqualitas Curvaturæ, quà prædita-eft Parabola in Pun@o : 
illo, “ex quo demiffa ad rectos Angulos fuper Axem Ordinata, æqua. 
lis eft recto Lateri, illius eft duplex Inæqualitatis, quam habet ea. 
dem Curva ad Pundtum, unde a@a, ut fupra, Ordinata æqualis elt: 
femiffi Lateris reûti; id eft,.Curvatura ad primum Pundtum -duplo: 
inagis differt À Circuli Curvatura, quam: Curvatura ad fecundum: 
Badum.. . 


Exemru. 


28 -OPUSCULUM IL. 
Exensr IÙ | 
Sit Æquatio 24x bre = p &( per Probl IV.) ete —bx 
== BP; ergo #—44 — 2abs + bhges + 19 = 44h55 +39 
1] 
Pariter (per Probl V.) et DH y += ; ubi, G prog 


— byy ponas tt — aa, habebis DH — #2; Sed et BD:DP:: 
DH: DC— Lu; Ac (per Probl I.) Æquationes 24x-—à 
Deep a — by y = & Es; dant 4 dx = 
993 &9 — bp = tijac ai Datur igitur-#; ergo etiam 


2 Index Inæquabilitatis Curvituræe. 

Sic in Ellipfi 2x 3xx —= 9; in qui eft am; &bé=e3; 
ñ ponis «= +, erit etiam. y — Li Rdy==— 1 tes Ve; 
1 V23 & 4— 34 L: quocirea 2 = L, que Fraëio ex. 
ponit Curvaturæ Inæquabilitatem. Hinc patet, quôd Inæquabilitas 
Curvaturæ, quam habet Ellipls ad Pundum D hic afligaatum, eft | 
bis minès inæquabilis., ( vel bis fimilior Curvaturæ Circuli, ) quam 
Curvatura Parabolæ ad ejus Punétum, ex quo demiffa Ordinata ad 
Axem æquat femiflém Lateris redti. 


Si anñimus fert comparare Condlufiones, quas invenimus in his 
Exemplis, perfpicies, quèd in Parabol4 24x=—yy eft Index Inx. 


gubilitais (2 =)?, £d àn Ellipfi 24x — bx# «= yy habes 
(LE) %—3b x BP; unde in Hypebolh 24x + 4x x 
=, fervath Andlogik, erit Index (==) 223 XBE. Une 


de liquet, quôd ad diverfà Pun@a fingularum Sectionum conica- 
© ee. rum 
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ram feorfünr confiderataruin, Inæquabilfas: Curvaturæ eft ut retan. 
-gulum BD X BP,. & ‘quôd ad varia Parabolæ Punéta eft ut Ordi. 
ia BD. 

Cèm autem Parabola fit fimplicifima Figurarum, quæ ivequali- 
ter flettuntur, & cùm Inæqualitas Curvaturæ in illà facilè determi- 


tetur, Ceft enim ejus Index 6% ordre pee, ); ideo Curvitur 


aliarum Curvarum non inconcinnè comparabitur cum hujus Cur- 
vaturà, 
Sic, fi quæratur quenam eft Curvatura Ellipfeos 24 — 3xx 
= }} ad illud'Perimetri Pundtum , quod determinatur affumptà x — 
À Quia hujus Curvaturæ Index eft À, ut jam invenimus, ref 
ponderi poteft Curvaturam hanc fimilem effe ei, quam habet Para 
bols 6x—yy ad Pundum iud , Inter gros. & Axem , Ordinata 
ad redos Angulos pæ et À 
Haud fecus, (Fig. 15: 5 cèm Flaxio Spiralis ADE de ad Fu TALI 
xionem Subtenfe AD in aliquà datà Ratione, pote ut d'eft ade; 


ejus nn ons verfès age AP— LArE=TTA *AD & Per 


pren if AD; at erit P. Ceatrüm Cirnture, & # 


aut 7=—= = Index Inæquabilitatis: Quapropter hæc Spiralis 
habet ubique Curvaturam fimiliter inæquabilem, ut Parabola 6x 
= 73 eam habet in: Punto, ex quo dua ad rectos Angulos Or- 
dinata ad Axem æqualis eft Quantitati = 
Eidem ratione (Fig. 20.) Index Inæquabilitatis ad Trochoïdis TAB. IV. 


Puntum D invenietur Le Igitur ejus Curvatura ad idem Punc- 
tuna.D eodem pado imæquabilis eft, aut eodem pacto differt à Cir- 
culo ac Sabre cujulvis Parabole 4x = 37 ad Pun&um, ubi Or- 
dinata ef es ART 
. F.Nonsemi Opufinte, Tom. L "= K His; 
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His; :oÿiror, ‘fenfus. Problematis fatis ‘explariatus eft; eo: autent 
Henè perfpedto ; quilibet, qui ‘obfervet Series rerum-{üpra tradita…. 
sum, poterit fibimet ipfe plura fuppeditare Exempla, & invenire: 
-lures operandi Methodos ab hifce diverfas, prout occaño. poftula-. 
-bit::: Ita ‘ut eï non admodum. difficilis, five potids.omnino facils 
,$t:fütura, , (dummodo faftidium illi non faciant computationis tæ- 
um.& ambages,) Soiutio: Problematum ejufdem nâturæ, puta. . 
. pvenite in quévis Curvé Punétem , nbi Isequabiliras Curve. 
Gura cf'aut nuls, aut infnita, ant omnixm maxima vel. minime: 
Sic Inæquabilitas nulla.eft ad Sedtionum. conicarum Vertices., in. 
finita ad Trochoïdis Cufpides ;. maxima ad' ea Ellipfeos Pun@a, ad 
que Redtangulum BD X BP eft omnium maximum, id eft, ad quæ: 
Ellipfs fecatur à Diagonalibus Parallelogrammi ita circumfcripti, nt: 
Latera tangant præcipuos Qurwæ Vertices. 
nn EE L 
o Déverminare: Curuams certe. aleujus Speciei, pute, Sééionem 
pic de: caÿus Curvatura «d dasums. Punchon Ji 2qwalis C fimilis: 
Gwrvaure aherius cujufvis Curva.ad datum Punéfum, 


TIL 


© Dererminare conicam Seélionem , ad cujes -gxodeumque Puntune 


Carvaturs & poñtio Tangenris , ( refpeitiuè ad Axem, ) fimiles: 

fins Curvatura. dr Tangenis pofrioni aberius cujufque Curve. ad: 
- datum Punlum. . ; 

© Utilitas. hujus Problematis in. eo veine, “quod fe pro Ellipfibus. 

fecundi generis, quarum proprietates ad Lucis Refrattionem pertis 

fentes explicatæ fuerunt-à CanTEsr0 in Gromerrié-fuà, ufurpari: 
poffuntSeétiones conicæ., quæ idem ferè prorfus. efficient, Quodi 


imebligendum.eft.de ceteris Currie. Le dan, 





Opuf. 11. Tab. 111. pag. 150. Tom... 
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“Prosz VIL 
Raperire ph Crus querum Arcs pus « exhiberi pt 


Æquatione. 


Sit (Fig. 27.) AB Ablcifla Curvæ, à cujus Vertice A. demitta. TABV. 
tar Perpendicularis AC— 1 , ‘deinde agatur CE Pürallela AB. 
Præterea, fit BD ordinatim Applicata ad rectos Angulos, quæ oc- 
© currat Reëtæ CE in E &Curvæ AD in D.’ Intellige Areas ACER 
& ADB generari motu Re‘tarum EB & BD decurrentium Rec- 
tam AB: Tunc harum Arearum {ncrementa vel Fluxiones erunt feme 
per ut Lineæ defcribentes EB & BD. Fac igitur Parallelogram. 
um ACEB, aut ABX1I=—=%, & Area Curve ADB dicatur 
—2, & Fluxiones x ac z erunt' ut BE & BD, ita' ut, f pônas 
%—1—EB, ft: —BD.. 

Affümptä- aunc. Æqustione atitari, qui determifetur Relatio . 
iprum x&'x, "à C per Prob. ) éruêtur 2 &; ; fgitur. habebuns‘ 


tur dus , Æquafiqnes,. quarum : una déterminabit Carvam.,: als 
verd Âream. - 


ExeurLa 
Sume xX—%, rnde Cper Probl LE) 2xx—c, out, , Cat 
#1, Daxe, 
ea EE, Rue Pac! 
EDR ‘unde confcietur À 46 és, 


Saut 2. aix, Æquatio pariter ad Parabolam. 








—+ 
Affüme 4° x 22, at! *7 =, &-babebis — 4! 
x kate parie. | Ubi. valor, negativus ipfns, 
R 2 & 


TAB. V. 


5 ‘ ‘OPUSCULUM IL. 7 

& tantèm indicat quèd BD fumi debet ad partes contrarias, rela. 
tivè ad BE. | 

Item, fi capias #ece + cexx == 2e, afleqneris A6R SOLE, 

ns ° cx * 

unde, eliminato fymbolo x, erues ereri 


Vel, fi ponas LÉ, ape Ro Va Frs 


= #4 


atqueE—e, atque hine Cper Prob L) BA 2 : Atqui 
Æquatio «ax us dat 2x — 29; cujus ope fi extermines 
#, invenies PE z=— BEVaatax 

L Si demum amas g— 3%€+2 =, obtinebis — 3e 
ares as, quapropter, ex aflumpté Æquatione 
primô querenda eft Area z, & deinde Ordinata 2 , ex Æquatione 
que füuboritur. ‘© ‘ nn. ‘ . RER 

* Et fic'ex Areis ad libitum fidis fémper detéfimare ticet Ordina: 
tas, ad quas pertinent. | 


Prosz VIlIlI 


Ievenire quotliber Curuss quarum Area. ad Arcam cujufiumque de- 
14 Crve habcant Relationcm cxpofitam finité Æquationc. 


1 Çurva dpta ( Fig. 28.29.30.31.32.33.34.35.) fit FDH, & 
GEI Curva petit Concipe earuim Ordinatas BD, &'EC mo- 
veri ad feétos Angulos per earum ‘Abfciffis vel.Bafes AB, &. AC. 
Tunc, Incrémenta vel Fluxiones Arearum hoc modo defcriptarum, 
erunt ut he Ordinate dudtæ in Velocitates quibué feruntur , vide. 
licet in refpedtivarum Abfciffärum Fluxiones. Pone igitur AB—x, 
BD—#, AC—=2, atque CE=—=9; ‘Aream verd AFDB—5, 
& Aream AGEC=—= #: Harumque Arearum Fluxiones fint 5, & 

‘ L #3 ate 
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4; atque cit #%: px: 5: 2; quamobrem, f ponas 41, & 
#—5 ut antea, reftabit 3& = 1,8 = ÿe 

3 

Ideirco affumantur duæ Æquationes, quarum una exprimat Re. 
ltionem Arearum s, &#, & altera Relationem Abfciffarum ad 
eas pertinentium x, &z: Ex oder medias ) 


Fluxiones à &, & deinde fe À —y 
& 


Exenmpz I 


Data Curva FDH fit Circulus expreflus Æquitione 4x — + x 
= ss, & querintur aliæ Curvæ quarum Areæ fint æquales Areæ 


Circuli. Eft ergo, per hypothefn, #7, & propterea s = +, 
RIT Supereft 2, que nneeheu- ie 


qu Rclatione inter AbfifBs #, & « 
* Suppone, ex. gr. , quûd 4x 24%, tunc C per Pro L) 


4— 251; Igitur, Cipf cfbtimendo 27) y = + fit — 
LE : Sdu—(Var x) + Va —Z, 253 
V — 22 —) dt Æqutio ad Curan , cujus Area æquat 
Aream Circuli 

… Pariter, pofito qud xx=—=x, hinc oritur 2x —= 4, & idea 
I=CDE ;: unde, extrminatis # & x, cxcudes y == 

x ; 
Vas — 2. 


at 


1 R 3 | Sd 


13% OPUSCULUM II 


. Sed.fi cc == #2, Mort xe &— = — 
— TE — cc- 

Pariter, fuppofñith Æquatione 4x + + ==2, ft (per Probl 1 ) 

4 I ar que Æquaio di 





Exemprz IL 


Iterum detur Circulus 4x — xx —#n, & petantur Curvæe, 
quarom Arvæ fiat ad'Aream Circuli in quâcumque xliâ affumpté 
Ratione. Ut. f. poneres x 4 5 =v, ac ax 6e, elfe Cper 
Probl. L'Ic+ 5 — 5, aa us: Quocirea y = À = 

3 
esta &, ponendo VF= Rx pros. &## prox, æ. 
By EE 4H VTT. 


Sed, LE aimes — Es, & am à be 








 _ gue : : - CN 
s— — ar 2: Qdéfy= = 
— 2 > AS — is. Jam, ad exterminandum#, 


refume Æquationem 28 rx un, quæ (per PcoBl. L. ) dat # 
— 2% — 244, Eg0 ÿ — ” 22£; nnde, fielimines # & x fubf 


tituendo earum valors Y 753 & 2, fiet y = 22% 


Vaz—22 
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Quèd A cepifls sr, & x — 20 inveniffes 295 = 7, & 

== 286, &  propterea = + = 485; & . fcribendo pros 
.3 


& x, Vas —xx ac 2e, conficitur y = 4e x Va à Equatior 
ad Curvanr mechanicam. 


Exenwpz IE 


Eidem ratione. poffunt. inveniri Figure, quæ habeant afumptamr 
Relationem ad aliquam aliam datam Figuram. Detur Hyperbols 
+ xx —= nn ;, fi afümas 5h, &m—*+, habebis 35, 


& 2x — &, igitur y — +=: km, fubftitue. Vectas: 


mor, & à 2 pro #5 et y = pre apr 
Haud alter, fi ponas ##—s=25, E xx = 65, reperies # + 
M — 55, ax ce; ed #—5, ergo x — 5. Qu. 


propter 7——< lé: Atqui Æquatio ec+x%x—=ss, dat: 
‘ z 


#—ns (per Probl. IL. ),.ef igitur #— ni quæ Æquatio, po-- 


_—_— LL EE 
sendo yo Haxx pros, & 67 pro-x, at ape 


"Exemrz LV. 
a: sen + xx 4 . PS . 
Quinimo, fl Ciflois Pprpaepehamnle Led dâta Figura, cui com. 
paranda Figura peteretur; & ,,. ad: hoc ‘perficiendum. affameres: 
SV + + 2== # fipponeŸ Var —k, &h. 
jrs Fluxionem pone bi, exit igtur É+ à s—=#. Sed Æqu 
oo 
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tio ss = hi dar EE — a4h, & proptertd, (ex: 


terminando 4, ) ÉAZLÉE — j à 252 
-minando 4 rer 6. Præterea , quia FL 3" 
ax 

— amie 

2Vax — xx | 

rus & & & aflame Va zx —c; unde (per Probl L) — + — 


mm HE , orit ==+?. Nunc determinats. 


EVax — xx 


c z—— À e =(L—— 2e 
222, at s = 32 Qupropter efty—( A Mere 
ya = Vsx—)va 2x Cùm autem Æquatio hec 
fit ad Circulum, hic habes Relationem inter Areas Circuli, & CE 
oidis. | | 
|: Quèd f affümphfes s PV tir, *—#, bin 
dimanäffet y— Vas — 22; Æquatio rurfus ad Circulum, 

Eâdem ratione, fi daretur aliqua Curva mechanica, pont repe. 
riri alie Curvæ. mechanicæ priori conferende. ‘ 

Sed ad inveniendas Curvas geometricas, optimnm ait ex Reûtis, 





- quæ geometricè altera ab alterà dependent, aliquam fumere pro 


TAB.IV. 


Bañ, vel Abfciffä; & Aream, quæ complet Parallelogrammum , 
inveftigare, ponendo ejus Fluxionem æquivalere Abfcifle du&æ in 
Fluxionem Ordinatæ. 


Exzmpz V. 


Sic (Fig. 20.) propoñté Trochoïde ADF, eam tefero ad abc. 
ciffm AB; &, completo Parallelogrammo ABDG, inveftigo Su- 
perficiem complentem ADG, cam fupponendo defcriptam. motu 
"Reîtæ GD, & idcirco ejus Fluxionem æquivalentem Linèe GD. 
dudtæ in Velocitatem Motés fi ; id ft == +x#. Nunc, quiaAL 
parallela eft Tangenti DT, eft AB ad BL, ut Fluxio ejufdem AB 
ad Fluxionem Ordinate BD, videlicet ut 1 adm  Quocirea # 


= 
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— BL & ideo x — BL. Ergo ‘Area ADG défedibitue, Fluxips 


AB? 
ne BL; &, quix ctdem bincmihoeak amet se érénlarse A LB, 
hæc ill æqualis ef. +  E 


Eodem pa&o , fi concipias ADF me Figuram Arcuim , ant Se 
nuum verforum, ‘ea filicets éujus Ordinata. BD æqualis. eft Arcui 
AL; Cm Fluixio Arëts' A L'ft-ad Fluñione. AbRiTe AB, WPE 


ad LB; id eft, cèm fes rai NE, &: “proptere 





ax 
VE" ent x Fluxio ÂAreæ ADG=— Va 


Quocirea Reda æqualis Baie! 2 = £. fi concipiètar hpphi: 


éata, tanquam Ordinata. perpéndicularis ad à Pundum, aliquod B Rec, 
tæ AB, terminabitur cert Curvä geometrica, cujus. Area contigua 
Ablife AB zqualis ef Arez ADG. 

Et fic inveniri. polluant Figuræ.geometricæ equles als. Figusis 
ffidis Applicatione (fub.quavis Angulo} Arcaunt:Circali: . Hyper- 
bolæ , aut alterius cyjsfcumque.Carvæ', ad Sinps rectos, aut verfog 
horum Arcuum , aut ad aliam quamlibet Re‘tam, qua poñlit .geo« 
metricè determinari. 

In Spiralibus breviffimuni elt négotinm. Nam ( Fig. 36.) ex 
Rotationis Centro À defcribe quolibet Radio Arcum DG, qui fe- 
cet ReGtan ÆF ün G & Spirdlém in D'; quie hic Arcüs-itanquam 
Linea, quæ fertur per Abfciflam AG, defcribit Spiralis Aream 
AHDG, ita ut Fluxio hujus Areæ fit ad Fluxionem RéGtanguli 
1XAG, ut Arcus GD'eft ad 1, ideo Reëta perpendicularis GL 


— 








æqualis huic Arcnt, eodem' padto péragrahs eandem Lineam AG : 


defcribet Aream A/LG æquälem Are& AHDG ;. & Curva A/L 
erit geometrica. Preterea, fiducètor fhbtenta AE, crit Triangü: 


lum ALG = + AGXGL = + AGXGD — —= Séftori AGD. 
Igitur Segmenta complentià ‘AL 2 ‘ADH ‘erunit Étiam æqualis: 
Et hec non félim éonveninnt-Sira4 Aébimédes, (in qué Hypo- 


theli A/L ft Parabole Apoljonians }fed cicumque plteri ; ita ut 
TL Nemoëi Opsfiuts, Tom. L S quævis 


TAB.VI 


TAB, V. 


us 7": OPUSCULUM IE 


quævis. earum converti câdem facilitate pofit i in æquales Geometré- 
Cas Cutvas. 
.‘’Poteram' atdiffe plure fpetimina. Confrutionum hujus Proble. 


.Matis, fed hæc fufficient; funt enim adeo generalia, ut, quæcun- 


que haëtenus inventa funt, ét ( opinor ) ‘inveniri poffunt de Cur- 
varam Âreis, aliquo.patto in his. continéantur, & per hæc deter- 
sinari pOMnt. plerumque fine folitisambagibus ;. & perplexitatibus. 

Precipua verd utilitas hujus, ‘& præcedentis Problematis in eo: 
fa, ‘quèd affumptis"coniéis Sédionibus , aut quibufvis aliis Cur-. 
vis cognitæ magnitudinis, invenire licet alias. Curvas, quæ cum üs 
<omparari poñlunt , & earum Æquationés ordine difponi in Catalo- 
89» feu Tabula. : Conftfudä autem bac TabulA, quando invenien 
da 'eft Area Curvæ alicoÿus, perfpiciendum eft utrüm Æquatio de- 
definiens èjus naturam-, vel immediatè fit in ‘bac Tabulä, vel fl. 
tem transformari poflit in aliam, quæ ibi fit; quod fi accidit, da- 
tur hæc Area. Infuper Catalogus, aut Tabula ‘ec applicari poteft ad 
determinandas Curvarum Longitudines ; ad invenienda. earum Cen- 


træ Gravitatis ; -Solida genita earum rotatione; Superficies horunt.. 


Solidorum', & quafvis alias Fluentes Qatar generatas Fluxio.. 
abus huic. analogis. 


Proszsr IX. 
| Pascrminae Aream ojsfinque Cirua propafiie 


Hojus Problematis Refélutio Hinc pendet,. quôd. ex dat4 Fluxio. 
num Relatione,, poteft inveniri. Fluentium. Ratio, (ut in Probl..II.). 
Et primÔ. quidem,. fi( Fig.27.) reGa Linea BD, cujus Motu. def. 
cribitur: Area quæfita AF DB, fertur ad reétos Angulos fuper Abf.. 
cifäm. À B poitione. datam; intellige, (ut antea, ) Parallelogram- 
mum ABEC eodem. tempore defcribi ultra AB à Lined, .quæ- 
Unitatem æquet. Et, pofito., quod BE fit Fluxio hujus Paralle-. 
logrammi; erit BD, Fiuxio Are quefitæ.. 

… Fac igitur AB— x ;, & pariter ABEC— ske ac BE À; 


em, vocaâreem AFDB =; eitque BD=—x; quinetiam == 


Es 
“: 








Opuf. Il. Tab. IV. pag.158. Tom.T, 
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Æ, qua += lit Æquatio éxprimens BD, un 


x 
Rationem Fuxionum À, & inc Ce Problematis L Ca L) 
poteft excudi Relatio Fiventiuri +, &m 


-Exenee k 


Reed BD, 022 cpu uen Frplicem Promise. 
. poit 4 fs. 

Den = } z, a À (is a Paola). 
Cp Prob I) confur À mu Qaprope 3, mt = 
ABxBD æquat Area Parbole AF D B. . 


Proponatur À — = % (Æquatio ad Parabolim fecundi genes; 


hinc habebimus © — 2; videleæ LAB X BD at Area 
AFDB. . 

—!: 
” Si nl = CÆquéio ad Hyperbolam 
fecundi generis ), ex à crmetur— #1# Te, ant — Le, 


Redangulum nempe (Fig.37. >4BxB BD æquat Aream HDBH TAB VE 
in infinitum extenfam, & jacentem ultra  Ordinatam BD, ut inf. 
nuat negativus ejus valor. 


Eodem pado, $ dartur, <==, afféquertur —— 


Qisino prpoñia auto 4x = Le, Cauè rurfus pertines 


S «+ sd 


té : ... OPUSCULUM II 
ad: Parabolam. }) ; id eft # M, fuppeditat _. à PL æ,. 
fcilicet 2 AB x BD— Arez AFDB. 

(as = 8; de + 28 s  — & at 2 AB.x BD: 
ns ‘ 


Sd À — ii euh &É five 2AB x BD — 
DRE. : . : 
Deniqueaxx — 2; prebet. È à H— #3 vies À + 
LBKR Dis A BDB. 0 me 


L Fa .ÆxEenmez Il 
ë ei ° ° 

: BEI nan A un it 
Quand. aquat Apgrégium ex finplicihes. Quantitatibus:. 


: x, 2% , x" . 
Site + = ceitee + Pas 


Detur += 33 habebimus 4x — L =. 





fi “Htopbatnr 3x LAN RRE SRE higic: exigst 2 
#3. LE 


ES. 


ÿ 2 ae. 





Ex EMRBL CHÉ 
= Gi. Rédudtio per. Divifionem: pramistendé: cf. 





Detur ;“ DE = « -(Æquatio ad: Hyperbolam Apollmianasr) | 
&'Divifione in: finira peradi ft &— ER + LL 


—— 








LM £ € 


EL Opufe.Il Tab. V. pag 140. Tom.T. 
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aax* 


a LE &e Et hinc: ( per Prob. IL), ut in fcundk Exemplo- 


aax aaxx «ax aaxt., 


BE 20h gr = qu à 





rm congerie, obtinebis z = 
&c. . 
Proponatur = z, erit, per Divifionem, £=1 — 


Met — x, &c, GE + à 25 &c. 


xx 
Quapropter: Cper Ptobl. L) zx — set nl Fi 
&c.=— AFDB; mate À + _ 7 &c—HDBH. 


a À ss 

It — 3 

pr 23% UT 3 ‘&. Et-kinc Ce Pet Æ) eùit & 
= Haut Hi D & $x 3. &c.. 


= 23 Divio fuppeditabit z art —_ 2x 


Exemez IV. 
Gb previa: Redh@tio per Extra@ionem: Radicis reguiriture. 


Detue a = a ax (,. Æquatio af Hÿperbolim,.) cujés Ras. 
dix extradta .. °4 thés Temainoru molitatisen, dat z=— #1 


ER Fee pags 8e + md, nt ftp, ea 
x xT x? 

a se 

Fo — 404? FE 11245 TT 100847? 


- Eodént Ko -f propôneretur Æqnado Gad Ci | z =: 
—— ,. —: A Æ 
es = un ea. fuppaditarct. ea — Enr nier tre 

— pi de. 
S 8 Et 


t41 OPUSCULUM Il. 
Et fi haberemus 5 == V5 x : (Æquatio érum ad Cireulum ) 
per Radicis Extrattionem exfurgeretz — = «5 — _ #4 Æ 


ES ?, 2 LE — A 
16 °° &c. Et idcirco z=—= 3 # 5 # _ — # 


7 &c 
Sick Var Pe — +2 (Æquatio parier ai Circuhin ) fup- 


bx _xx_ bbxx 
peditat, per Radicis .Extraionem , ET PUR 

x x 
Sec: Hinc autem conficitur #— RE — ss 8 


L Sic ctiam Y ER = 2, dat per debitam Redudtionem 








2e. mnt ne Lure de . Len 
ext bb; Be 


Sic demi, on Er per Extradtionent éubicæ Radicis, dat 


ims+È-Ë Hariée,  gaproser (per Prob) 
ef mur AT ae + E &x. = AFDB. 


Aut 
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Aut Sam er + — à + É &c, under = x» 
ER CR 

“x Fe jets &c = HDBH 


ExEnmFL  V. 


*Qande Æguasio per Solutionem affètæ Æquationis préper 
rasda cf. ee 


© Si Curva definiretur Æquatione 2° + 400 + ax£ — 20! — x 
= 0; Extrahe Radicen , & invenies té + + 
HBI%. ge, unde obtinebis , Methodo jam fpius ufurpati 





$124a? e 


tx Los LL rar, 
8 192 Ÿ 20482? &. ". 

Quod fi z° — 622 — AXE — cn + 22% et — 0 effet 
Æquatio ad. Curvam, Refolutio proferret tres variss Radices ; vi 
 n. xx # . ne ul 
délicetant ct x — DE + ue > &c,. ats — 0e # 


ZL= 4X — 


ee F . 
: HE &c:, avt. denique & —— ç— XX =" 


L g2cc° : 2 acc. 
+2 &c.. Unde proditent valores trim Arearum correfponden. 
. + x x 

'; = — — — —— ! s &. 
tium; nempe z + xx 12% Ÿ 18e? &c., aut 
zgx* 


I2gcc 





L 3. : —n 
6 — et EL — 3 &c., aut. denique = —## 


El + x 


TG Re F agi 8e 


* Nihil hic. fübjungo de. Curvis Meckianicis , quiz Methiodus eas 
revocandi ad geometricarum: formam poftea tradetur. 

Cùm: autem valores. z hic inventi pertineant ad Âreas.. quæ ja- 
œnt aliquando juxta finitam Abciffe partem AB. aliquando juxte 
dns partem BH infinitè produtam verfds H, aliquando tandem 

. jura 


[2 
144 .  OPUSCULUM.IL 


‘juxta partes ambas pro variis earum Terminis; ut aflignari poffit le- 


TAB. VL 


gitimus Areæ valor adjacens alicui parti Abfciffe, hæc Area femper 
fieri debet æqualis differentiæ valorum x, pertinentium ad partes 
Abfciffarum, quæ terminantur initio & fine Areæ. 

1 - 


Er. gr. Curva (Fig. 37.) exprefla per Æquationem ee 


habet Aream, Çut jam invenimus, )z=—=x— Le +Ls, 
“&c. Nunc, determinaturus Quantitatem Areæ #4DB adjacentis 
parti Abfciffe &B ; ex valore ipfus z, qui oritur ponendo AB— 
X, aufeco valorèm z, qui edurgit dicendo Aë,—x, & reftat 
X— Lx'+i X'; &c. —x + Er &c., pro 
valore Areæ b&4DB. . Unde conftat, quèd, fi A. aut x fuppone. 
rétur æqualis sühilo, valor totius Areæ AFDB foret X—-Xx" 
++Xx", &c. 


l | ce oi ï r 
. In câdem Çurvè reperitur etiam z = — = LÉ TU 
L: 
3x 
Han Be — + gr gs &e Quproper, 6 AB 
aut X poneretur infinita, adjacens Ârea £/H protes@ verfis H,. 
quæ etiam in infinitum itum extenditur, æquivaleret 2 + 5 
&c.” Nam ,. ultima Series — _ + RE 3: &c. , evanef- 


&c. Hinc rufus, juxta jam diéta, Area #4DB= + — 


ceret ob Denominatorem infinitum.. 


In Curvä expofità per Æquationem 24 É = rinvenimus, quôd' 

. . . - s 
Sax — = Quod oftendit, quôd 4X — Let 
exponit Areas 4DB ; quæ fit infinita, quando x ponitur æqua- 
Ki nfhilé; aut.X iafinita; & idcirco utraque Area AFDB, & 7H 
& infipitum protenditut; & aliquæ tantummodo partes intermediæ, 
s ut 
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ut &d.DB, exhibert polfimt. Hoc autem femper accidit, quand 
Abfciffa + eft fimul in aliquorum ex Terminis valoris & Denomina- 
tore, & in aliorum Numeratore. Sed quando x eft folùm in eo- 
rom Nameratoré, ut ih primo Exemplo , valor & pertinet ad Areank 
adjacentem ipf AB, hinc ab hâc Ordinath. Et :quando x eft tan- 
‘tünx in -Denominatoté ; ut.in fecundo' Exemplo ; hic. valoï, pofte 
quam omnia Terminorum figna mutaveris, fpedat ad totam Aream 
infnité produétam inde ab Ordinatä 

Si Curva (Fig. 38.) fecat Abfciffam alicubi inter Punta #, & TAB VE 
B, puta, in E, pro Arek habebis -differentiam (#dE—BDE) 
Arearum fitarum ad diverfas Ablcillæ partes; cui differentiz adde 
Redangulum B D Gé & obtinebis Aream EDG  - . 

..Sed hoc præcipuè obfervendum cit, cm i® valore à rom 
Termini divifi ant per x non afcendentis fupra primam Dimenfios 
nèm: Nam Arez refpondentes hifce Terminis pertinent ad conicas 
Hyperbolas; & ideo feorfum exhiberi debent per Series infinitas 8 
quomodo fatum videbis in fequentibus. 


Se LTÉE à Æquo md Ouéramt Hec, pee Divilgr 


men pote LE ae an — ÊE + Ês aie 
æ SH; 8e Et Are #4DB 





-# 








rex Bar 
+ — Éte Ubi fige [ss] ; & Es] indicnt exigus 


Arts eéaitis ad Términos € L,8 ct 
© Nunc invehigturus [22 22 





Nr , pono AŸ, aut x elfe de: 


finitam & &B indefinitam, R sum ie mer}; 
T 


# Novseni Opufenla, Tom L 





46 it QPUSCEUEUMIE. 
sue de [22] Quantis squat Ace Hypébolicæ qu ici 


s ES Es Atqui, per Dixiiouen, inve- 


= RE æ. & ideo 
[aa = — IE 


x x 2x x a 


&e.3 crgo tota Area petita dDR = 22 — 2022 + EE “&c. 





vis, ua, 
. es 








— 34X + xx—2X; &c Daax— sx HS 8e 
Eodem paño, fi fümpfiflem AB, aut x Er Liheä definité, ‘ha. 


FRA 


F 
uit H-É-+ EH 4e 5 


FA VL uinino, & (Fe37. > B£ bifécaretur in c, &Ac aime. 
éme definitæ  Longitudinis ,, & C4 ac CB defini ; fic AC 


pt & C, ant CB=y, erit bd 6 ft + O2 
ER + 2 + Es ; &c quapropter rex Hyperholicaade . 
js art #2 + sut à 27 OPEL M a 
+ 5. &c. Std etiam BD) — DT “ +27 
2 + 2x 3 &c, & idcirco Area sc A pr 
ne 
su.haum. Arenum, = #2 + cui +0, &c. equive 


ge 3 
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Sic Æquationis£' 422 + & —%" — 0, denotantis nataram Cur- 
me Reset que tqs 8 
7= 


DE: 0 Be Le 4 DB — Lxx — 3X— 


x 
Unde. confétnr & = EXP — 5 — noi 


TZ — s &e — L L 2]4 Z 
ce 16: 5 &c. 2 AXE Lx + 9x TT 


EE —)— rare ; &, id ef, = XX EX— Éc; — 


4 n. s" 
ARRETE 0 — SE — De — pie EC 
Sed hi Termini Hyperbolici plerumque , & fummo quidem com: 
modo, poflunt evitariimmutato Abfcif£e initio, id eft, ipfimet Abf. 
ciffà audà, vel diminuti Quantitate aliquà dat Ut, in primo 
Exemplo, in quo LE à eat Æquatio ad Curvam, fi 
ponerem initium Abfäe ad Punum , & affümptà Ab alicujus 


date Longitudinis, + 3 “» fcriberem x pro reliquà Ab Bé; vè 
délicet, fi one EL libens + 4 z 4 


pro +, Æquaño evaderet ET ST 2; & (per Divi. 


200 x x 


Ze &c, unde fte— — 


ax xx + Ou; &c — Are bd DE. 
9 814 


Et fic, modô initium Abfciffe ponatur aunc ad hoc, nunc ad - 
ilud Punétum, Area Curvæ poteft exprimi modis infinitis 


Etiam Æquatio PE SSS = # pote refolvi in dues infinitas 
- Ta Series 





fionem)z — Da S+ 
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&c. ubi nullus invenitar Terminus divifus per primam Poteftatem 
ipfus x. Sed genus hoc Serierum, in quarum un4 x in infinitum 
afcendit in Numeratoribus, & in alterà in Denominaioribus, aptt 
non funt ad obtinendum ex iis valorem z, per Calculum arithme- 

\ ticum, quando Species convertuntur.in Numeros: 

‘ Si quis, poftquam confecutus fuerit Areæ valorem in Speciebus , 
aggrediatur Calculum pumericum , is non facilé in difficultates inci- 
et, Attamen, ut major lux fuperioribus affundatur, addam unum, 
aut alterum Exemplum. 

48, VL  Proponatur CF. 39-.) Hyperbola AD, cujus Æquatio quidenx 
ft Vs rx 2, Vertex autem À, & uterque Axis æqualis Uni. 
L 


tati Juxta ea, que fupraattulimus, Are ADB= + x + + 
= Lis + 4 i 
: H* + Fa "5 de da, da saut 2 in 
2 Lex — Le tles — SH x; 

3. es xx &* +7* x° ; &c, que Se- 


zies in infinitum produci poteft, multiplicando ultimum Terminum,. 
1.5 


per .fucceflivos Terminos hujus Progrefonis > LB »; 





N + 4.7 

37 ee 9 TNT 

: 6.9 su” 10:13 *? &c. de, primus Termi- 
aus + sx x dat and Temisan 3 Hic autem 


multiplicatus per > x conficit tertiunx — 5 Ré; Qui rurfus. 
multiplicatus per 2 +7 7 x ficit 2 # quartum ;, % ficin infinitun. 
Jam, tribuatur ipfi AB data quævis Longitudé, puta, + & pro. 
# fcribatur hic Numerus, ejifque Radix À 3 Pr #: tanc primus. 


Terminus À #, aut EME redudtus à Fradiones decimales 
evadit 
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wait o,6833233335 &t. Hicin rte ‘dudus iconficit o,0062$ 
fecundum Termiaum; Qui duétus in as præbet — 0,0002790178 3 


“&ec., tertium erminum. : Atque ita porrd. Atin duas Tabulas 
diftribuo Terminos, quos ita gradatim invenio; ponens Affirmati- 
vos in earum un, negativos autem in alterà, & illos addo, ut hic 
fitum vides. | | 


Ho0833333333333333 


0 0002790178$71429 
i. . 62$006da006000 :' ‘-7 E 34679066oÿr » 
27126736111E 83446$027 . 
$135169396 26285354 
144628917 - 961296. 
4954581 ”. 28676 
199948. . 4663 
7963 78. 
: 392 #4 
ee 4... 16 ——0,000282571938957$ 
Le Le . Ho,.08961098856465 18 
#4 0,0896108885646$ 18. 0, 0893284166257043 


Deinde ex Affirmativorum fammA detraho fummam negativorum ; 

füpereft 0,0893284166257043, quæ eft. Quantitas Areæ hyper- 

bolicæ ADB. Quod erat inveniendum. - 

© Nunc, proporatur ( Fig. 39. ) Cireulus AZF: qui exprimitur TAB. VE 
Æquatiône Ya==#x = 4, Cujus-nempe Diameter Unitas eft, ac 

3 -. s 

Cu jam diéla ) ejus Area AB er À #f— 2 af — 2 
— 7 # LT Lim auteni in hâc Serie, “Termini allo: paëto: 
differant à Terminis Seriei, quA fuperiès expoñta fuit Area hyper-- 
bolica, nifi fignis + & —; tantùm conneétendi, fuperlunt idem: 
Termini cum diverfsfignis; Subtrahendum eft, fcilicet, Aggregatum: 
ex ambabus fuperiorum Tabularum Summis 0,089 89 3560503619 3. 
. T à : . x 


z 
x3 


156 …-OPUSCULUM II. 
ex duplo primi Termini 6, 16666666666666666 ; &c., & quod 
reftat, nempe, 0,0767731061630473 erit pars A4B Âreæ cir- 
cularis, fuppoñtà Red AB quadrante Diametri. Hic obfervare po- 
tes, quôd,.dicèt Area circularis cum .hyperbolich cpnferri nequeat, 
gcometricè rer confidérando ,. temen ambas deteximus eodem Ca 
ulo arithmetico. 

“Circuli parte A4D fic inventA, Hnc erui potelt tota Area. Ete. 


aim age Radium dC, & multiplica Bd au — 3 V3inBCvl, 


& Produdi femiffi, def, 2 V3, at aérarnéieniérs 


erit valor Trianguli CB; hoc adde Aree A4B, &'aflequeris Sec 
torem ACA=— 0,1308996938995747, qui fextuplicatus, id 
eft, 0,7853981633974482 dabit totam Aream. 

‘Hinc; obiter, detegetur Longitudo Peripherie , ( quæ erit 
3, 1419926535897928, ) dividendo fcäicet Aream per Diame- 


tri quadrantem. 
His addere libet Calculum Areæ comprehenfæ inter Hyperbolam 


TABVL dED( Fig-40.) & ejus Afymptotum CA. SitC Hyperbolæ Centrum, 
ab 





& “fiéiendo Son nr 

—=BD - — ts 

+È—E 255 Ba. & Area AP 4 bn + ÉE + Ex 
de x 7 


8, rire Sum 46 BD ab + = 44e = + ES 
&c. Jam fuppone AC—AF— 1: 5: aut A4 — Li exif. 
tentibus Cé = 0,9, & CB— 1, ? ; ac° fubftituendo hos Nume- 
,#0s.pro 4,4, &x, primps Seriei Terminus, evadit o, 2, fécundus 
0, 00066666666 &c., tertius o, So0004, & fic deiniceps, ut ve 
“des i in “pol Tabella. . 
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0,:700000000000000@ : ._.. 
666666666666 : 
490000000000 
." 285714286 
Ÿ 2222227 
- 18182 

154 





Shnima To2606706 TE EST 5 À rez ‘aDÉ 

“si Gorfuin Hbere vellés Areæ partes Ad & AD, fübdue minoe. 
rem AB éx majore Ad, | & fperelie pepicies +5 +=. 
HÈ5 de, ubi fcriptis rpo&s, ac L pro + & Terminis. 
a Frationes decimales resocus, habebis.… note 
_2:91000000d5000d00 ie 

: $90009000000 

‘3333733343 

25000000 

200000: 





Summa | EEE E LENT EVE L IS 

Jam, f bec Arearum Différentia adélatur- earum Summæ jan 
xepertæ, aut ab ed fubtrahatur, dimidium Aggregatum o, 105 36® 
3156578263) erit Area major Ad, &. démidiuns reliquum, 05095: 
a101798043248 erit minor Area AD. 

Quin, tametf fapponss. AB&Ab— ne ver Chæror 
& Cé= 0,99. excüdere’ potes ex iifdem” Tabulé Ares ifas A D 
& Ad dummodô Numeros Jegitiè. grasse in fnrior, locas: ut: 
Mic. fétum vides; 


LA 


(mx V1 bPUSCULOM-HL 


© 0200000000000000 ” 0,0091 000000000090 
66666666668 . $0000000 


D 3333 
28 Summa 0,00010000$0003333 =Ad- AD 
$umma 0,0200006667066694 —= bD ‘ 
imidium Aggregatum Dimidium Refiduum 
0-0100$033585350r4— Ad 0:0099503308531681 —= AD 


Eodem paie - f-ponse-AB-& Ab Fe eutCB=— PO. 


& CÊ 0,999; habebis | Aream Ad a001000600333583f. 
&: "AD 22 0,005599 50033308 35: 

* la pariter, (A AC & AF— 1, ); fciendo AB &Ab= 0, 
bot 50,03; bel 0:60 sut A Ace. 


SIENNE DE 


ut. 









= 0, 002002. 
182 jan séns 39546. 


Ex his Areis ita éperi haut deduci poffat alie per folas Ad: 
ditiones & Subftradtiopes. Ut enim où in D =; Summa 
o, 693147 PS4 Ain pertinentium ad Rationes me 
Le Gé, infiféentiom Fiber Abrlte parie 12—0;8, & 1,2 
7 29}: cpritiAren AF/8, poñité Ce 2 ‘ut: notan. ef. * 

Ras quia$ à in a Sud” nc À 











LÉ I ut, L As Lerestée giman ne 
' ads 
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Additioneh teperies 1, 608337912434 1008 = A F8 , ‘quando 
CB— 5; & 2,3025850929940457 — AF 6, cèm CB—= 10. 

Sic pariter, quia roX 10 100, & 10X 100 = 1000, at ÿf., 
X1I0XO, 98 —7, ac 10XI,1——=II, AC 1900K 1001 Ti 


aë 100Xb,998 





— 499 } palam ef qidd Area AFJe répetfi Po, 


teft per compolitionemn Arearum fupta inventarum ; quando C8 +. 
1003 10005.7 aut cuivis alter fupra ditorim Numéerorum, fa, 
te femper AB BL ne 
Hec.ad id fpedtant.. ut palam Rat, -gpèd hing- pda pare os, 
thodus valde concinna, qu“ conftrui potet Çanon Logarithmioe, 
ram; qui detérininant Areas ‘Hyperboliéss, (2 quibu Aréïis"erni facts 
lè poffunt Logarithmi ) & qui refpondent Numeris primitivis quot. 
quot fant &-id folèm per-duas Operations noujninis:peclexssn 
Sed, cùm, hic Canon-éx hoc fonte meliès quam ex alio quoli- 
bet derivari videatifr, quidfiet, Georum Conftruétionem hic indie 
co, què magis perfettum fit opus ? ; =” ou  cdres ‘ 
Primm igitur, affumptig o pro Logarithmo Numeri 1, 8& 7x 
pté-Logañthmé Nunierl' 19, utvulgé At, Ecrit Nümeterhma 
primitivorun.,2 37.59% Llr:A dr 279 37 à invetigandi fant, dividens 
do- Areas Hyperbolicas nuper inventas pe, 253025 85092994045 Te. 
que eft Area refpondens -Numero..10 : vel, (quod.idemeft, ) mul. 
tiplicande eas per bujus reciprocam R:4342944819032$ 18. ji 
“Pic, ex gr Ê.0:69314748n.&.,.. ef, Area refpondens Numeza 
24.ea multiplicata per.0,42429 :&c., Bt pi30e2p9D 14639 
Logarithrum Numeri 2. Car: 
Deinde Logarithmi aliorum Nomerorum, qi font in Canoney 
& qui componuntur horum Multiplicatione , inveniendi funt 
Additionem ‘Logarithmorum: ad eos pertinentium, ut:fieri folet. AG 
loca inania pofiea font interpolanda ope. fequentis Theoremati. at 


“1 # 


Turok L UT 4 


Sit » ; Numerus , cui Logarithmus: aprari debet ; & + dferentté 
tek haine -89. due Tprémkits Nimeros: “rqualitér cécqué dos, 
= If'Newtoni Opufiule , Tom. L V 


sr +“: 0OPUSCUEUM TE 
&-qnomm Logarithmi jam sinventi fit: :@fit 7 dihidiata Logaris 1 
morum differentia. Tunc “optatus ? Numeri » Logaritbmus obtine- : 
bitur addendo Qantitenr a+ + _ &c. Lopritine mi 
mois M wir Pris à 

Exponantur pe Cp, ca & CP; & fi Re 
For CODE CR F, ut antek; &agantur Ordinate pæ 
& PQ; feribatur a 1 pro CR, & + pro En at 8P, Area pg QP 


aûé NE + à G 25 &c, SA aa paf mie En 





à Diioe) a+À + 


rl 
r: Hsjus Sorii, due pri Terrain 24 rat age, Bi accpt 
ad-tohftraëidhm Carionehri Lôgarthniotuhr, “Hpinqunr-Eégarittéfits 
ad quatudrdecim ‘vel quindecim: Figuras ufque -producenäi forent > 
duminodô tanerr Nüineri, quorum: Logarithmi fant inveniendi , non 
fint infra robo.. ‘Quod vix môleftiam faceflere. -polfètiet qui compu= 
ét, ‘que  paflim-hnitaé elP'ant binarfum, Séd tamen môn ‘héceffirio- 
Et. omfià HfitérpoRada ‘fünt pér hâte Régülant! Nam , Logarithÿ 
mi Numerorum,, qi conflantur per Multiplicationem ant Divifio.… 
mem Numerorum. jam: inventorum , excudi poffunt ex Numeris ,. 
duoram Logarithmi reperti jam funt, addendo fcilicet , aut fübdu» 
£endo Logarithmos iftos.. Quihimo etidm per Logarithmoram dif 
ferentias prirhes, fecundas ,- tertias ,. &ic., fi res poftulat; impleri 
poffünt loca inania, & quidem expeditè. Superior autem Regula. 
folùm adhibenda eft ,. quando plura loc piena deinceps defunt .. 
mic inyeniantur corum differentig.. . : 
Kader, Methode: Rofunt.i Far ous, pe Leguihporam 
èe Anteyca- 
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.77" Antétcalatione, quando ex tibus Numertdantèr Log = 
tinentes ad medium & minimum , aut ad medium maximum . 3 
quamquam Numeri non conftituant arithmeticam Progreffionem. i 
+? Quinetiam, facilè, hujus Methodi veftigia prerhendo detegi' 
paffunt Regule utiles ad conftruendas Tabulas Sinuum Tango 
artificialium fine naturalium auxdliô: Sed hæc obiter. : | 
Hadenus locuti famus de | Qhadraturi Curvarum, que ape 
muntàr Æquationibus conftantibus ex Terminis complicatis, & id | 
pé lurum Æquatonum Rodofionem, sd alias que Co pa Lien inf. E 
pmghcium Terminorumi nier: Cèm ië 
Polint iquando quadrari etlam Per Æquationes finis, end ëe 
modocumque comparari cunt als Curris, quarum Aréæ quodam 
modo häberi poffüunt pro datis; cujus gengris funt Seétiones conicæ. . . 
‘Ideo non extra rem putavi hic. afferre dues fequentes Cptalogos, aut | | 
Tabulas Theorematum, quas’ péllicitus eram, quéfque conftruxi ! 
ope fuperiorum Propoñtionum VII & VII 
Harum Tabularum prima exhibet Areas Curvarum quæ quadrar pot 
funt. Secunda ver continet Curvas, -quarum Âreæ conferri poffunt cum 
Seétionum conicarum Areis. In utrâque litteræ d; 6; fs g; b, deno-; 1: 
tant datas Quantitates quafcumque, x &«Curvarum Abfcifés. à & y ù 
Ordinatas parallelas , s & # Areas, ut prids. Sed litteræ n& 4 adnexe . 
æ, indicant Numerum Dimenfionum ipfus £, five is fit integer, 
five fradtus, five afbirmativus five negativus: Ut fi n— 3, tune. 
2% 1 





de; =ss = Eat 5 at Fe | 2 

& = ue . | 
Præterea in Arearum valoribus fcripfi, brevitatis cauft, R pro 

Radicalibus Ÿ e+ fat aut etapes, & p pro 


“yo ist, quibus afficitur valor Ordinatæ y. 
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inveniri Eégnke 


do. Roffunt. 


J 


fic inyeniantur eorum diférentiæ.. 
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- Addere potuiflem alia-plura-ejufdem -gencris- -fed -jaur-tranfire ki. 
bet ad aliud Curvarum genus, quæ cum Seétionibus conicis com- 


> . parari poffunt. Chryæ omnes, de quibus agit fequens Catalogus 
TABVL 


aut Tabula , repræfentantur (Fig.41.) Lineis QExR Harym : 
Abfcif£e incipiuht ab A, & funt AC, Ordinatæ CE, initium Aræ  . 
æx, & Area defcripta ax EC. At initium Areæ, vel primus Ter. 
minus (qui plerumque aut initium ducit ab Abfcif£e initio A, aut 


,ab eo diftat per infnitum intervallum, ) invenitur repert Longitu- 


dine Abfciffe As, chu Areæ. valor crasel 8 croûl Perpéndin 
kri ax. . _ 

Eodem pa&o habes Sectiones conicas reprefentats CE. 4 4: 
Ni,x.2.3.4 ) Lineis PDG quarum Centrumeft À, ‘Vertex 4, Se- 
-midiametri es A4 & AP, initiuni Abfile À aut 
«4 aut #, Ablciffa AB vel 4#B vel «B, Ordinata BD, Tangens 
DT, quæ occurrit ipfi AB in T, fubtenfa 4D, & Rectangulum 
infcriptum aut circumfcriptum AB D O. 


Servatis igitur fymbolis fupra conftitutis, erit AC—z; CE; 
ex EC—1+; AB vel «B— x; BD —#; & ABDP autGDB—r. 
Et præterea , fi quando duæ Se@iones conicæ neceflariæ erunt ad 
Aream aliquam determinandam; Area fecunda dicetur #,_ejus Abf- 
ci £, & Ordinata y. Ponitur autem p pro VIT —&e 


PUR PMU VISU VIRE BELLES LE 9 


«Eden. Mehodo. is invenié ie, po, Lguiinenu 


Anteyca- 
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Antequam ad Exemplis illuftranda Fheoremata in hifce Curvarum. 
chiites tradita* pertranfeam, obfervandum | puto, quôd. 


L 


Cüm ir Ædquationibus Curvas exprimentibus femper: pofuerim 
ommia ‘Quantitatum d; e; fi gi bi & à, figna affirmativa,. f 
quando ea negativa oceurrunt, mutandà fit in fubfequentibus va 
loribus Abfciffæ & Ordinatæ ad conicam eva  pertinentium , 
atque’ :etéam Are queñte. : 

ÉTES T. Let IE Le 

Quinetiam cùm figna fiymbolorum Numeralium » & £ nepativæ 
ftht, mutari debent in Ârearum, valoribus. ‘His autem figois mu 
tatis, Theofemata ipfa noyam formam induunt. 

- Si, & fignum ipfus Fruene quart form4 Tabule I}, tertion. 


Fhcorema eradis y; L—s; 


ES . un 
3q—7 . : . 
&, je, da =}; #1 x; Vfx Fe =S# ; 
Var+se 
GE À Qnod in ceteris quoque obfervandum eft 





[IL 


: | Series fingulorum ordinum , præter fecundum Tabulæ 1, conti 
muari in infinitum utrimque poffunt. Etenim in Seriebus tertit & 
quarti ordinis Tabulæ L Numerales primorum Termirorum Coefi. 
cientes (2; —4516;——96; 768; &c.,) conflantur continuâ 
Muiltiplicatione Numeroram — 2,;-— 4 ; —6;-— 8; 10; &é, 
& Coefficientes fequentiom Terminorum deducuntur ex priorum 
Coefficientibus, in tertio quidem ordine, eos gradatim multipli- 
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&c, &'ih ee ht 


Pa — 7 &ec ; At Denominatorum Coefficientes 13 33 13 
1045 3 &c confia invicem gradatim multiplicando Nameros 
RE 65773 95 “&c 


us ad Tabulam IL Secies Ordinuni primi, feundi, “to, 
a, qi, noni, & deciini, in infinitum pan fola Divis 


fione. Habes; engin pâmo orne y; uode.. & 
+ fe 
Divifioiem protrahas ad convénientem | periodum » affequeris 





ET 

Tres primé Termipi, tpeGiant ad pi pémim Ordiném Tabule T. & qu 
tus ad prima Speciem hujus Ordinis. Hinc patet quôd' Arèd “et 
EE — ;4e #1 dee | 
BE BR SR  — ee pond s 


AE Son conicæ ; us AM x. «! & Ordinata # 
& : 0 0 
= 

-Seriés, auteii Ordinum quinti & Gti «continua, paffint in inf. 
nitum ope duorum Theorematüm conftituentium quintum Ordineht 
Tabulæ I. per legitimam Additiongm & Subftrationem Series au- 
tem feptimi & oëtavi ope Theorematum fexti Ordinis Tabule L & 
& Series uhdecimi , uxilio ‘Theorematis decimi Ordinis ejufdem 
Tabule L : 

Cühtinuanda:fit ; ex gr., Series tertii Qrdinis Tabulæe IT. \Sappos 
he OS —qù & ‘prison Thorens in Opdinis Tabulæ I. fièf 





safe TE Ve = Es 
Sed juxta” art Theorera hujas Seriei producendæ, Émis 
ES pre dt = FR A peter: Lens 

mn 2 


vfs 


Opuf. IL'Tàb.VL. pag. 100. Tom. 
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VA Tex — 1; & tof — 1, ergo fubtrahendo primos 


12e 
valores y & #, fupereft nez 1 edge = y Of LS 
3 : 5: 
— Er His multiplicatis per £ & (fi ibet) pro Per 
L2 
fcripto #°x, px, prodibit quintum Deccem Seriei producendæ, sease 


d _— 
gr VA: = fees; ge LE 
PES 


IV 


Plures. ex his Ordinibus poffunt etiam aliter ex aliis excudi. Sic, 
in Tabuli IL quintus, fextus, feptimus, & undecimus ex oétavo, 
&'nonus ex decimo: Ita ut eos omififfe potuiflem, nifi poffent effe 
alicuÿus utilitatis; quamquam non omninô neceflarü fint. Omifita 
men plures Ordines quos-educere potuiffem ex primo & fecundo ; 
ut & ex nono & decimo ob. Denominatores complicatos nimis, qui- 
bus.afficiuntur , quà de caufà non facilè utiles effe:poflunt. 


V. | 


Si.Æquatio Curvam definiens compolita'eft ex pluribus Æquax 
-tionibus diverforum Ordinum aut diverfarum Speciérum ejufdem ors 
dinis, ejus Area pariter compofitä erit ex correfpondentibus .Areis, 
Semper autem curandum eft üt eæ reétè conneGantur aptis fignis. 
Nam, non femper unà addendæ, aut fubducendæ funt Ordinatæ ex 
Ordinatis, & correfpondentes Areæ ex Areis; fed aliquando harum - 
fomma, & illarum Differentia fumi debet ad conftituendam novam 
. Ordinatam aut Aream correfpondentem. Et hoc fieri debet, quäne 
do Areæ pofitæ funt ad contrarias Ordinatæ partes. Sed ut cautus 
Geometra facilids vitare poflit hos fcopulos, præfixi apta figna variis 
Areaum valoribus, licèt éliquando eæ fôrent negative, ut feci.in 
quinte.& feptimo Ordine Tabulæ IL . … . mu 

…{f Newteni Opuféula, Tom L x y £ 
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Prætegea, circa Arearum Signa animadvertendum eft, quôd ++ 
* æquè denotat, aut quôd Area Sedionis conicæ  pertinens ad Abf- 
ciffam , de qué agitur, addi debet alteri Quantitati in valore ipfius 
#3 (vide primum ex Exemplis fequentibus ); aut quôd fubtrahi de. 
bet Area pofita ad altéram ab Ordinatä partem. Et vice verfà —s 
ambiguè denotat tum, quôd Area adjacens Abfciffæ fubtrahenda eft, 
tum, quôd Area ad alteram Ordinatæ partem pofita, addenda eff, 
ut conveniens videtur. Pariter valor ipfus #, fi prodit affirmativus, 
indicat Aream Curvæ adjacere Abfciflæ; Et è contra, fi negativus 
eft, am jacere ad alteram ab Ordimatä partem. 


VIL 


. Sed, ut hæc Area certiüs definiatur, quærendi tibi funt ejus Li 
sites Hi autem Limites, (quod fpeëtat ad Abfcifam, Ordina- 
. tam, & Curvæ Perimetrum, ) incerti, aut ambigtit nequeunt elle; 
Sod Limes initialis, aut initium unde Curva incipit defcribi, kabe. 
re pote@ plures fitus In Exemplia fequentibus, Limes hic eft aut 
ad initium Abfcifæ, aut ab ea diftat intervallo infinito, aut ad 
- Ponétum , in quo Curva concurrit cum Abfciffa. At effe poteft 
ubicunque ; &, ubicunque tamen ille fit, inveniri poteft quærendo 
Longitudinem , quä gaudet Abfciffa quañdo valor ipfus + nihilo 
æqualis eft, & inde agenda Ordinatam Nam, Ordinata fic duc» 
&@ ecrit Limes quefitus 
VIIL 


Si aliqua pars Âreæ jacet infra AbfCifäm, + indiçat différentiant 
Rujus partis, ab il, quæ eft fupra Abfciffam. 
IX 
* Si quando in valoribus iplrum «5; #; & +; Terminorum : Dimems 


fiones aut nimium afendunt, aut nimium defcendant , revocar 
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poffunt ad juftum gradum, Terminos aliquâ datà Quantitate, quæ 
concipi potelt fungi munere Unitatis, toties dividendo, aut multi. 
Plicando, quoties opus eft ad Exponentes æquandos. 


X 


‘Præter fuperiores Catalogos aut Tabulas, conftrui poflunt Tabe. 
Le Ourvarum relatarum ad alias Curvas, in fuo_genere, fimplicio. 
res ; puta ad VaÆfx—#; aut ad xVe +fxi — ; aut ad 
Ve fs =; &e. Ita ut fimul derivare liceat Aream Curvæ pro. 
politæ ex modulo fimpliciori, & nofcere ad quas Curvas ea refera. 
tur. Sed jam, quæ fupra tradidimus, Exemplis illuftremus, 


Exsmprz L 


Sit (Fi. 43.) QER Ourva Conchoïdalis qjus nature, ut def tan VIL 
cripto Semicirculo QHA, & attà AC Perpendiculari ad Diime- 
trum AQ, fi compleatur Parallelogrammum QACI, & ducatur 
jus Diagonalis AI, quæ Semicireulum fecat in H, ac demitatut 
ex H fuper. IC ad reftos Angulos HE, Pundum E tañgat hanc Curi 
vam, cujus quæritur Area ACEQ. 

Idcirco fac AQ —4; AC—=2; CE =; &, ob continuè Pro. 

s 
portionales IA; AQ; HA; EC, erit EC, aut = xx 
© Nunc, ot het Æquatio induat Formam illarum, quæ funt in 
Tabulis, poncy—2; & pro &* fribein Denominatore &”; a 
que in Nümeratore æ'&t%"—" pro 4°, ant #2" "7", unde oris. 
tu! . 
tr y— LE — » Æquatio prime Speciei fecundi Ordinis The 
aa +2 

bulæ 11, &, per Comparationem Terminorum, habebis d —4'$ 
Te #43 & f—1; quapropter Vs 
&ux—25—t. Jam, ut inventi valores x, &s, redigantur 
ad juftum Dimenfionum numerum, elige aliquam datam’ Quantita- 

X 2 tem, 
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tem , ut #, per quam, tamquañ per Unitatem in valore 
dpfus x, femel 4* multiplicetur, in valore autem #, dividantur 
_# quidem feniiel, fd a2xx bis. Unde obtincbis V = = 


Vas, & ux— 251: En autem Conftrudtionem. 
Centro A, Radio A Q defcribe Circuli Quadrantem QDP ; ex 
AC abfcinde AB— AH, educ Perpéndicularem BD Arcui oceur- 
“æentem in.D, & junge AD. Dico, quôd pe Seétor ADP 
æquai Arcam quæftam ACE Q. Nam, qua VE =— VAQXEC 
_=HA—)AB—x; & Va = Da) 
BD ant «; atquewx — 25 — bis Triang. ADB — 2ABDQ; 
saut — bis "Triang. ADB+2BDP; hæc Area eft æqualis five — 
2QAD, five + 2DAP; Quorum valorum affirmativus 2 D'AP, 
pertinet ad Aream ACEQ hinc ab EC; & negativus — 2QAD: 
ad Arean RCER, quæ in infintum protenditar ultra EC. 
At hæ Problematum Solutiones ita repertæ aliquando majori ele. 
æantiâ donari poffunt. Ut nunc, dutâ HR Semidiametro. Circuli 
QHA, erit, ob æquales Arcus QH, & DP, Seftor QHR femif- 
$s.Settoris DAP, & ideo Quadrans Superficiei AC EQ.. : 





ExewrL TE 


TABVIL sit de 44. ) AGE Curva defcripta à Punéto E, quod de. 
hd Verticem Anguli re&i AEF, éujus alterum latus AE indefini- 
tm. femper tranfit per dâtum Pundtum À, ‘alterum verd FE datæ 
Longitudinis labitur. fuper indefinitam Rettam À F pofitione datam.; 
Déimitte E H ad rectos Angulos fuper AF, & comple Parallelogram-. 
mum A HEC ;. Jam: dictis AC 2; CE = 95; &EF— 43% 
Quia FH; HE; HA funt in proportione etes HA aut: 


PRES 22 
=, 
Lu Mas — 22 


! Num, ut cognofcamus Bream AGEC, poesz= 2" 3 at 


- 2h 
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A Let E 


43 quapropter. erit 





Æ }. Cm autem hic x 
Vas 

habeat : in Nmentor fradam Dimenfonem , ‘deprime valorem Js 

—1 

eam dividendo per 2%, & obtinebis - 





. A Æ. 
CES 
quationem fecundæ Speciei feptimi Ordinis : Tabule IL Terminis au- 
tem comparatis, invenimus d— 13 e——1; & f —44. 


Etigitur te == NULS CUT & 


cs —ux = t. Quapropter, cm +, & z fiul æquentur, & cèm 

 Vaa—xx —= fit Æquatio ad Circilum, cujus Semidiarneter eft 
«; Centro À, Radio EF, au* #, defcribe Circuilum PDQ, quem 
CE fecet in D, & compleatur. “Paralklogramemm ‘ACD]; Turc 
exit AC —2; CD —#; & Area duæfita AGEC = sx 
—ACDP— ACDI— DE. 


Duo cout .Exexer 12 


 Sé(Fe. 45.) AGE Ciffois perdinèns. ad Circulum ADQ def. TAB. VIK. 
eptum Diametro AQ. Agatur: DCE ad redtos Angulos füuper 
Diametrum, & quæ fecet has Curvas in D, & E. Jamque, vo- 
wtisAC—+; CE y; & AQ— 4; Cüm ft CDs AC; CÉ 


sontiauè- proportionales.. et GE, five y — TE &(di- 











Vaz 
vilendo per &) y = _—: + | gitui «° IE , ant 
Plon PERS : 

Ponts nt. : 
n—— 1; & ideo y —= 7 — , que .Æquatio. et ter 

Vast—r 
tiæ fpeciei, quarti Qrdiis Tabuke IL. Quapropter, per Terminorum.. 
Comparationem, eft d = 1, 6 ——1; &f—4; Ergo 2 
= LE —%; Vs == uÿ & 35 — aux —+r. Qui de: 


lat 
X 3 ”. eaufit 


TAB VI 
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cauA et AC— x; CD— w; & idco ACDH == 5; itaque 
3ACDH — 4ADC Triang. —= 35—29x == + = Âres 
Cifoidali A C E G A. Aut, ( quod idem eft, )ter Segmentum 
ADHA æquat Aream A DE GA, five quater Segmentum À D'HA 
æquat Aream AHDEGA 


LES LV. 


Sit (Fes. ) PE prima Veterum Concioïs defcripta Centre 
G; Afÿmptoto AL; & Intervallo LE. Age ejus Axem GAP, & 
demitte Ordinatam CE. Nunc appella AC=—=2; CE — 7; GA 
—b; & À P—6: Prôportionales À C :CE—ÀL :: GC:CE 


dubant CE, fre y == CEE V7. . 

‘Jam, ut hinc excudi poflit ejus Aréa P EC, fcotfum confiderari 
debent partes Ordinatæ CE. Et, fi Ordinata CE ita dividatur in 
D, ut fit CD—Vré—32; &ED— 4 Vir—33, erit 


CD Ordinata ad Circulum defcriptum Centro A, & Radio A P., 
Qnaptopter Are pars CDP cognita eft, & tantüm inverienda 
fupere pars DPED. Quia igitat Ordinatæ pars DE, quA deferi 


biuxr, eq À Vars » fuppone 2:== 4, &'ea fit 
LT pre = DE, Æquitio primæ Speciei tertii Ordini 
Tabulæ IL Terminos igitur compara, & reperies d—6; e—6; 
&f—=— 1; qupropter = = Vs VTT Fees 
.-4 . 

ae 6 apres ee Hs, l ' Fa 
His auten iaventis, revocandi funt ad juftum Dimenfonum Nu 
merum Termini, multiplicando fcilicet nimium depreflos, & divi 
videndo nimium altos per aliquam datam Quantitatem Hot fi fiat 
per 
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: ec 2h “hu 
per s, affequemur 5 Ve =; &—— — 
= 1. Que Æquatio fic poteft conftrui. 

Centro A, præcipuo Vertice P, & Latere reéto 2 À P defcribe 
Hyperbolam PK. Tunc ex Pundto C age rettam CK, quæ tangat 
Hyperbolam in K: Eritque ut PA ad bis AG, ita Area CKPC 
ad Aream quæftam DPED. 


Exempz V. 


Gyret ( Fig. 47.) Norme GFE cire Polum G, ita ut angu. 
fre Pundum F labatur fuper Re&t4 AF poñitione daté, & quod. TABYIE 
visaliud PunGtum E fumptum in altero Latere EF, concipiatur def. 
cribere.Curvam PE. : . 

Inveltigaturas Aream bujus Curvæ demitte GA, &EH ad redos 
Angulos fuper Redtam AF, & completo Parallelogrammo AHEC , 
di GA— 6; AC—x; CE—7; &EF—6« Ac, propter 
Proportionales FH : HE:: GA: AF, habebis AF — e. 
Igitur CE, auty= 7 — Vera Sed, quia VER 
eft Ordinata ad Circulum defcriptum Semidiametro + ; Centro. A 
defcribatur Circulus ifte PDQ, quem CE produda fecet in D; 
Tune erit DE 22  Ope cujus Æquationis reliqua Ace 
PDEP, aut DERQ determinanda ef. Quocirca fuppone #—2, 

n—5 
2, Æqutio prime Specief 
Woc—2 | . 
qtarti Ordinis Tabuke 1; Nunc, per Comparätionem Terminorum,. 
invenies b— d; ce; & — 1 —=f; ita ut —6 Ve —zz 
= — Re, 5 ù 

Sed, quia negativus eft valor ipfius », & idcirco Area repræfen- 
tata per #, jacet ultra Eineam DE; ut inveniatur Limes initialis ; 
quære cujufaam Longitudinis fit &; cum # evanéfcit, eâmque repe- 
vies «  Produé igirar AC ad Q donec-fit AQ 6; & erige Or- 








& 0—=6b, & erit DE— 
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dinatan QR: & DQRED erit Area illa, cujus valor auper in- 
ventus ‘exprimitur per — 6 ec — 22 : 
Si vis nofcere Quäntitatem Areæ PDE politæ ad Abfciffam AC, 
& cum eà coexten£e , ignoto Limite QR, eam potes hoc. paéto 
determinare. . k 
Ex valore , que: habet …, cm Abfcifla eft ipfa AC, fubduc: 
valorem, quem # habet ad Abfciffæ initium, id eft ex — y 22, 
fubtrahe — 4, & fic reperies optatam Quantitatem be —6Vcc— 22. 
Quare, comple Parallelogrammum PAGK, & fuper À P demitte 
ad re&tos Angulos Reftam D M, occurrentem ipfi GK in M; erit. 





u. Pétallelogranmunn PKML æquale Aïee PDE. 


TAB. VIT. 


* Si quando Æquatio definfens Curvæ naturam , in Tabulis nequit 
inveniri, nec ad'flmplitiorès Terminos reduci per Divifionèm, aut 
per alias artes; ea transformanda eft in alias Æquationes ad Curvas, ” 
quæ ad eani referarttur, gt oftendimus in Probl. VIIL donec tan- 
dem aliqua proveniat, cujus ‘Area nofci poffit ex Tabulis. Quod' 
fi, licèt.omnibus Labotibus exhauftis, tamen id inveniri non pof. 
fit, pro certo habendum eft, quôd Curva-propofita comparari ne- 
quit, neque cum Figuris Rectilineis, neque cum Seétionibus co 
nicix : : 

Eodem pato, quando res eft de Curvis miechanicis eæ priès 
transformandæ füit in æquales Figuras geometricas, ut oftenfum 
eft in eodem Probl. VIIT, & deinde harum geometricarum Cur- 
varura .Areæ. funt per Tabulas invéniende. Accipe no ego 
Exemplum Jeu cit 


Exedre VL 


Determinanda proponatur Area Figure Arcuum cujufcunque 
Se&ionis conicæ, quando.iü Arcus. ordipatim.applicantur äd recto: 
earum Sinus. Ex. gr. Sit (Fig. 48.) A Centrum Sectionis çonicæ, : 
ejus Semiaxes fint QA , & AR; CD Ordinata ad Axem AR, & 
PD Curvæ ad Angulos reétos occurrat in Punto D.. . 

Præterea fit AE dia mechanica ÇCurva, .quæ fecet . CD in Ë. 
& ex ejus nat jam definité, eit CE, æamals; Arcui QD. déc 
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ur determinari debet, aut Area AEC, aut, completo Parallelo. 
grammo ACEF, exceflus AEF. Ad quod obtinendum, fit #« La. 
tus rectum Sedtionis conicæ, &b,aut 2AQ Latus tranfverfum. 


Infuper fnt AC 6; & CD; & rit VE bit ue, 
Ædquatio ad Sectionem conicam, ut omnes aorunt. SedPC—È « ; 


egoPD—V se Lt tite, & 
Jam, quia Fluxio Arcûs. QD et ad Fluxionem Abltiffe À C, ut 
PD eft ad DC; fi Fluxio Ablüiffæ ponatur æqualis Unitati ; erit 








PANTRELE ILES 
Fluxio Arcis QD, aut Ordinatæ CE — — # #4 
VLib+ Lee 
‘ PAR PANIER 
Hanc duc in FE, aut #, Biens & 428 É 
v+ bbt=xe 
Fluxionem Areæ AEF. - Quapropter, fi ex Ordinatà CD abfcindis . 
ENTEN Le 
PANTINCL PRE 
CG=e 8, Area ACG defcripta ab ipsi 
Votes . 


CG ltà per âc equabit Are AEF, & Curva AG ecrit geome- 
trica. 
Igitur invenienda reftat Area AGC. Ut voti compos fias, fub« 


flitue «1 pro 2° in ultimA Æquatione, quæ hoc paño evadet 
a 4 0 —CG, Æquatiofecunde fpecie 


TZ: Nomroni Opufixle, Tom. L' Y Ordinis 


TA 


tro OPUSCULUM Il. 
Ordinis undecimi Tabulæ IL Compara Terminos, eritque d— 1; 


= bb; f—= lite & 4 À sitaque VE 4 Eee 


7 —@75— 
=x—5+ + ET xx 4; & Fr Videlicet CD 


= +, Ds, &Ts—n Cujus Conftruttio fic fieri poteft.. 

Ad Qerige QK perpendicularem ,. & æqualem ipñ QA, &per 
Pun@am D age HI ei quidem parallelam, fed æqualem ipñ DP: 
Linea KE, ad quam H} terminatur , erit Sectio coniça , & Area 
comprehenfi HIK Q erit ad Aream quæfitam AEF ut. 4, ad a, aut 
ut PC ad CA. 

Hic animadverte, quôd' , mutato figno. ipflus £, Sedtio conica , 
cujus Arcus æquat Reftam CE, evadit Ellipfs, & ff præterea facias 

—— 4, Ellipfs abit in Ciculum;, & tune Linea KI fit ReGæ 

parallela ipñ AQ 

Poftquam Area Curvæ alicujus ita repertz eft & comftruéta, in- 
däganda eft Demonftratio Conftruétionis, ut omiflo, quatenus. fieri 
poteft, Calculo algebraïco ,. Theorema fiat concinnum, & elegans, 
ac publicum lumen fuftinere valeat. Eft autem generalis demon. 
fandi Methodus, quam illuftrare conabor fequentibus Exemplis.. 


CONSTRUCTIONTS EXEMPLI F. 
DEMONSTRATIO. 


In (Fig. #7.> Arcu PQ, fume Pundtum d'indefinitè propis- 
quum Punéto D, & age de, ac dm parallelas ipfis DE, ac DM, 
& fecantes DM, & AP‘inp, ac 4 Erit DE 64 Momentum Areæ 
PDEP, & LMw»/ Momentum Arez LMKP. Age Semidiame- 
tum AD, & concipe Arcum indefinitè exiguum. D 4 eff Lineam. 


- retam, ac Triangula Dp4, & ALD fimilia erunt . & ideo D: 


pd: AL: LD. Sed et FH: HE:: GA: AE; id et AL: LD. 
:ML: DE; ergo Dp:pd:: ML: DE Quapropter » DXDE. 
—pdxME ; 3 id eft Momentum DEed æquale eft Momento. 
EMm4. Cm autem hoc demonftratum. indeterminatà fit de om. 
nibue. 





2 
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nibus fimul genitis Momentis quibufcunque ,- patet quôd omnia 
Momenta Areæ PDEP æqualia font omnibus unà fubfurgentibus 
Momentis Areæ PLMK, & idcirco, quôd Areæ ipfæe compoltæ 
ex his Momentis æquales funt. Q. E. D. 


CONSTRUCTIONIS EXEMPLI III 
DEMONSTRATIO. - 


Sit (Fig. 45.) DEed Momentum fuperficii AHDE, & AuTaivR 
D A eodem tempore genitum Momentum Segmenti ADH Age 
Semidiametrum DK, & De fecet AK in r; eritque Ce ad D4 
ut CD ad DK Præterea, eft DC: QA (2DK):: AC: DE; 
ergo Ce: 2Dd:: CD: 2DK:: AC: DE, & CexDE—2Dd 
XAC. Nunc ad D4 Momentum Peripherie, produ@tum, id eft 
ad Tangentem Circuli, demitte ad reétos Angulos Al; & IA æqua- 
bit AC. Itaque 2D4 x AC—2D4x AI — quater Triang. 
A4D. Quocirca quater Triang. AdD—Crx DE — Momen. 
to DEed. Igitur quodlibet Momentum Spatii À HDE quadruplex ‘ 
eft eodem tempore geniti Momenti Segmenti ADH, quamobrem 

© totum illud Spatium quadruplex eft totius Segmenti Q. E D. 


CONSTRUCTIONIS EXEMPLI IF. 
DEMONSTRATIO. 


AE CF: 46.) ce parallelam ipfi CE, & indefinitè parum ab TABvIL 

3 duc pariter c# Tangentem Hyperbolz; & demitte 

km perpericularon ad AP. Jam, ex Hyperbolæ natur4 eft CA: 
AP ::PA: AM, & idcircoo AGg: GLg:: CAg: LEg (aut 
APg):: APg: AMg, & divifim AGg: ALy(DEZ): AP. 
AM — APg CMKg). Et énversà GA: AP:: DE: MK 
Sed Areola DÉed eft ad Triangulum CKc, ut Altitudo DE ad 
ad dimidiam Altitudinem KM; id eft, ut AG ad + AP.  Ergo 
omnia Momenta Spati PDE funt ad omnia fimul orta Momenta 
2 Spatil 
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Spatiü PKC, ut AG ad + AP, quapropter tota Spatia eruntin - 
eâdem ration. Q,. E D. 


CONSTRUETIONIS EXEMPLE FL 
DEMONSTRATIO. 


manvtni Duc dc Parallelam, & infinitè proximam ipfi DC ( Fig.48., } 
& Curvæ AE occurentem in e; atque age #5 & fe, quæ fecent 
DC inp, atque 4. Erit per Hypothefñim, 4D —Eg; & quiæ 
Bmilia funt Triangula Dép, & DCP, babebis #D: (D à) Eg:: 
CP: (PD) HI; itaque Dy XHI—E 9 XCP; & propteres DP 
XH1( Momentum fcilicet ipfius H154): Egx AC ( Momentum 
ipfus EF fe) :: Eg x CP:Egx AC::PC: CA Et, quia PC, 
& CA funt in datà ratione, in eâ nempè quam Latus tranfverfum 
habet ad reftum conicæ Sedionis DQ, ide Momenta HI ;4; 
& EF fe Arearum HIKQ. & AEF funt in eâdem ratione, ergo: 
in hâc quoque fünt Areæ ipfe. ©. E. D: 

In hoc Demonftrationum genere, animadvertendum eft, quôd: 
pro æqualibus habeo Quantitates , quarum ratio eft æqualitatis. Ea au- 
tem exiftimanda eft ratio æqualitatis, quæ ab æqualitate differt ratione 
inæquali minori, quam quælibet affignabilis. Sic, in ultimä Demonf 
tratione fuppofui retangulum EgxAC, aut FEgf æquale Spatio: 
FEef,quia (cm differentia Ege fit is infinitè minor , autnihilo æqua- : 
lis relata ad illa Spatia) nulla eft inter illa inæqualitatis ratio. E4- 
dem ratione affumpfi. DPXHI—HI 4 ;. & fic de ceteris. 

Methodum demonftrandi, quôd Curvarum Areæ funt æquales 
aut in datà ratione, ex eo quôd earum Momenta fünt æqualia, aut 
in dati ratione, ufurpavi, quia affinitatem quandam habet cum Me- 
thodis, quæ paflim in his negotiüs adhibentur.. 

Magis tamen genuina, & rerum naturæ confona videtur ea, quæ: 
profluit ex. Superficierum genefi per motum, aut Fluxiones. Ex 

- quo fonte fic, Ex. gr. deduci poffet Demonftratio Conftruétionis 
Ta, VI, Exempli IL Ex naturâ Circuli Æ3g.44. ) Fluxio Reëtæ DI eft ad: 
Eluxio. 
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Fluxionem Re&æ IP, ut ÂI ad ID, & ef AI: ID :: DI: CE 


æ Cuvæ AGE naturä ; ergo CExID — DI XI. Sed CE. 


“D æquit Fluxionem Âree ACEG, & DIxIP æquat Fluxioi 
nem Areæ PDI; Ergo Areæ iftæ genitæ Fluxionibus æqualibus 
debent efle æquales. Q@ E D. 
Ut major lux his affundatur, addam Demonftrationem Conftruc- 
tionis, qu& determinavimus Aream Ciffoïdis in Exemplo III. Dele- 
tæ concipiantur in Schemate (Fig.45.) Lineæ folis Punétis indi- TAB, vil 
cat. Age Chordam DQ, & Rettam QR, que eft Cifoïdis 
Afÿmptotus. Nunc, ex Circuli naturà, eft DQz;—AQx QC. 


Ergo (per Probl D 2DQxQD = À Qx QC. Quapropter 
AQ: QD :: 2D0; ac. Rurfum, ex Cifloïdis Faturk, et ED: 
DA::AQ: QD; ergo ED: DA :: 2DQ QË, x EDxQC 


= ADX 2DQ— 4XLADX DQ Jam, quia D Q per. 
pendicularis eft ad extremitatem ipfus D'A gyrantis circa A; & 


4 AD x QD æquat Fluxione, que gignit Aream ADOQ, at. 


que ejus Quadruplex EDx cQ æqualis eft Fluxioni generanti 
Aream cifloïdalem QREDO; Igitur hæc Area QREDO in in. 
finitum protenfa gignitur Quadruplex alterius ADOQ. QE. D. 


SCHOLIUM 


Ope Superiorum Tabularum , non folèm Curvarum Âreæe, fed' 
ctiam Quantitates alterius generis, quæ gignontur analogä fluendi 
ratione, deduci poffunt ex earum. Fluxionibus, & id per hoc Theo- 
sema; nempe, Quantitas cujufcunque generis, eft ad Unitatem: 
ejufdem generis, ut Area cujufvis Curvæ eft ad Unitatem fuperficia-. 
km, dummodo Fluxio generans hanc Quantitatem fit ad Unitatem: 
fui generis, ut Fluxio generans Aream eft ad Unitatem pariter fui 
generis ; id eft, ut Recta an ni lata per Abfciflam, (five: 

Y Ordinata, ) 
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Ordinata, ) quâ Area defcribitur eft ad Unitatem linearem Qua- 
propter, fi quælibet Fluxio exponatur per hanc mobilem Ordina- 
tam, Quantitas genita hac Fluxione exponetur per Aream ab hac 
Ordinatà defcriptam, aut, fi Fluxio exponatur per eofdem alge- 
braïcos Terminos, qui exponunt Ordinatam, genita Quantitas 
per eos exponetur, qui exponunt Aream defcriptam. Igitur quæ- 
renda eft in primâ Tabularum Columnâ Æquatio, quæ exhibet 
Fluxionem cujufvis generis, & valor ipfius #, qui eft in ultimä 
ColumnA exprimet Quantitatem genitam. 


Exhibeat, Ex. gr. 14-22 Fluxionem alicujus generis, eam 
fac æqualem y, & ut revocetur ad Formam Æquationum, quæ funt 





‘in Tabulis, fee 2” pro z, & prodibit «" Tyit2d =, 
Æquatio primæ Speciei tertit Ordinis Tabulæ L Comparatis verd 
Terminis , conficietur d == 1 ; e —1 fes & propterea 


8182 2% — Apr E pandas BEEIEE x 
27 *Vi+2 3nf rgo 








: Vi+£act, quæ generatur Fluxione # 1 + re 


Eodem pa&o fi 7 +627 exprimit Fluxionem aliquam, le- 
ga7 
2 
gitimè reducendo hanc Æauationem Çaut ponendo 27 extra fig- 


num, & ftribendo s"proz *, ) habebitur nv +=) 
aë 


Æquatio fecundæ Speciei quinti Ordinis ras IL 


Collatio Terminorum dat d=—=1; e— 36, &f— r. Et 
— 9 
igitur du Lys; MP REEESPR & ir 24, 
FA) 9a7 
sr. Quibus iuventis”, cognita erit Quantitas genita Finions 
Nik 


» 
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& 


Vi 1527, eam faciendo ad Unitatem fui generis, ut Area 


gaT . 
ds eft ad Unitatem fuperficialem, aut, (quod in idem recidit, ) 
fupponendo # non amplius indicare Superficiem, fed Quantitatem 
alterius generis , quæ eft ad Unitatem fui generis, ut hæc Superfi- 
cies ad Unitatem Superficierum. 


i 








* Sie, fi füpponas, quod ÿ 1 + 1627 exponit Fixionem linea- 
ga T 
rem, intellige » non amplius exprimere Superficiem, fed Lineam, 
quæ ex. gr. fit ad Unitatem linearenr, ut Area, quæ (fecundèm 
Tabulas ) exponitur per #, eft ad fuperficialem Unitatem, aut quæ 
invenitur applicando hanc Aream Unitati linear Tunc, fi hæc 
Unitas linearis ponatur ——e ; Longitudo.genita à præcedente Flu. 
xione erit — ê. Atque his Fundamentis poffant hæ Tabulæ uti- 


les effe ad determinandam Curvarum Longitudinem , Soliditatem Soli- 
dorum ab iïs geñitorum, & quafcunque alias Quantitates, æquè bene 
‘ac Areas Curvarum. 


De Quefionibus, que ad bas réferuntur. 
L 
Mechanic invenire per approximationen Areas Curvarum: 

*‘Fota Methodus in eo verfatur , ut valores duarum , ‘ant plurium: 
Figurarum reétilinearum jungantur, ita ut quamproximé contituant- 
quæfitum Areæ curvilineæ valorem. 

Sic CFg49. ) in Circulo A FD, qui exprimitur Æqnatione ag y. 
# — x x — ze, invento valore Aree AFDB, videlicet = PS 


1 © r Z 1 2 : ou : 
— — RE — za «7, &cinveniendi funt valores pluriura: 
| Rettans- 


TAB.VIIL 


Rettangulorum, qualia funt x x —xx , aut i— Li 
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7 2 
"+ F—— #7; &c., valor ipfus DBXBA; & xx aut 
z 
«*, valor ipfus DAXAB. Deinde hi valores multiplicandi funt 
per aliquas diverfs litteras, quæ gerunt vicem Numerorum inde. 
finit, & fimul addendi, hujüfque fummæ Termini comparandi funt 
correfpondentibus Terminis valoris Areæ AFDB, ut ad æqualita. 
tem accedant, quantüm fieri poteft Multiplicentur Ex. gr. hæc 


Parallelogramma per « &f; enit eorum furma À © 5 — Let 


Z. & à Par : : LA LA 
— ges &c., qui Termini comparati cum his ; ml 


LUZ: i = L;g— 1y— 1; 
— 33 75 8e. fappodiant e +f— 7: = 
ate=+ &f— et Quapropter +-DE-BA 
+ DAXAB-—=Arez AFDB, quimproximè. Nam + DB 


xBA+ #DAXAB= + — LL AL À. 
&c., quo valore fubdu&o ex Are A F DB reftat folbm error 
1 4 


ét &c. 
Pariter ( Fig. 49.), Si AB bifariam feta eflet in E, valor Rec. 
tngui AB X DE efétx/x— 2e, aut #t— 2 #8 
2 Où 4 8 
_ LH É— on &c., quod colltum cum Re&anguld 
DAXAB prabet IDE 220 in AB— Aræ AFDB, & 
L2 
exror ef folèm 2% + LÉ &c., qui femper minor eft, 
quam rs pars totius Âreæ, etiam quando AFDB eft Circuli 
Quadrans, Sed hoc Theorema potelt ita proponi Ut 3eft ad 2, 
- ita 
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ita Redangälnm ex A B in DE tnà cuar:quisth parte Diférentie, : 
que eftinter AD, & DE ad Aream A F DB quàamproximè. 

Et fic in unum conjiciendo duo Reftanguls ABXED, & AB. 
XBD; ant tri Redangula ; aut fumendo femper plura ReGahgula, 
confici poflunt aliæ Regukæ, quæ eû accugatiores Erunt quo plu. 
re ReGangula'adhibebuntur. Idem ‘intelligéndum "eft de Are FH: 
perbole , & quarumlibet aliirun Curvirum. . :Qpinimo fepè uno. 
Re&angulo poteft Arc commodé ‘exhiberi, ut in Circulo, de quo 
füpra,, Tomendo.EB ai BA. dt TE sert Rañqnglam AR) 
xED ad Aream AFDB, ‘ut3. ad 2 & error fol ent = # 


Mi: 
+a “; , &e. 





il + 
| Ad dé derminae Afin, É Crée. oc 


* Nulla-eft difficultas qyando: Area cn, Æquatione. finit: ! 
Sed quando éa expoñitur per infinitam S rien» .extrahi. debet Rae, 
dix affeda, que denotat Abfiffam. Sic pro Hyperbolà, quam 





. : b: 
Sein Ægratio = pofquam:inveneris & =. — + 
+E— = 4873- es ex dt Arod ri irense Ain +, 
bonnes: Be habebé ee + + Èr Ts 


+ + ; &e, & præterea fi nofcere cupis Ordinatam : 
à vide ab per ad 18 a per et à + air + men 


2 25 2). 
+ Be de = 6 — à M Dr 2 2 
— "TE &c : 

Eodem pa@o in Ellipfi, quæ determinätur Héputine ! aix 


Œ: Nowsoni Opsfisls, Tom L z en 


MB 6 OPUS CULUAMEME LE 4 
ram éè, poñquai iaventa fuerit! Aten 2° = LA 
& 





ie 8 
gl: 


hoc nb po pro x pr) “> + £z, e 


extra@à Radice, conficitur &,=— 47 4 aan Last _ 
11 S£ 17$e. 
&., JR ut ox dut Apte, Et 9 au 


at u? 
22506? 3 


tur Abfciffa x, & Ordinata z. Hec omnià. tmp pri Apte 
L, mütatis tantimn :fifnis ‘Qriantitatik ifeis 
ex'afcendit- inpares Dimenfonts, LA 


LR oE 





EU or RER ONE K 


Lovin pda Givar. ,: quan. Longitude, pit Faire 
. -Peÿs prime ; 


Mi ie 


“scgtems reltns » vien aperiunt ad hojus Problems Sol 
Sonem.: 





TBVIL LS UF po, et Lier D eoméphar ki mor, ut fm 
“" per Perpendicularis ft: Curvæ AD, omnia. qus Punda G$ r; £3 
&c., defcribent alias Curvas, ut GK; ul &, que. 2 aidé 

fautes erunt & « Perpendiculares ; ill Re, _ 
CE Ç 1 \ IE ,SE 
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ce on 
en 


T1. 


"Si hèe Res utrinque in infini Producatuf , ejus extréma d 
contrarias partes movebuntur ; ‘ideirco erit éliquod. Boni : interme- 
dium, ‘omhls motüs “expers, quod'propterea Vocari poterit Cen- 
trum motäs. Hoc Punétum erit Centrum ipfum Curvature, quÂ 
Cuiva A D gaudet ad Pun@um D, & de quo fupra locuti famus 
Sit illud o 


YIL. 


Si fupponis, quôd Linea À D non et Circuaris, a: ï 
ter curvata, fit ea magis Curvata d'verfüs, quam verfds à 
ilud affiduè locum motabit, & propids'accedet ad partes m 
vas, ut inK'; ac tecedet à partibus iminds Curvis, ut in 4 
paño defcribet aliquäm Lineam. ut KC4. 


PAM ES 
AICNE 


Reda Linea D C femper tt Linoani à Currie C Cénto def 
criptam. Movéitur enim verfüs  Pun@tum D in Hat Reas mp. 
tam, alterum ejus Punétum.G pofitum inter C, & D Punéte, eo: 
dem tempore accedit ad Pun@um K, & movétur: ad eafdem partes, 
ac Puntum D per Pofit. ‘{L Rurfus, idem Pun@um D mioveatié 
verfüs A; tunc Punétum g, quod eodem tempore ferturverfüs K; 
& fituin eft ukra Pandtur C, ‘movetur ad contrarias partés , : ac 
Pun@um D, id eft, ad eafdem, ad quias ferebatur Pun@tum G in 
priori fuppoñitione, dum accedebat ad K. Igitur Pun@a K, & # ja. 
cent ad eafdem partes Lineæ DC; fed Punta K-& # indefinitè ex4 
primont :omnia Punta ; ergo patet,. qudd tota Curvä jacet ad ean: 
dem partem Linæ reéte DC, & ideo ab eh non fécatur, fed fo: 
lim tangitur. 

Hic füppofuimus Line JDa de: mper magis curvatan ver- 
fûs 2, & mins verfüs A; Nam, fi ejus major, aut mifior Cür. 
atura ce in D, tunc reda Linea DC fecaret Curvam CK, fub 

3 Z a Angulo 
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Angulo tamen, ‘qui minor elfèt quocunque Angulo rettilineo, -quod 
idem eft ac fi diceres, eam tangèrét. Quinimo tunc Pun&um C eft 
Limes, aut Cufpis, : in quo duæ partes hujus ché -quèàm maximè 
potéft, übliqué cbncurrentes, mutud Je fe ta ; & ideo meliès 
&ici pote Hañé Cuifam tangi, quam fecari à e" D C, que divi 
& angulum Conta@is. D 


Reda Linea CG æquat Curvam CK. Nam, intellige om 
nia Reæ Punta r; 2r3 3r; 4} &c. defcribere Arcus Curva- 
tum rs; 2r25; 3r35; 4r4s; &c; dum accedunt ad Curvam 
CK moti Retz; & quia Arcus if ( per Pofitionem L) Perpen- 
diculitéf fünt Reéis, qu tangunt, Carvam CK (per Pofit. IV.} 
idéÿ Perpendiculares funt etiam ‘ad hanc Curvam, Quapropter eæ 
arts Lineæ C K.'quæ interceptæ funt his Arcubus, & quæ, ob 
infinitam earum exiguitatem , haberi polfunt tanquam Redtæ, æqua- 
les funt intervallis eorumdem Arçuum; videlicet (per Pofit. L ) 
fingulis partibus Retz CG; Et, æqualibus eqnalia addendo, totæ 
Eines CK _æqualis eft toti, Line CG. 

… Idem -conficies confidermdo , quôd quævis pas Lineæ CG, dum 
movetur, femet fucceflivè applicat cuilibet parti Curve CK, & 
ideo cam mretitur ad amuffim ut Peripheria rotæ, dum gyrando 





. moveur fapes-Planum, metitur intervallum ,.quod jugiter defcrie 


TAB.VIIL 


bitur à Punéto Contactis, . 

Hinc liquet quèd Problema Rhi poteft, affümendo ad libitun 
aliquam Curvam À / DA, & hinc determinando aliam Curvam KC£, 
in qu femper fit Centrum Carvature Curvæ aflumptæ. Igitur ( Fig. 51.) 
demitte Perpendiculares DB, &:.CL, fupé Re@i AR poñitione das 
t4, &.in AB fume aliquod Pundtum A, & dic AB == x;.:Et BD: 
#=J 3 & affume -relationem. quatncunqne inter x. & 7: ad-deters 
minandam Curvam AD; deinde, per Probl V, inveni Pundum 
C, per quod detrmioare Loan Gèrven KC, & de. Longiar 
dinen. CG... 





CS Exen 
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. Sie (Fig. s1 .) «== Æquatio ad Corvam, que ideo exit Paabola TABVHL 
palin. E, per Probl. V. reperies AL=a+ 3x; CL 


= + ; &DC— EE xyLectex Quibus inventis 
Cu Ke determinatur per AL, & LC; ac Longitudo ejus per 
DC. Nam, qui, pro arbitrio fumpfimus Punéta K, & C ubi li- 
buit in Curva KC, füpponamus K efle Centrum Curvaturæ Para- 
bolz ad ejus Verticem; quocirca , ponendo AB, & BD, ideft, 
+, & 4, evanefcere , affequemur DC—+ 4. Et hæc eft Longi- 
tudo ipfius AK, vel DG, qué fubduéä ex indefinito valore DC, 
“faperdt GC » ant CRE Ex y up eee 

… Nunc, fi cognofcere vis quænam Curva fit hæc, & quanta ejus 
Longitudo abfque relatione ad Parabolam; dic Kl—e &LC—# 
& erit &—A L— nr vel El ac a. 


Æquatio oflendit Curvam KC effe Parabolam fecundi generis. Ejus 
Longitado autem reperitur BTS x v+ + Te “, 
fribendo féilicet = æ pro # in ns . EG. 


Problema refolvi etiam poteft famendo Æquationem, quæ expri- 
mat relationem.quæ eft inter AP, & PD; fuppoñto. P Punto. 
“quo Abfciffà, & Perpendicularis fe interfecant. Nam, vocatis A P' 
—%+, & PD—7; concipe CDP moveri per Spatium infinitè 
parvum, & venire, puta, in Cpd. Abfcinde éx CD, &Cd, par- 
tes CA, & Cd, ambas ejufdem datæ Longitudinis, Ex. gr. — 1; 
& ad CL demitte Perpendiculares Ag; & d'y, quarum altera Ag, 
-Cquam dice ==-#,-) fecat Cm Jens completo Paralleto… 


si granmo 
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grammo gyde, & ponendo elle x,7; & £ Fluxiones _ Quantita. 
tum x; y; & x, ut prids, erit eA: Af:: eAl*: Ad|°: 2j": Cal”. 
«dé AC. Et Af:Pp:: AC: CP. Ergo, ex ægw, Ae: Pp 


:: ca. CP. Sed Pp eft Momèntum Abfciffe , quo accodente ea 


fit Ap; & 4e eft eodem tempore genituma Momentum Perpendicu- 
laris Ag, quo recedente ea fit dy: Quocirca Aë; & Pp funt ut 


Fluxiones Linearum Ag (z), & AP (x), id eft, ut & & x. Qr- 
æmobrem £ : PTE CP. Sed, quia eft Cd” —Cal — 44° 


= i—ee, &CAD I, et CP ÉTÉ, Præterea , 
qui licet affumere aliquam ex tribus Fluxionibus x; ; &z, pro 
uniformi ill, ad quam alie-referuntur; fit x Fluxio hæc, que Uni. 
tati æquivalet ; erit igitur CP— ES . 

© Infuper et CA (1): ag (x) :: : CP:PL; &aC(r): C£ 
(V1—32):: PC: CL; quapropter PL = ÊTE , & CL 


= EX V2 Denique, duété pg parallela Arcui 


infinitè ciguo Da, ant perpendiculari ad DC, erit P4 Mômen- 
tum ipflus DP, quo fcilicet accedente ca fit Jp codem tempo 
te, quo AP evadit Ap. Quocirca pP, & Pg funt ut Fluxiones 
ipfram AP (x), & PD (y), ideft, ut rad y. Igitur quia ob 
‘fimilia Triangula Ppg, & Cag, fant Ca, & ag, velr, & 2, in 
eâdem ratione ; erit J—=4, Unde habes Problematis folutionem 
hanc. 

" Expropoñté Æquatione, quæ exprimit relationem inter x; & y; 


invelliga reltionem Fluxionum, x, (per, Probl L ), .& pe 
: : a nendo 
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nendo #— 1 obtinebis. valorem y, cui æqualis eft« Deinde fri. 
bendo z pro, _ope ultimæ Æquationis require relationem Fluxio- 


vum #; J; & = Cper ProbL L ), & rurfus fubftitue rpro*, hinc 
affiqueris valorem «. Quibus int fe 222 CP; zx 
CP—PL; & CPXY 1—3y —=CL; &C erit Pundum im 
Cürvä, cujus pars quæcunque CK æqualis eft reûtæ LineæC G, quæ 
et: diffetentia Tangentium ad Angulos re@os infiftentium Curvæ- 
Dé, & aGtarum ex. Pundis C, & K.. 
ExsmrLun. 

“St ax yy Æquatio exponens' relationem ipfrum AP, &PD; 
eritque (per Probl L.} primd. ##=— 29}, aut e=—=2yx. Dein. 
— 2. Unde conficitur CP— 





de234+ 257=0, mt —2 


y — 4 pt=ex CP Le, & CL. 
. CES aa 2 a 
= MP x V'&y— a Et, fübtrahendo ex CP & PLy &x, rema- 





24 
. » : 
netCD—— 42; &AL— 34 — 32, fubtraho. autem },. 
& +, quia,, quando CP-& PL ‘habent valores affirmativos, cadunt: 
ultra Pundtum P verfüs D & A, & minui debent fublatis Quanti- 
tatibus affirmativis D P, & PA; Quando verà valores habent nega- 
tivos, cadunt ad'contrarias partes Punêti P, & augeri debent, quod: 
pariter fit ablatis affirmativis Quantitatibus DP & PA 
Nunc excudenda eft Longitudo. Curvæ, in quà eft Fan@umC ,. 
comprehenfa inter duo ejus Pun@a K & C; ad quod obtinendum . 
quærenda eft. Longitudo Tangentis ad Pun@um K, & fubducenda 
ex CD. Ex. gr, fiK effét Pun@tum , ubi Tèngensterminatar, chm. 
Ca & Ag, aut 1 & x invicem æquantur, quod ideo erit in ipfà 
ait AP; fribe 5 pro.« in Æquatione 4=— 27, unde repe.. 
ries: 
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ries 4—=29, L'ÉPE Qrapropter pro y fübe = Ain va. 


lore ipfius CD, id it, in — #2; & provenit — + « Ethec 


ei Longitudo Tangentis ad Panétum K, aut ipfus DG; Qané 
tas autem , .quA fuperior indefinitus valor C D. ab hac difart, 
Le nempe GC, cui æqualis eft Curvæ pars KC. 

‘Jim, hoc paño deteges quanam Cyrva ea ft; Ex AL, (muta., 


to priès cjus fgno, qui fat affematira; )aufer À K, que erit= 4 . 
& reftabit KL = 222 3,4; bang dis, & in valore Li 
T4 g dcr 
neæ CL, quam appelle. #, frribe #2 PIO 477 — 44; hing orie. 


— . : 
mr v#u = mt eee qe -Æquatio pertinet: 
ad Parahohm fecundi generis, ut: jam inveneramus. 

Si quando relatio ipfarums, &w concinnè Æquatione concludi ne 
quit... fufficiet inveniffe Longitudines CP, & PL. Ut, fiad exponen.. 
däin felatiohem inter À P, & PDaffumerètur Æquatio 32ex + 3447 
—Y = 0 Hinc (per Probl, L) habetur primè 4 4 Hess cs. 


as 





=; | Deinde A4 — 1273 — yo, &proptereaz= 


4? . 
ai … “Undé daptur PC = 2 EPeNrC, 


quibus determinatur. Punum C, quo Curvam tangit; & Longi. 
tudo Curvz- duobus, Punêtis intercepta innotefcit ex “diférenti dus, 
rum correfpondentium Tangentiuim D C, aut CP —y, 

. Ex.:gr. f-ponas a4—=1, & fumas (ad determinandum aliquod 
Puñtum Cin Cuvi)y=2; P,auts, evadit ? > =. — 
=—+ PC—— a; & PL: Jam 
& “aligd. uiéun denrées, ficiss 73; rit AP— 6; & 


= 
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=: PRES 3;rc— 84, SPL — 102 Oni- 
bus datis, aufer y RPC, & fupererit — 4 in primt- Hypothef, 
& —87 in fecundà, quæ erunt duæ Longitudines duarum DC; 
harum verd differentia 83 et Longitudo Cuve inter duo: Pun@z 
reperta C, & ec. 

.… Hæc intelligenda funt de Curvis, quei inter duo Pun&a C, & 6, 
aut C,-& K nullum habent ex illis Terminis, aut Limitibus, quos 
vocavimus Cufpides Nam, quando unus aut plures ex Terminis 
fftis, funt inter h&c Pun@a, (qui Termini reperiuntur determinatis 
maximis aut minimis PC, vel CD, ) feorfum quærendæ funt Lon. 
&itudines fingularum partium Cuivæ, quæ funt inter Terminos iftos, 
& Punda C, vel K, & deinde hæ Longitudines invicem addendæ, 


PrO8L XL 


Lovenire quorlibes Curves ; quarum Longitudines compareri poffins 
tam aliqué Curvé propofité, aut cum fais Areïs applicatis date Li- 
see, Cid per fnitam Æquationcm, 


Problema folvitur involvendo Longitpdinem , aut Aream Currg 
propoñtæ i in Æquatione, quam affampfimus in Problemate fuperio- 
je, ad definiendam relationem, quæ eft inter AP, & PD. Sed, ut 
z, &z hinc Cper ProbL L) eruëre liceat, prids detegenda cft Flu. 
xio Longitudinis, aut Areæ. 

Fluxio autem Longitudinis invenitur eam ponendo æqualem Ra 
dici quadratæ, extraæex Aggregato Quadratorum ex Fluxtonibus 
Abfciffe, & Ordinatæ. Nam, fit (Fÿg.52.) RN Ordinata ad re. TAB 
€tos Angulos fuper Abfciffam MN, & ea moveatur fuper MN; fit 
autem QR Curva propofita, ad quam terminatur RN. Jam, dic 
MN—5;, NR—r; & RQ—w; ac Fluxiones earum 5; #, & # 
refpedivè.  Intellige Rettim NR venire in locum #r priori infinitè 
propinquum, & demitte Rs ad rectos Angulos fuper #r ; Tunc 
eront Rs; sr; & rR fimul exorientia Momenta Linearum MN; 
NR; & RQ quibus accedentibys ile evadunt Me ; #r; &. La 

.K Nensoni Opufiule, Tom. L Aa 
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Hzc autem Momenta eandem inter fe rationem habent ,.ac earum. 
dem Linearum Fluxiones; & quia reûus ef Angulus Rsr, erit 
PRIT = Rrs ant Vi — 

Sed duabus Æquationibus opus eft d determinandhs Fluxiones 


s, &r, quarum una definire debet Relationem , que eft inter MN, 
&NR, aut inter s, ac #, & ex quA deducenda eft Relatio Fluxio- 


num , &i; altera verà determinare debet Relationem , exiftentens 
inter MN, aut NR in datA Figur4, ac P A, aut x in quæfità; unde- 


deducere liceat. Rektianem , quam Fluxia #,, aut ? habet ad Fluxio- 
hem x, aut r. L 

Detedli verd #, Fluxiones Jr & & excudi debent ex tertiä aflum.. 
ph Æquatione, quA definiri poteft Longitudo ipfus PD:, aut x 


Deinde fumere debes PC 2; PL=ÿxXPC; a DC— 
CP—7, ut in Problemate fuperiore. 
| E XENMPL L 


Sit #s—s5—11 Hquatio ad datam Curvam QR, que erit 
Circus; exprimat xx—4. Relationem iphrum AP & MN, ac 


+ #—J Relationem Longitudinis Curvæ date OR, & Retz PD:. 
Het ; Quaprops 
tr = VE + Per fécundam eft.2x—4s, &. ideos 





Per primam erit #5— 255 = 218, aut — 


# — À; & per tertiamn m5. ider, Le > &: idcirco: 


s[ 


En —#— + Quibas inventis- raccipere debes. rc; 3: 
PL=—YXPC ; & DC CP—y, ant at PC— eR. Unde- 
conftat, quèd: Longitudo datæ Curvæ QR nequit inveniri, nifl: 
priès detur Longitudo Retz DC, & hinc Longitudo Curvæ, ad. 


quam pertinet. Pundtum C:, & vice. vers. 
Eyrurn. 


L 
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° ExzuprL IL | 
Stante Æquatione &r—s5=2?, pone x =, 8 aw— 444 
Ex primd erues += #5, utfupre Atéficmddis, & 
ädéo: = Ex tertià verd au M ant (cms 
do #) root  Quapropter : ie. 
Exsnmecz IIL 
Proponantur lt tres Æquationes 44 —4#; aan Bts 
=. Prima, que pertinet ad Hypæbolam, dat o—=ti+ st aut 
25 igitur TETE LE =; fecndapre- 
bet B=t, & ideo Vs rss; |Tertia denîque 1 +8 =} 
aut 1 +2 L FF = quapropter #== €, ponendo fcilicet. 
à pr Fran Radios MALE TE quam Î fic =», aut 


1 CNE ORNE 
5 one ES gs a =; Et primbm füb. 


flituendo. — À 7 pro #, deinde — pro 3 & dividendo per 2ws- 


— 2tt 
our Mi = 2% Nunc, Fnvent à, &z, cetera perf. 
cientur ut in primo Exemplo. 

Jam , G ex quocunque Curvæ Punto Q demittatur faper MN 
perpendicularis QV, & poftuletur Curva, cujus Loñgituda nofoi 
pollit ex Area QRN V applicatä ad datam Lineam, ‘hæt data Linea” 


dicator E, &-Longitudo SANY, qe prodit ek hac applicatio= 
ne, vocetur #, ac Fluxio dus x; Quia Fluxio Are ORNV & 


a Fluxioncm Âreæ Parallelogrammi reétanguli conftituti fper VA, 
Aa « . 
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& cujus altitudo eft E, ut Ordinata,. aut mobilis Linea NR—r, 
qué defcribitur Area Cuivilinea, eft ad mobilem Lineam E, qui 


-pilem tempore: défcribitur Redangulam; & Fluxiones: s:&sLi 
nearum w, & MN, (aut s, ) aut Longitudinés, quæ exfurgunt ap- 
Plicindo has Areas ad'datam Linéam E, funt in eAdèm ratione, erit 


sn Quocresr quærendus. dit per hanc Regulam valor ipfue 
# & cetera. conficiende, ut in précadentibus Exenplis - * 
Exremm»z. IV. 
“st or Hyperbol, qe deñnitur Æquatioñe #44 = #r5 


inc prod (per Probl. L ) #7 = 16, a =}, ‘6 jam affames. 


duas alias Æquationes “= à &y—=#; ex primA affequeris: 


25, muse = + ultinia verd prabebit =] aut 


: EE auproperi +, & fübftiuendo ELA L aut£ pro, repe 


ries Le az. Nunc invents y, az, a mE er &Jx. 

CP—PL, ut priès, .& fic’ determinabitur Pundum C, & Cur- 
wii quà eft Pontum id: Hujus autem Curvæ Longitudo in- 
notefcet ex Longitudine DC, que æquivalet ipfi CP —#, ut jan 
ftis demonftravimus. : : 

Sed, & alia Methodus adeft hujus’ Problematis refbivendi , &æ 
Ræc in.eo tota verfatèr ; ‘ut ‘inveniantur Corv*, quarum Fluxiones, 
fint aut æquales Fluxionibus Curvæ propofitæ, ‘aut compoftæe ex: 
hujus, & alterius Lineæ Fluxionibus. Hæc : Methodus aliquando. 

‘ mtilis ef, cùm Çurvæ.mechanicæ transformandæ.fünt. in: quais: 
geometricas Curvas, cajus rei precarun Bemplan habemus i in. 
Mc Spas : e note 


. . . : n 
cities - . Si ts 


Sit 
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Sit enim(Fig.53.) AB Re@a poñtione data; DB Arcus, qui TABIX 

moveatur fuper AB, tanquam Abiffla, & cujus Centrum femper 
fit A; AD 4 Spiralis, quà Arcus ifti femper terminantur ; & d Ar- 
cus infinitè priori proximgs, aut Locus, in quem venit hic Arcus 
exiguo motu; DC perpendiculariter infiftat Arcui bd; & 4G fit 
‘illorum Arcuum differentia; AH alia Curva æqualis Spirali AD; BH 
Retta, quæ ad redtos Angulos movetgr foper AB, & quæ fnitur 
Curva AH; 6h Locüs quamproximus, in quem Linea pervenit 
motu fuo, &HK perpendicularis adé#. Jam, in infinitè exiguis 
Triangulis DC à, HK #, quia DC, & HK æquales funt eidem 
tertie Lineæ B&, & idcirco mutud æquales, & D 4 ac H4 ( per 
Hypothefim ) funt correfpondentes æqualium Curvarum partes, & 
ideo æquales, ac re@i funt Anguli ad © & K; æqualia pariter 
crunt. reliqua latera C4, &K#; Præterea, quia AB: BD :: A6: 

àC:.6A — AB (B6) : be=— BD (CG), idarco LES 

= CG; Hoc dempto ex 4G remanet 46 — DEXEE JC 
—#%K. Dic igitur AB—z; BD —"; & BH—=7, earümque 
Fluxiones 2 ;, #3 &y refpedivè; Cùm Bé, 4G, &'2K fint unà 
genita earundem Momenta, quibus accedentibus eæ Lineæ evadunt 
A6; 6D; & bb, ea Momenta font inter fe, ut Fluxiones. Igitur- 
än ultimA Ædquatione pro Momentis ponantur ‘Fluxiones, &fÿm. 





bola pro Eineis, ac Habebitur # — HE; Nunc fi # po- 
natur æquabilis, aut Unitas, ad quam ceteræ Fluxiones referuntur, 
Ægquatio erit — += 3 zx 


Quapropter, fi Relitio quæ exiftit inter AB, & BD, [é aut inter: 
+, &#,.) exponatur Æquatione aliquA Spiralem determinante, .da-. 


bitur Fluxio # Cper- “Probl L) & ideo etiam Fluxio 7 eam po- 
nendo æequalems — = … Et (per Probl. L) dabitur Linea 7. 
ant BH, cjus illa ét Fluxio.. 

Aa Z Exemes. 
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ExenmpPz L 


Si detur Æquitio ## —=s, que eft ad Spiralem ArcHimeDis, 
erit (per Probl 1)? — #; hinc aufer Æ# To at +, reftabit à 


==; igitur (per ProbL IL ) y. Que Ædquatio monftrat 
Curvam AH, ui æquals eft Spiralis AD, elfe Pardbolam Æpels- 
sianam ; cujus Latus rectum eft 24, & Ordinata BH æqualis fe. 
mifi Arcts BD. 


Exenpz IL 
Si proponeretur Spiralis definita per Æquationem 2° si 


ats— # binc se Cper Probl L) # == in 
D at 


de fubtrahe ©, at reftat = À y; hinc autem conficiemus 
a - ast 
x 


Cper Prob. IL)-È =. I ‘ef, LBD=BH, & AB cit 
34? n 

Parabola fecundi generis. . 

: Exsmez JIL 


Si Æquatio ad Spirale effét VE haberemus (per ProblL) 


VE =#; unde fi demis + ant V2, fuperftitem inve- 
es FE =), » quia Quantitas genita Fluxione y nequit 
reperiri per ProbL IIL., nifi ea refolvatur i in. Seriem infinitam, jux- 
ta Scholium Problematis IX, cam reduco ad Formam Ædquatio= 


aum, 
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um, que fant in primé Tabularunt ColemnÀ, fübilituendo 
291 : 
pro +; quo fato Æquatio fuperior evadit = 7, que 
2V actezt 
eft fecundæ Speciei, quarti Ordinis Fabule I, Et comparatis Ter. 
XVa+a 
Et; quæ Æquatio pertinet ad Curvam geometricam AH 
Longitudine æqualem Spirali À D. - 
Prosz XIE 
Determinare Curverum Longisudisem: 


Ia præcedenti Problemate demonftravimus Fluxionem curvæ Li- 
‘neæ, æqualem elfe Radici quadratæ extractæ ex Aggregato Quadrato- 
sum Fluxionum Abfciffæ, & Ordinatæ perpendicularis. Accipe igi. 
tur Fluxionem Abfciffæ pro uniformi & déterminata menfur4, aut 
pro Unitate, ad quam reliquæ Fluxiones referuntur ; deinde , ex: 
Ædquatione Curvam definiente ,. erue Fluxionem Ordinatæ, & ha 
bebis Fluxionem Curvæ, ex qui Ra Probl. IL } deducere pote. 
sis ejns Longitudinem.. 








minis, eft dec; & f—=c; itaque er 


Exsmrs E 


Proponatur (Fig. 54.) Curva FDH , que définitur Æquatione TAHIX: 


E + L=y; didis félicet ADR AB =, &. Ordinath mo. 


bili BD—y. Jam; ex Æquatione ifA deduces (per Probl. D) 


PTE nt Cponendo Unitatem pro Fiuxione iplus £&, & 


3 pro Flüxione 1), Harum Floxionum Quadrata in unum conjl. 
&, inventurus me + r+ = &, extratta Radice.. 
CT 
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aa = z 48 ï 
a 2 + Ts = #; Et hinc pet Probl IL ) À — = Ubi 


4 repræfentat Curvæ Fluxionem, & + èjus Ps 
Quamobrem, fi petitur Longitudo alicujus partis #D hujus Cur- 
ve, ex Pundis d, & D demitte perpendicularés 46 & DB, fuper 
AB, & pone in valore ipfus * Quantitates Aë & AB feorfum, pro 
æ ; eritque differentia Quantitatum hinc prodeuntium Longitudo 


quefta D. Ex. gr. fit Ab =+e & AB— 4, fcribe Le 
pro z, & invenies = — Deinde rurfès fcribe * pro z, & 


obtinebis = ex hoc valore primum, deme, reftabit 


que erit Longitudo as dD. Si ver tantüm Ab determinata 
cfet, & fieret — L 4, & haberetur AB.pro indefinité, reftaret 


238 , 


a — M4 2 po valore dD. 
#4 122 


Si nofcere cp partem Curvæ repræfentatarh pers, » fuppone Le 
Jorem ipfus #nihilo æqualem ; unde obtinebis £* — =: » aut & 


#4 
Dre Igitur , fame A6— TS & erige perpendicularem 


#4, Longitudo Arcûs D erit # ant Es. Idem diétam vo- 
Lo de alüs Curvis. 


Nec diva ‘via ineunda eît, fi proponeretur Curva, cujus Æ. 
3 
quatio foret 3. Po À +5 


a on 2+ a 
jan — 35 hinc enim deduceretur 7 jus 
2 

E=t; neque fi daretur Æquatio + # Tr & =; qui 
LE . . # 

Fieret &4++ LA Neque derum fl proponeretur Æqua 
st 

tio 
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a—0 .. ou 
tio generalis ex FR ===, in qu # adhibetur ad indican- 
dam quemvis, numecum ve integrum, . five fraum. Hæc, auteur 
a— 


z 
Hgio prabét 2} — er: 4 


| ‘Exsérn IL 


y; Erit (per Probl Any RE ant Cet. 
minato y)3 = 22 Var Fax Fous Glam sde Usbat, & 
obtinebis r + #5 +#, & et Voheshhs #5; 8 Hine 
autem (per Probl IL) aus z+ 2 ii 

: Breure in L 


|Propoar Parbos pm ones, jus Æqui ae" = oi 


act 2273 has (per Bob L) de Igitur, + 


Pre 4-37 = Sed quis Longiesto Cire tatnet 
nequit inveniri per Probl. IL abfque Redu&tione ad infinitam Seriem 
Tenminorum Saplicium ; vonfulo Tables Probl. IX, & 2 & ja 


User Vite 
ni, à 


2? 
Et eidem rattoné poteris invenire Longitudinem Parabolarum en 
pretirum nues # 4 nc À 1e 43 &e 
. vue A. 4. 


r Non Qyufste, tom À Bb Exeurc 


Séaliom vd io pertinent, invenlo-F = 


38 UT OPBUSCULUMIE : 
Eremre IV. 


1 Proponatur Pirbôla, ‘cujus 5 Æquo et = = y"; dut di 





z 
== 9. hinc (per Probl. 1) crietux #5 EL ir gite a+ ES 162 
9 





=Vi+y—# His inventis, comlo Tibxls, fécundüm fu 
| praditum Écholiim, & hs Terminde compaandai cam, Terminis. 


fecundi_Theorematis ‘quinti Lu Tabuke IT,. habeo e7 = + ; 5 
Vi+. SE = ";,& br 8. Ubi =. quidem denott 


Hyperbole Réfiim, 7 Orélentam, 5 verè Aream, &# Longimdi. 
nem, que prodit Aream À À s applicando. Unitati lineari. | 
Eodem Pato Longidines Paräbolaram 2% 49"; 2° 

gs = y; 8. revocari goffnt ad Arcam Hyperboe.. 

Ex rwrz. V 
TABLE. Proponatur ( Fi: 55.3 CiGB Veterum, cujs Æutio ele 
HAE ÈS y; hinc.ft (per Brobl, L)— #2 x. 
z 


ALT RZ 


Vans j5 4 cie À 2 JET = ETES . 


de, fcribendo. 2” proË , ant — eradit À Vas +3=4 
Æquetio primæ. Speciei. tertii Ordinis.Tabulæ-[; Fan, per Termi.. 
norum. comparationem.. invenio <= 3e; &4—=f, itæ 


s de: 
mes ra; Vahasas,. & 65 — Æ = 











+ Mec antem. Æguatio, accipièndo 4 pro Uni. 
4 5 Cr tes 
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- tte, per quam-multiplicatæ aut divife hæ Quantites revocari paf. 
funt ad juftum Dimienfonum numeru , evadit 4e — xx; 
Vastise =; Æ EE; que fic conftrui poteit. 

. Sit DV Ciflois; VA Diameter Circuli, ad quem illa pertinet; 
AF Cifloidis Afymptotus ; & DB papendicularis ad AV, &Cx- 
ve occurrens in D. Semiaxe FA — AV, & Sémiparametro GA 
= + AV defcribe Hyperbolim F4#K; deinde fume AC median 


proportionalem inter BA, &'AV; per G, & V ag CE, &VK 
perpendiculares ipfi AV, & occurrentes Hyperbolæ in # & K, 

in his Pundis tangant ReGæ &:, & KT occutrentes VA. 
ins &T; & AV applicetur ReGangulum A V NM æquale fpatio 
"TKés. Longitudinen Cali 40 fplan Alétudinis VA. 


ExemrL: VE 


nu ii : _ 


Sit (Fig. 39.) Ad Ellipüs, aus Æqutio VER 7,8 TA 
proponatur Curva mechanica AD ejus naturæ, ut fi producatur 
Bd, aût y donec ea Cuve occurrit in D. fÉ BD éduilis Arc 
Ad Ellipfcos Nunc, ut hujus Longitido deteïminetur ; : Æquatio 
Va = bit Dar cujus Quadrato ad. 

. OL 822 : 

dens Uniatem, confequeris PARTIES : , Qradratum Fluxipe 
sis Arcbs A Huic rurfus adde Unitatem, unde fret , 
cujus Radix quadrata 7 a * Fo Carte AD Ubi, 
rs extra fignum rase, &proz —- À fbribatur 2%, ea 


fit ——"", Fluxio prime Speciei quai Ori Tube 
28 431 —a 
I Hinc, Terminis collatis, deteges da; e=—3;& 


1 -Bb a {= 


AN GPS CU LU MTL 
F2 à quibroptet ei Vase 
z 


LA 
2, €. 
Cu En us Conitrüctiônem; Age « act polité C Ellipfeos Centro ; } 
er A'C conititue’ Parallelogramimum æquale Seétori. AC4; hujus 
1 Altitudo æquabit Longitudinem Curve À D. 





TAB.1X,: “sm Be 56.) AB 6 (N°. 5), & 29 patch, cujus 


JVALT 


‘Æquatio V0 —= 64, & Tangens T4 :., Jam propona- 


‘tur Curva V4D, cujus Abfciffä AB NT & cujus Ordinata per- 


pendicularis BD, Lorigitudo, qua oritur ëx applicatione Areæ « d 
Ta, ad Unitatem Linearem.  Nunc determinaturus Longitudineme 
Bujos Cuve V D, quero Fluxionems Are aÎTe poñitè- unifôrmi 


lusione iplug. YA éériiqué : reperio Va: {vocando ft 
derd AB me. jus" Boon = 1, 3. -Eft enim AT'æ 
FT Vs quius Fluxio eft IE . Hhijus autem femilis duétus. 


à Atdiné 80, mt at E et Fit Ares ad de 
triptæ- à Tangénte “ST. Quapropter ie Fluxio Gr 3 NE, 
que ‘applicata Unitati ft Fluxio. Ordinatæ BD: Hujus Quadratum: 


HEÈ SE sûde Unitti Quadro Fluxiond plis BD, & exfur- 


ët: Lab es 1h, Gujus Radix m Va 160033. 
et Eluxio Curve. VD. Sed hec eft Fluxio primæ Speciei feptioi: 
Ordinis Table IL: “Confer Terminos, &. invenies 0 23 4; «ab 


nn sou ES 


Opuic.It. ab. VIL pag196 ‘Tom. 
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me; 4 —f; 160b—g & idcirco zx; & 
Vaab— ax 16bbxx—u, ( Æquatio ad Seétionem conicam, | 

. put HG (N°: 2.), cujus Area EFGH eft s & ubi EF—x; ac 
FG—#;) parier = == #; & V165D— a EH aDEE == 
(Æquatio ad aliam Seétionem conicam, puta ML (N°. 3.), cu- 
gas Area IKLM ft +, & ubi-IK —£; & KL —7) Demum 


het Er -tthe— 52h, 
Et — à 


Quapropter, ut innoteftat alqua Carve VD pars Dé, demitte 
db perpendicularem ad AB, & fac A6— x; deinde per nuper 
inventa quære valorem ipfius s. Jam fac AB—z, & hinc rurfus 
erue s. Tunc Eongitudo quæfñta D 4 exponetur per diffrentiaw 
horum duorum valorum ipéus 8. 


Exsmrz VIIL. 


2 roponstur Hypetbola ,: as Ex fe Vaste y; | 
Tin Cper. Prob É ),habebis ÿ — = aut Ps œ 


jus Quadratum adde Unitati; hujus Jen Summæ Radix erit 


RTE 
p'tits — Nan, quia Fluxio bec abeft PT 
bulis, eam redigo in Seriem infinitam, & primè, per Divifionent, 


Z] ? LA 4 


fre Vite ut tie x 2; ;'&c. deinde, 


per Extradtionem Radicis , Fit bhen ARE 6 


8a* 
+ prete æf; &c. Unde (per Probl. IL) invenietur Ar. 
4 + e 
es ss bis, ati et Bu ae Er né 
3 &e. - 
Rb 3 S 
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TABIX 


Si ptôponeretur Elliplis Vaz—6ze=7, ubique mutanda fo. 

rent figna ipfus #, unde conficeretur &+ 2het + SE « 
+ 5 e “ û 

+S es #3 8e io Login he À is. Simi 
dite, ponendo Unitatem pro 6, ait + + 3 ns + 
&c Longitudo Arcs Circularis. Numrales . Cocfficientes 
bujus Seriei poffunt inveniri in infinitum, continuâ Muiltiplicatio. 
IX, 3X3. xs. 7X7. 


ae Terminorum hujus Progrelonk 3x 2K3° 4x pt Cri 89 ? 


9X*9. 
dors &C | 
Exsurz IX 
Denique proponarus ( Fée 57. ) Quadratrix VDE, cujus Vertex 


eft V, À Centrum V Semidiameter Circuli interioris; cui ea 
aptatur, & rectus ft Aagsis VAE. Jam, per À ducatur quævis 
Re&a AKD occurrens Circulo in K, & Quadratrici in D, & fi 
per AE demittantur KG, DB ad rectos Angulos; dic KV —x ; 
VA—4; AG—e; & BD y; & et, ut in fhperiore Exem 


pl, ait È +2 +; @e Extahe Radicen «, 


1124 
— Ca 

uade prodibit & == x — À + x — ss 8e ais 

Quadiatum a aut 44; & reliqui Radix « — Er 


+ &c. erit GK. Nunc, quia ob Quadratricis 


+ — 
24ai nes 72081 ? 


maturam ft AB—VR=x, & ft AG: GK :: AB: BD(y), 


divide AB x GK per AG, quo paño habebis y == 4 — <È 


_— 
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oo FigAî. \ 
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Es 2x°., : 2x ; 
Tr T7 &c. Ergo ( per Prob L ) 7=—$-É; 


— &x., cujus Quadrato adjice Unitatem, & quære Sum- 
me Radicem, fi pis 14 L 604% 


s 
7 3 &c.— 1. 


4x 
9a4 4054? * 12757 
Unde ( per Probl IL.) poteft obtineri Arcus Quadratricis, videlicet 


_ 2e? 14% Gogx? _. 
VD=x + at agage  gpgongee » ee 8e ce, 
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OPUSCULUM III 
IS A ACI 


NEWTONI 
TRACTATUS 


QUADRATURA CURVARUM. 
Editus LONDINI 1708 


| Le Newtoni Opufiule, Tom. L Ce 


doit 


ISAACI 
N E W T O N I. 
TRACTATUS. 


DE. 
QUADRATURA CURVARUM. 


INTRODUCTIO. 


Uantirates Mathertes, noû 
ut ex partibus quam minimis eonftane 
tes, fed ut motu continuo defcriptas 
hic confidero,  Lineæ defcribuntar ac 
defcribendo generantur non per appo- 
fitionem partium; fedper motüm con 
tinuum Punétonimi Superficies pef 
motum Linearum ; Solida per motunt 
Superfcierum; Anguli per rotationem 
Laterum ; Tempota per.flucum con» 

tisam , & fic in ceteris . Hæ Genefes ‘in recum natur-locum verè 
Ce Lx habents 
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‘babent, & in Motu. Corporum quotidie cemuntur. Et ad Hunc 
modum.Veteres ducendo Re@as mobiles in longitudinem Reftarum, 
immobilium Genefim docuerunt Rettangulorum. 

Confiderando. igitur-, quôd. Quantitates æqualibus Temporibus: 
crefcentes. & crefcendo genitæ,. pro Velocitate majori vel minor 
quA creféunt ac generantur. evadunt majores vel minores, Metho. 

” dum quærebam determinandi. Quantitates ex: Velocitatibus Motuum 
vel Incrementorum,. quibus. generantur ;: & has Motuum vel In. 
erementorum Velocitates sominando Flexiæmes., & Quantitates geni.. 
tas nominando. Flvëmses. incidi. paulatim ei 166$, & 1666: 
in Methodum Elwxionum » quà hic ufus, fumu in. Quadraturà Cur- 
Warum.. 

Fluxiones fünt qim proximè ut: Flüentium: Augmenta æquali… 
bus, Temporis particulis qum. minimis genita ; &,.ut accuratè lou 
quar;, funt. in. prim4 Ratione Augmentorum nafcentium ; exponi au. 
tem. poffint per. Lineas. quafcunque, que funt ipfis proportiorales.. 

TABE Utfi (Fig. 1.) Aree ABC, ABDG: Ordimatis BC, BD: 
fuper-Bañ: 4 B'uniformi cum Motu: progredientibus defcribantur 4 
harum. Arearum, Fluxiones.erunt. inter. fe ut Ordinatæ defcribentes: 
BC & BD, & per Ordinatas: illas: exponi’ poffunt;. propterea: 
quèd'Ordinatæ ille.funt:üt Arearum, Augmenta nafcentià. : 

Progrediatur. Oxdinata BC de be fuo fo BC i in. locum quemvis, 
novun be. 

7 Compleatur Parallelogrammoum BCE b, ac dcatur Reda PTE. 
que Curvam tangat in. C, ipfifque &c & BA produdtis occurrat: 
in T & V:. & Ablciffæ. "AB, Ordinate BC',. & Lineæ curvæ 
4Cc Angmenta modô genita. erunt, Bb, Ec &-C'c; & in horum. 
Augmentorum nafcentium,Ratione.brimA funt Latera Téangali CET, 
ideôque Fluxiones ipfrum. 4B,. BC, & AC funt ut Trianguli 
ilius CET Latern CE, ET, & T'C, & per. eadem Latera ex. 
poui poffünt,. vel, quod. perinde.eft, per Latera Trianguli. conf 
milis VRC: .. ‘ : 

Eodem recidit,. f fimantur Fluxiones ih. ultimA: Ratione partium 
evanefcentium.. Agatur Reéta Ce. & producatur-eadem ad: Æ Re. 
fe. Qrdinéta. be in. Jos. fun. priorem BG, &., A. 
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Pundtis C& c, Reda CÆ coincidet cum Tangente CH, & Trian.. 

gulum evanefcens C'Ec in ultimä. fuA formA evadèt fimile Triangu 
lo CET, & ejus Eatera evanefcentia CE, Ec, & C'e erunt ulti-. 

mo inter fe, ut funt Trianguli alterius CET Lateia CE, ET, 

& FC; & propterea in hac Ratione funt Fluxiones L'inearum Æ4B, 

BC&-CA. Si Panda € & c parvo qnovis intervallo à fe invicem 
diftant, Re@a CÆ parvo intervallo à. Tangente € A diftabit. Ut: 
Reda CÆ cum Tangente € H coincidat, & Ratiorts ultimæ Linea- 
rum CE, Ec, & cC inveniantur,. debent Punéa € & c coire & 
omnino coincidere:. Errores quum minimi. in: rebus mathematicis. 
‘non funt contemnendi. 

Simili. argumento, ff Citculus Céntro B',. Radio BC’, deftrip. 
‘this in longitudinem Abfciffe 4B ad Angulos reétos uniformi. 
cum motu ducatur,. Fluxio Solidi geniti: 4 BC'erit ut Circulus. 
ille generans;, &. Fluxio. Superficiei ejus erit ut: Perimeter Circuli. 

- illius ; & Fluxio Lineæ curvæ A€'conjun@inr. Nam, quo Tem.. 
pore Solidtm: 4 BE generatur - ducendo: Circulum illum in lon. n 
‘gitudinem- Abfiffe 4 B, codem Superficies ejus generatur ducendor 
Æcrimetrum Circuli illius in Longitudinem Curve AC. Hujus Me. 
“thoadi accipe ttiam.Exempla ;: que fequuntur.. 


L 


Re Ce: 2.) PE cifca Polèm défum P' revolvens fécet: diem TAB 
le offtione datam Retfam AB: gueritur Proportio Fluxionum Retfa- 
rem illernm. AB GG PB. 

Frogrediatar Recta P B'dè loco: füo PB-in locum novum P£.. 
In Pé capiatur RP C'ipfiPB æqualis,. & ad' AB: ducatur P D fic, nt: 
Angulus 4 P D æqualis fit Angulo #8 BC; &, ob fimilitudinem. 
Triangulorum &BC, &4PD,.erit Augmentum Bb ad Augmentum- 
CB ,.ut Pb ad 6 D. Redeat.jam P& in-locum füum priorem PB,. 
ut Augmenta illa evanefcant,. & evanefcéntium Ratio uläimä, id: 
eft,. Ratio ultima P& ad Dé; ea erit-que eft PB ad DB, exif- 
tente Angulo PDB reûo; & propices in hac Ratiône eft Fluxio» 
ipfus 4B; ad Eluxioném m iphus P 


Ce 3 . IL -Rea: 
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IL 


TABIL. Reda (Fig. 3.) PB circa darum Polum P reveluens fécet alias 
duas Pofrionc datas Rebtes AB G: AE, is Bd: E: gueritur Pre- 
portio Fluxionum Rettarum illarum AB + AE. 

Progrediater Reda revolvens P B de loco fuo PB in locum no- 
vum P& Rectas 4B, AE in Pundtis & & e fecantem, & Rec- 
te AE, Parallel BC ducaturipfi P4 occurrens in C', & rit Bb ad 
BC, ut 46 ad Ae; & BC ad Ee, ut PB ad PE; &, con- 
jundis Rationibus, Bb ad Ee, ut 46 x PB ad 4e x PE. Re- 
deat jam Linea P& in locum faum priorem PB, & Au, 
evanefcens B 4 erit ad Augmentum evanefcens Ee, u ABxX PB 
ad AE x PE, ideôque in hac Ratione eft Fluxio Reîtæ AB ad. 
Fluxionem Reîæ AE . 

Hinc fi Reda revolvens P.B Lineas quafvis curvas Pofitione da- 
tas fecet in Pundis B, & E, & Re@tæ jam mobilès AB, AE, 
Curvas illas tangant in fedtionum Pun@is B, & E; erit Fluxio Cur- 
ve, quam Reda 4B tangit, ad Fluxionem Curve, quam Réda 
AE tangit, ut ÂBx PB ad MAEX PE Id quod etiam eve- 
niet, fi Reda PB Curvam aliquam Pofitione datam perpetud tan- 
gat in Punéto mobili P, 


IIL 
| Fa Creer x saiformiser ; é bevesienda fit Flaxio Quan- 
titatis À. 
Qno Tempore Quantitas x Huendo evadit xe.  Quantitas x 
évadet #0", id eft, per Methodum Serierum infinitarum, 
# Hnox Érmeee LE SNS +; de 
Et Augmenta o Ars 0 ti de 


fant ad fe invicem, ut &n4" TE ES on +3 de. 


x 


Eve 
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Erencfant jam Angmenta illa , & eorum Ratio ultima erit 1 ad 
ax! : ideôque Fluxio Quantitatis x eft ad. Fluxiopem Quanti- 
tatis +", ut rade 
Similibus argumentis, per Methodum Rationom primarum & ul. 
timarum, colligi poffunt Fluxiones Linearum, feu reétarum feu cur- 
varum , in cafibus quibufcunque ; ut & Fluxiones Superficierum, Angu- 
lorum, & aliarum Quantitatum. In finitis autenr Quantitatibus Analyfin: 
fic infituere, &finitarum nafcentium vel evanefcentium Rationes pri- 
mas vel ultèmas inveftigare, confonum eft Geemetriz Veterum; & 
volui oftendere quôd in Methodo Fluxionum non opus fit Figuras im. 
£hitè parvas in Geometriam introducere.  Peragi tamen poteft Ans. 
lyfs in Figurie quibufcunque, feu finitis feu infinitè parvis, quæ. 
rare evanefcentibus finguntur fimiles, ut & in Figuris, quæ pet 
Methodos Bsduifbilium pro. infinitè parvis haberi folent, -modô cu 
tè procedas. ° . 
Ex Fludonibus invenire Fluentes Problema difficilius eft, & So. 
. itionis primus grdus æquipollet Quadrature Curvarum ;. de qui 
fepentis olim fripl . 


TRACTA. 





TRACTATUS 


DE 


QUADRATURA CURVARUM.. 


UsxriTaTes indeterminatas ut Motu perpetuo crefcen- 

tes vel decrefcentes, id eft, nt fluentes vel defluentes in 
fequentibus confidero, defignôque’ litteris &, y, *, #, & earum 
Fluxiones., feu Celeritates crefcendi, noto üfdem litteris punétatis 
2. 3, %,n. Sont & harum Fluxionum Fluxiones, feu mutationes 
imagis aut mins celeres, quas ipfarum x, 9, x, # Fluxiones fe. 
candas nominare licet, & fic defignare &, 3; <, #,&harum 
Fluxiones primas ; feu ipfarum +, Je x, ” sonas tertias, fic 


ee, Æ He & ques fe &, x, Et quemadmo- 
dum z, PA x, s, funt Fluxiones Quantittum 2, PA x, 5 
&hæ funt Fuxiones Quantitatume, y, *, #; & kæ funt Fluxiones 
Quantitatum primarum &, y, %.4: fic hæ Quantitates confidera- 
si poffant nt Flaxiones aliäritn, ds Bis degmbo. RENE 
& hæ ut Fluxionès aliarure éJ, CA &he ut Fiaxdionesalirnut 
CT 7 

Li %s M Deflignant igitur £, &,&,&, &,&, €, zsdr. 
Seriena Quantitatum, quarum quzlibet pofterior «ft Fluxio præce- 
dentis ; & quælibet prior eft Fluens Quantitas Fluxionem habens 
fübfquentem, Similis cit Seriès Vase, E&, Va x, ; 


Lu . ACLS 


4 


DE QUADRATURA CURVARUM. | 20p 


VA, Vrz— Ex, Vas ie, PTETTE ut & 
az+3x axH22 azhaz 42422 ais 
Series, D 
u 4 T2. 43. a— 2 A—3  a—23; 
aidis 
— ..—: & notandum et, quèd Quantas quælibet prior in Hi 


a— 2% 


Seriebus eft, ut Area Figore cuvilinee cujus ordinatim Applica- 
ta reéiangula eft Quantites polterior & Abfciffa « ts: utivés—" 24 


Area Curvæ, cujus Ordinatacft az — 2, & Abfcilla & Què 
autem fpedtant. hæc. omnia patobit in Propoñitionibus, Le 


Lune 
PROPOSITIO L 
(PROBLEMa L 


Dal Æneie guercunque Eluentes Quantitater imvrlvente à 
- invesire Fiuxigues. 


SOLUTIO 


Multiplicetur amnis Æquationis Terminus per Indicem Digni 
tatis Quantitatis cujufque fuentié quem involvit, & in fingulis Muk 
tiplicationibus matetur Dignitatis Latuis in Fluxionem fuam; & 
Aggregatun Fa@torum omnium fub propris Siguis erit Æquatio 
nova. 

- ÆExesicaTio. 

Santo #, 6,v, d, dc. Quantitates determinatæ & immutabiles, 
& proponatur Æquatio quævis Quantitates fluentes z, y, x, &c 
involvens, uti x°+— xyy+ #4 — &'—e. Muitiplicentut 
Termini-primÔ per Indices Dignitatum x, & in fingulis Multi. 
plicationibus pro Dignitatis Latere >. feu x unius Dimene 


fionis, fcribatur x; & Summa Fadorum ent 3x xx — x x #3. 
Ÿ: Nowsoni Opufiuls, Tom. A Da idem 
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Km: fat in y, & prodibit — 2xyy. Idem fiat in &, & prodibit 

#45. Pontur Samma Fadtorum æqualis nihilo, & habebitur Æqua- 

© to 3Rxx — #33 — 2#9) eux —0. Dico, quèd hac 

Æquatione definitur Rebtio Fiuxionum. 
DEMONSTRATIO. 


Nam, fit Qyantitas admodum: parva, & funto 02, o7, o*, 
Quantitatum æ, y, x Momenta, id eft, Incrementa momentanea- 


fyachrona.. Et, fi Quantitates fluentes jam funt.æ, y, & x, hæ, polt: 
momentum. temporis , Incrementis fix #2, ay, 0%, auéle , eva | 
dent z+-02, y4+eg, xx, que in Æquatione primA pro £, # 
& + friptæ, dant Æéuationem XV 3x x 0% 3x00%x + 000% 
2077 — 27) — 22079 —— 2 007 — x 007 — Xo00ÿÿ + at -paucs 
4" —@ Subducatur. Æquatio prior: &Refduum divifam per « 
erit Bis + axxox Ho —kyy— 2x3] — 2905 y — 
xe7 — xooÿ+ aa. = 0; Minuatur Qpantitas oi in infinitum,. 
&-negledtis Terminis eyanefcentibus.. reftabit 3x xx— x 1%. 
— 245) + +ési= 0.  E. D. . 
EXPLLCATLO. PLENIOR:. 
AA'eundèm. modum fi. Æquatio. effet x%— y + 64% 225 
— 4 = a, produceretur 324% — jy — 24: 2 + 40X 
Var “5 —=0o. Übi,. S Flixionens ÿ45 — }} tolère vel, po-. 
D Vax— pp =2,.8& eitex— Jp 2x, SC per hanc.: 
Ropañdonem )ax — 277 = 26%, fu, 282 = %, hoc: 
dŒ. 


DE QUADRATURA CURVARUM. su 
«, ax — 299 — [TETE Et inde BK XX ——29p— 23J} 
2Vax —yy 
dx— 0489 — 0. 
2Vax — 99 


Et, per Opérationem repotitan pergitur ad Fluxlones fecundas. 
æertias, & fequentes. 


- Sit Æquatio 29" —2? et —o, & fit, per Opérationen” 
primam, &ÿ" + 32797—48£=x0; per fecundam y" 
771 +5 ct Ceyyy—— guet _ tasses = d; pa 
tertiam 29° +40 nn 4e X8E 9) 

+ ezyy9 — qzet —36 Luce —24reet— 0. 

Ubi verd fic pergitur ad Fluxiones fecundas, tertias, & fequene 
-tes, convenit Quantitatem aliquam ut uniformitet fluentem Fran 
derare, & pro ejos Fiuxione primà Unitatem fcribere, pro fe 
dâ ver & fequentibus nihil. Sit Æquatio 27° — et + 4* — 
at fupra; & fluat s uniformiter, fitque ejus Fluxio Unitæs, & ft, 
per Operañonem primam 3° + —e 0; per cute 
dan 6999 + 2299 + 639 — 12220; per tertiam 9 y 
+ DIE ENT + te TI + EE — 248 = 0. 

hujus autem generis Æquationibus concipiendum <ft, quôd 

in Gagné Temias nt ul rdns, id 28, vclou» 
mes péai ordinisy, &, vel romnes Écuadi, PET LA 2e, vd 
omnestertiis, y 3, 35 J J, PPT 2, &c Et, dbi re 
aliter fe habet, complendus” eft ordo per fübintelletas Fluxiones 
Quantitatis uniformitet fluentis. Sic Æquatio novifima, tomplens 


do ordinem tettiurh, fit sen 18e7 +309 + 18 «939 
+ eg). — ac =ù . 
Dé à PRO 


TAB. 2 


ati -OPUSCUEUM FIÈ, .., 
RROPOSITIO-IL : 
PROBLEM IL | 
Esvenire Curuss, que’ quadrari palin. h 


Se. € Fig. 1). Æ4BC Figura invenienda, | BC'ordinatin “Apple. : 
cata redangula , & ÆB.Abfciffà. Prodaeatur CB ad D ut.fit 
BD = 1, & compleatur Parallelogranmum 4BDG:& Area: 
my 4BC, ABD G'*Fluxiones ‘erunt ut BC & BD. + 
tur iitur Æquatio quævis,  quâ Relatio Arearum definiatur , 
de dabitür Relatio Ordinatarum BC & BD per Prop. L QE. 
Hojus rei. Exempla habentur in Propañitionibus duabus fequen 
tibus.. . 


RROPOSITIO IE. 
Si pro Abri AB. & Arel AD, fa ABx r, » promu | 


fribatur , & fi pro c+fe te ++, de Sert. 


rs Green Ares Cuire 4° R* Qi oi App 
HO +4 hé 
Ge JP ge mi; de in. cf ps 
+av: +2. Han. | 
DEMONSTRA TI 0: 


Nam, î fit LE =, erit, per Prop. 1, ox Ep 
ÊRT— u “.:Pro RA, in primo Æqutionis Termino., &: 
20 in fécando, fcribe RR\TTT & zd— 1. &fiet ÉR+acR 


me) RA I 4 Ent autemR— ét + gai 
. +£e 


DE Gé ADR AYURA CORVARUM. es 
ha +, déf Efindei Li RER fie" . 


Hangz + anbee"t TT dr ah qhibus fubftitutis & fie 
ü BD feu 1 pro =; fer” ue * 
+8 Se D. dé. 
de : a. à 
HS +24 Ha 
== BC QE D. : 
14% 
PROPOSFTI OV 7 


Turon Hs + 
D 


ST Curve Abfcifa AB fit «, afp + fe + az +ée. 
fribatur R , 8 pre #4 HE paf Get Seribaur fit au. 
tem Area Curve z° d'A : eût ordinatim Applicta BC —. 
+ Petit + F 












Hans ann. 
5 Fa Hip 
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24 2.440 PUSCOULEM II8. 
- PROPOSITIO VY. 
Tuszon IIL : 
si Curve Ablcifà AB fite, & pro e+fe" + ge + Bet 
+ de. féribatur & : 2 ecten ordi Apple € TR 
inec+és Her + de +de. & poutur Ê = r; r +2 
A SFA= #5 Has; de 
exit Area «? R? int 4 
re 
FA, 
Dora D Cm Le LL 
HERO RE, 
. © ‘ ++3X Xe 
se ee pro. 
rrae . 









J  +&c ne 


--Ubi 4.8, C, D, Be. denotit sou Din dut Teunino- 


rum finguloïum in Serie cum fignis Gif, & —, nempe 
4 primi Termiai Chelfcientem : LÉ+* : 


re: 


B fecundi omiat Cocffcientem rs Lips 


“ rhixe. 
C terti | Temini Cocfficientem +he—HEB—17A 
. rpaxe 


_Æt fig deincepe, 51 DE 


= 


DE QUADRATURA. CURY ARUM. 21 
DEMONSTRATIO. “ 
Sunto , juxta Propoñitioniem tertians. 


Cunvanu# ORDINATEæ 








+0 HE +0 , + 8e 
».de 42 ga ba 
+2 + 2an + san . Shéeh. 
hé. pe HO. o-pécl 
2. ee" Le pu Ÿ ext Lé 
+. + A Ham +4 
Le +4 +e 
FA so.  eCËt +on ca" + &e. 
+a Ha Ha 
He ‘& 
“ .. + eDz} +8 
LL. Œm ee 
Evravarux Ant. 
ne. AS R* 
2. Beta pa 
a C2 + an pA 
4 DS+ spa. 


Hi fSümma Ordinatarum ponatur-æqualis Ordinatæ 4482" + 2°" 
H dede ie RATE, Samma Arearum 2 FA in 4 
+ Be + Ce + De + dé, æqualis erit Aree Cuve, cajuss 
ifta et Ordinata.. Æquentur igitur Ordinataram .Termini . ‘ 
& ft PT Tr 
Tax A+ TFnxeE;. 
rene + aan x Be Rixe GC 


œis TAB RUSCHLUMOTIL. | U 





& inde 4 FT. récent 
—r—t#hanxfa: Le 7" 
gtnxe 
héhaminttnne 
C— EPL EE TEST à u 
; Fu, D+Fnke. . pt. 
Et fc dénchps/nitafinitam. +! 2 


Pone ja pou Re 5 5 hrs de 4 Ar 


«À in A4B:" Her + Da: 4e. faribe pborum 
2 > pa LE -ralores igventos, # prodibit Series propoñta. 

Et anti & lésds; Oudinas omnis. duobüs modis in Sé. 
tiem relolriur Nam ladex a vel afirmativus ef poteft, vel ne. 
gativus. 


3i a : 
Proponair Que — Re Hec va fic fcribi 


TN ms Ÿ 
potet  * NE] qu 25507 quon pre que me T ,vdficcx 
——— —— — ! 
— nn 
In Cafü priore cite — 3436 == ose 1; e—bk;f—0; 
a=— tb; AL; Bi; —i—+À; 





Q—=— rss res À yo, 
Th poñteriote® 4 — 7; so; eh; em; f— 


hgnorieras— à ar ir 





aires Lis Lia—— _ ; 
Tentandus eft cfus uterque. E, fi Serierum altérutra ob Termi. . 
nos tandem deficientes abrumpitur ac terminatur, habebitur Area 
Curvæ in Terminis finitis * Sic, in Exempli kujus priore Cafu , 
“ribeydo in Sete vdares ippruut 4,4,6,6,/ 1385 à,0, É 58 4 
ermini 


DE QUADRATURA CURVARUM. ji: 
Termini omnes poft primum evanefcunt in infinitum , & Area Cur. 
væ prodit — ait, Et hæc Area ob fignum negas 
tivum adjacet Abfoilfe ultra Ordinatam produ@tæ. Nam, Area 
omnis affirmativa adjacet tam Abfciffæ quan Ordinatæz ; negativa 
ver cadit ad contrarias partes Ordinatæ, & adjacet Abfciffe pro- 
dudtæ, manente fcilicet figno Ordinatæ. Hoc modo Series alteru. 
tra, & nonnumquam utraque, femper terminatur & finita evadit , 
fi Curva geometricè quadrari poteft. At, fi Curva talem Quadra. 
turam non admittit, Series utraque continuabitur in infinitam , & 
eæum altera converget & Aream dabit approximando, præterquam 
ubir,. (propter Area infinitam, ) vel nibil eft, vel numerus in. 
teger & negativs; vel ubi Æ æquabls eft Unitai. Si À minor eft 
Una, converget Series , in quà Index n affirmativus dt : fin 
+ Unitate major eft, converge Series altera. In uno Cafu Area adja- 


ct Abfiffe ad ufque Ordinatam duête, in aitero adjacet Abicille 
ultra Ordinatam produétæ. 

Nota infuper, quôd fi Ordinata contentum eft füb Fadore ra. 
tionali ©, & Fadtore furdo irreducibili 2", & Faëtoris furdi La- 
tus À non dividit Factorem rationalem 9 ; erit A— 17; & 
2 TT RT, Sin Fa&oris furdi Latus R dividit Fadorem 
rationalem femel, erit A 1 == 1, & RAT pa, 
fi dividat bis, erit Am, RAT pre 
ter, rit Arr, & RAT A 3, & fic deine 


PS. . 

* Si Ordinata eft Fra@io rationalis irreducibilis cum Denominatore ex 
‘duobus vel pluribus Terminis compofito; refolvendus elt Denominator 
in Divifores fuos omnes primos. Et fi Divifor fit ahquis, cui nullus 
alius eft æqualis, Curva quadrari nequit ; fin duo vel plures fint Divi. 
fores æquales, rejiciendus eft eorumunus ; & fi adhuc alii duo vel plures 
fint fibi mutud æquales & prioribus inequales, rejiciendus eftetiam eo- 

. F. Nowsoni Opafiuls ; Tom. L Ece rum 


u& -.. OPUSCULUM IT 


rum-unus, & fic in als omnibus æqualibus, fi adhuc plures fint : dein. 
de Divifor, qui relinquitur, vel contentum fub Diviforibus omni- . 
bus, qui relinquuntur, ff plures fünt, ponendum eft pro R, &- 


ejus Quadrati reciprocum R7—* pro RÀ——*, preterqum ubi 
contentum illud eft Quadratum , vel Cubus, vel Quadrato-Quadratum,. 
&c. quo cafu ejus Eatus ponendum eft pro R, & Poteftatis Index 
2, vel 3, vel 4, negativè fumptus pro À Et Ordinata ad Deno- 
minatorem, R*,. vel. R*, vel R+, vel: R‘ de reducenda.. 

Ut. & Ordiqata Ge 2 at 8e" quoniam 
de 2 — Ga — 22 Hg — 4° 
bæc Fradio. irreducibilis eft, & Denominatoris. Divifores: funt- pa. 
res, nempe &—1, &—+#, &—1, &zd2, 242, rejicio: 
Magnitudinis utriafque Diviforem.unum, & reliquorum. z— 1,. 
æ— 1,242, Contentum z'— 3242 pono pro. R, &. ejus. 


Quadiati reciprocum & fu BR ,pro RÀ TT, Dein Or 
dinatam ad. Denominatorem R° fu R'À reduco., & fit.’ 
6 92+ 3, — 
SE, id eft, 2'X8— 9242 X2— 33 +2] 7. 
Et inde eft «8; ——9; 60; d—=— 7; de. e—2; 
Ê=—3;s= 0; h= rx — 2; — 15 
n—=1;0—1—=3; Mar f= 35 #2; 1: Ft: 
his in Série fGriptis prodlt Area 73 3 Teminis omnibus in. 
totà Serie polt primum evanefcentibus: - 

Si denique Ordinata'eft Fra@io irreducibilis,. & ejus. Denomina: - 
tor contentum eft fuh Faétare rationali Q@, &.Fadtore. furdo. irres. 
ducibili R7, inveniendi font Lateris R Divifores omnes primi,, 
& rejiciendus eft:Divifor unus Magnitudinis cujufque ;. &. per Divi.- 
fores. qui reftant, fi qui fint,. multiplicandus eft Fa@tor rationalis, 
Q: & fi fatum æquale eft. Lateri R, vel Lateris illius. Pateftati ali. 
cui, cujus Index eft numerus integer ;. efto Index ille #, & erit: 
RTT—" 








—1 
Ii Am; &. R? = 


. 1, 


DE QUADRATURA CURVARUM. 319 
Ur, f Ordinata fe 21 ED 2x — g 9 — CAS à 
2 — Rx XŸ D Q4R— xx 0) L 
‘quoniam Fadoris furdi Latus R, feu 7 +ggx —gxx—x", 
Divifores habet 94%, 7+x, g— x, qui duarum font Magni- 
tudinum, rejicio Diviforem unum Magnitudinis utriufque, & per 
Diviforem 7 ++, qui relinquitur, multiplico Faétorem rationalem 
gg — xx. Et quoniam Fadtum g° +ggx—gxx —x æquale 
eftEateri À, ponow=—=1., &, inde, cm fit Tr ta —i——# 
Dore +. 

Ordinatam igitur reducô ad Denominatorem R 7, & fit 
e KITTETTIxX LE TXX L EUX 714% — 64% X 
XX 34 +agx +8gxx + 89% 749% Capa 


g+99*—9%x 6], Unde te — 39°; b— 29"; 





deg gg; de, iii = = 
— Lirs; f=+; = L; —0o. Et his in Serie 
d _ 3gge+as 


. D : . ibus 
fcriptis, prodit Area LA Dr TE ET E7 vor NS omnil 
. da Serie totà poft tertium evanefcentibus. 
PROPOSITIO VL' 


Tuszon IV. 

Si Curve Abfäüf ABîtz, & foribantur R proe + fr" 
get 4e és & S'pro #4 Le pme" + pat de, 
Sit autem ordinati Applicata I RAI SAT in « 
Hé + ec " + dei +, &, fi Terminorume, f, g, 
de, &k, l, m, p, de. ReGtangul: Îint F. 


ek FE ge bt; de 
el fl gl bl; de. 
em fm gm bm; dc. 
ep fr &p br; ës 

Ec « 


x 


»1è .. CGPUSCULUM III. 
Be Region ilorum Coefficientes mumerales fint ref 
pedive. 


is 
- né 

ref tai; thus; nb; de 

# CRT] 4 ‘ « 4 4 
Fe it en; HAN; VHA=#; de. 


=r;r+a—f; fHa= 138 HAN; de. 


“ur 


D NN <+u=7; de. 
Area Curvæ erit hæc 


2 RA Fin +E … 
hs fhA 
—+el et. 


r+ixek eh 4 


6 —IRIXSRE— FF I 
à : 
+ —ÉHrxel — tem Le 
2% 
LES 084 
— FETXRB— vel 
La EN C— PF nf de 
—J+axel —PEimem— ven Pie 


+ 
, F3xek. 


+&c. | 

.. Ls 
Ubi Æ denotat Términi primi Coeficientem datum cum figne 
fo + vel — ; B Coeficientem datum fecundi; € Coefficientem: 
datum tertii;, & fic deinceps. Terminorum verd, #, 4, «, 6. 


Gf,g; dr. k, l,m, Ge. unus vel plures deeffé poflunt. De- 
monftratur Propoñitio ad modu præecedentis, &. quæ ibi notantur 
: he 


DE QUADRATURA CURPARUM. a2r 
hicobtinent. Pergit autem Series talium Propoñtionnm in infnitum, 
& Progreflio Seriei manifefta eft. 
| PROPOSITIO VIL. 


Tason V.. 


Si pro ete + get de. feribatur Rutfapra, & im Oùr- 
væ alicujus Ordinath «PET RAÈT. maneant Qyantitates date 
don, aA,e,f,g, de. & pro & ac + fcribantur fuccellivè numeri 
quicunque integri : & fi detur Area unius ex Curvis, quæ per-Ordi- 
natas innumeras fic prodeuntes defignañtur, fi Ordinatæ funt duorum 
nominum in Vinculo Radicis, vel, fi dentur Areæ duerum ex Cur- 
vis, fi Ordinatæ font trium nominum'in Vinculo Radicis, vel Areæ 
tium ex Curvis, fi Ordinatæ funt quatuor iomimum in Vinculo Ra. 
dicis, & fic deinceps in infinitum: dico, quôd dabuntur Areæ Cur- 
varum omnium. Pro nominibus hic habeo Terminos omhes in Vin. 
culo Radicis tam deficientes quam plenos, quorum Indices Dignita- 
.… tum fünt in Progreflione arithmeticA. Sic Ordinata 447 — ext + 
ob Terminos duos inter 4* & —— «x* deficientes pro Quinquinomio 
Aaberi debet. At ÿ4#- x Binomium eft,. & dat tat—ÿTrie 
#omium , cùm ours O jam per majores differentias prod. 
Propoñtio verà fic demonftratur. 


CASU SE | 

Sunto Curvarum duarum Ordinatæ pe! Bas RAT ,& ge 

RAT, & hre 9 A, & 4B, exifiente R Quantitate triani nos 
minum e+- fe" + É : - 

Et, a per Prop. a - fit 4 R*. Area Gurræ, cujus Ordinata 

& “eZ ge in Cast = fübdne Ordi. 

Ee 3 matas 
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wmatas & Areas priores de Areà & Ordinatä pofteriori, & manebit 

ns set gs“ ins D —IRA—I, Ordi 

— à 

mata nova Curve ; & AT A8 djafdem Area. Pone 

dep; & 8f+anf=9, & Ordinata evadet . gz* in 
ET RAT, & Area d) R* — 9e À — 0fB — anfB. 

Divide utramque per #g + 2Ang, & Aream prodeuntem dic €, 

& affumptä utcunque », erit r (Area Curvæ, cujus Ordinata dit 

nf TM RAT Et, qui ratione ex Ares p 4 & 4B 


Aream r C'Ordinatæ re Tan TI RAT 1 congruentem inveni- 
mus, licebit ex Areis 9 B.& rC Aream quartam, puta D, Ordi- 
hate fe Ds — 1 RAI congruentem invenire, & fic deinceps 
ininfinitum. Et par et ratio Progreffonis ab Areis B & Ain par- 
tem contrariam pergentis Si Terminorum 8, /+ an, & 0 +2an 
aliquis deficit & Seriem -abrumpit, affumatur Area » 4 in principio 
Progreffionis unius, & Area 4B in principio alterius, & exhis dua . 
bus Areis dabuntur Âreæ omhes in Progreffione utrâque. Et contra, 
ex als duabus Areis aflumptis fit regreflus pér Analyfin ad Areas 
A & B, aded ut ex duabus datis ceteræ omnes dentur. Q.E. O. 

‘ Hic eft cafus Curvarum, ubi ipfus x Index 4 augetur vel dimi- 
nuitur perpetuA Additione vel Subduéione Quantitatis n. Cafus al. 
ter eft Curvarum ubi Index À augetur vel diminuitur Unitatibus. 

CASUS IL 

Ordiriate px 0 RA & gt R*, quibus Aree p A 
& à B ja refpohdeaht, fin R, ue-fe + #8, ducantur, 
ac deinde ad R vicifirn spplicertar evadunt re vos +pge* 

DR a qe gp gg in DR 
g. per Prop. EL, ee Uk ‘Ares Curres :cujus Qi ct 


# 
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+0 n +0 an . OI pa— 1 04 . 
lac hante Jan in + R? Ê &bz . 
Area Curvæ ,. cujus Ordinata eft Hi der”, H 9 spa Flog 

Ha. +zau 
E Barum quatuor Arearum Summa eft p 4 


But RÀ HE 420 LnR*, & Summa refpendentium Or-. 
dinatarum , 


PT à 





+5 +6 
: Æ +n bg 

aan + 2an 

zi 
+6 
Ê—1 PAK 

ea spi TT PA 
HAUIE + 4 

+ 74 

+ 


SiTerminus prifnus , tertius, & quartus ponantur feorfim equalès 
nihilo, per primum fiet 4e + pe==o, feu —604—p, per 
quartum —0# —nb—2An4—3g, & per tertium Colin 
do p.& 4) #8 —4. Unde fecundus fr nf — qanege. sdeg. 


que Summa. quatuor. Ordinatarumr cp ae tn x 


RÀ 1, & Summa totidem refpondentiim- rer eft- #z0 R* 
+ H+ A —ÿeA— AHSA 4gB. Dividan.. 
tur he Summæ per Are H4ansée & fi Quotum pofterius. 
dicatur D ,.erit D Area Curvæ ,. cujùs Ordinata et Quotum prius. 
20 T0 RAT, Et, cïdem ratlène, ponendo omnes. 


@rdivatæ Terminos, prater primum, æquales nihilo, poteft Area: 


224 . DNS III. 


Curvæ inveniri, cnjus Ordinata eft «1 RAT, Dicatur Area 
ifta C; & qui ratione ex Areis À & B inventæ funt Areæ Cac 
D, ÿs His Areis C'ac D inveniri poffunt aie due Æ & F Ordina- 
tis a RAS g En —i pa — congruentes , & fic 
geinceps in infinitum. Et, per Analyfin contrariam , regredi licet 
ab Areis E & F ad Areas C ac D, & inde ad Areas 4 & B, ali 
que, quæ in Progreflione fequantur. Mgitur fi Index À perpetui 
Unitatum Additiane vel Subdudione angeatur vel minuatur, & ex 
Areis, quæ Ordinatis fic prodeuntibus refpondént, duæ fimplicifé. 
mæ habeantur, dantur alie ômnes in ünfinitum. @. E O. 


CASUS IIL 


Æ per Cafs chofce duos cpnjunétps , fi tam Index Ÿ perpetai 
Additione vel Subduétione ipfius n, quan Anidèx À perpetué Addi. 
tione vel Subdu@ione Unitatis, utcunque augeatur vel minuatur, da- 
buntur Areæ fingulis prodeuntibus Ordinatis refpondentes QE 0. 


CASUS IV. 


pe fill argumento, fi Ordinata conftat ex quatuor nominibus 
in Vinculo Radicali, & dantur tres Arearum; vel fi conftat. ex 
quinque nomainibus, & dantur quatuor Arearum, & fic deinceps: 
dabuntur Areæ omnes, quæ addendo vel fabducendo numerum n 
Indiei #,. vel Unitatem Indici À generari pofflunt. Et par eftratio 
Curvarum, ubi Ordinatæ ex Binomiis conflantur, & Area una ea- 
rum, que non funt geometricè quadrabiles, datur. Q, E. ©. 


PROPOSITIO VIIR 
THsoz VL 


Si pro ef" + ge + de, BEL + met + da. 


fribantur R & S ut fupra, &in + Care ae Ordipath af Er » 
RES 
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RAËT SH U maneant Quantitates daté 'n, À, we, e, ,g,k; 
d,m, de. Et pros, r, & v, fribantur fucceffivé numeri qui. 
cunque integri: & fi dentur Areæ duarum ex Curvis, quæ per Or. 
dinatas fic prodeuntes defignantur, fi Quantitates R & S' funt Bi. 
nomia; vel f dentur Arez trium'ex Ourvis, fi R & S conjunétim” 
‘x quinque nominibus conftant; vel Âreæ quatuor-ex Curvis, fi R: 
& $ conjun@im ex fex nominibus conftant; & fic deinceps in ine 
finitam : dico quôd dabuntur Areæ Curvarum omniura, 
Demonftratur ad modum Propoftionis fuperioris, 


PROPOSITIO IX 
Tarsonr VIL 


Æquantur Curvaram Areæ inter Le, quarum Ordinatæ ant rec 
procè nt Fluxiones Abftiflärum. : L | . 

Nam, contenta fub Ordinatis & Fluxionibus Abfciflarum erynt 
æqualia, & Fluxiones Areaçum funt ut hæc contenta. 

Corozz L 

Si affumatur Rektio quavis inter Ablifhs duæum Curvarum ; 
& inde, per Prop. L, quæratur Relatio Fluxionum Ablciflrum , 
& ponantur Ordinatæ reciprocè proportionales Fluxionibas, inves 
nini poffunt innumeræ Curvæ, quarum Areæ fibi mutud æqualet 


erunt. 
CTorozzr IL 


 Sic enim Curva omnis, cujus hæc eft Ordinata 407" in 
e+fs + gt éd affumendo Quantitatem quamvis pro vÿ 
& ponendo -—f, & 2 x, migrat in aliam fibi æqualem » 


n 


ju Ordinata eft + = ine+f# +er tél 





V Norsoni Opsfiule, Tom. L FE Convts 


26 . OPUSCULUM ME 
Conbvdzz JIL. 

© Ex Curva omnis, cnjus Ordinata efte0— nue + 6295 

de xe+fe +sé BL P affumendo Quantitatem quam- 

vis pro»... &. ponendo — rh == fi & 2 —%+, migrat in aliam. fibi. 


v9—n 


æqualem, cujus Ordinata tx Diner de, x: 
ef + gs" + ah 
© Carozz. LV. 





| Fe Curr.omnis, cs Or Tite + c22 
Hérxet+fe + ge"+del re praqme rare 
Affümendo ‘Quantitatem. quamvis pro.»», & ponendo À — f,. 


& &'—x+, migratin aliam-fibi æqualèm,. cujus: Ordinata eft 


. —= 


À in a+ be" + ex +éuxe +fe as +écPx 


EH le mx + del 


. CoroLzrz V: 


EtCrva omnit, cujus Ordinata eft «ne fe" ge oc 
Ronendo _ == +, migrat: in-aliam. fbi æqualenr,. cujus. Ordinatar 


EH  — me LE 
Rise fe" ex té ia et, PATES 
f+es À, fi duo fünt-nomia in Vinculo Radicis, vel Fra 


£+f* hex LA > Atriè fant nomina ;:&. fic. deinceps. . 
GorOLI. 
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Conozz VL | 


Et Curva omnis, cujus Ordinata eft x #- fine fat get d hi 
D HUE Home + de. F, ponendo gr. migrat in aliam 
‘fbi æqualem, cujus Ordinata eft Hé xetfx" ex + de 


RE be, id et, RE SE EC T 


X f+ex" | xi+ex) , Sbina funt nomina in Vinculis Radi- 
Li an 
eu, ve Xe fa" + ex Pxit nf 
f tri font nomina in Vinculo Radicis prioris, ac duo in Vinculo 
Pofterioris; & fic in alfis 
Et nota, quôd Areæ duæ æquales in noviflimis hifce duobus Co- 
xollariis jacent ad contrarias partes. Ordinatarum. Si Area in alteru. 
trâ Curvâ adjacet Abfcife, Area huic æqualis in alterà Curvä adja- 
cet Abfciffe produétæ, 
Conrozr VIL 
Si Relatip inter Curvæ alicujus Ordinatam y & Abfciflam z def. 
_aiatur per Æquationem quamvis affeGtam hujus four Jin ; 
+ eg" 94 by" Bd de. = # Pink + “ 
CET 04 de, bec Figura, affümendo f — 1 —<, x == 
Las, &a— —— , migrat in aliam fibi piles, cujus 
ao 
Abc x, res Ordinath #, determinatur per Æquationem non 


soda + #* Xe+fs"+gs" He +de x 


En mL el x, 
Ff a CoroLk 














a : OPUSCULUM IE 
Conroz.z VIL 
Si Rektio inter Ourvæ alicujus Ordinatam y & Abfciffim æ, de- 


fnitur per Æquationem quamvis aféétam hujus formæ 3 


ce rs 
. e+fr" x 7: + 6 —=2% rer le 


UT nd cn 20,2. 
+de. +7 inpet 99" 2° +79 27 + de. bac Figura, M 


ce 7 pl, 
migrat in aliam fibi æqualem, cujus Abts #-.ex dat4 Ordinata #, 
“determinätur per Æquationem minds affa #%in + fe" + gui" 
cbée=ft chinkt dt Em + de ES #'inptqu 
tr + de. : | 





€Coraznr IX. 
* Curva omnis, cojus Ordinata eft #2 PTT in ve Ÿ? 
’ te He 


gs +de Xetfe" + +gs" +de) rx 





nd 
etre + pal ge TE de St fa, & 


va 


“affimantur xer + fi gere +éer ; et 
Az 


&E == 7 migrat in aliam fibi Fiène cujus Ordinata efit 





# xa+éxT 


"Et nota, quôd. Ordihata prior. in Hoc Corollirio evadit fimplicior- 
ponendo A— r, vel poneñdo r=—= 1... & efficiendo, ut Radix-Di.. 
gnitatis.extrahi poflit cujus Index eft w, vel etiam ponendo. o—# 
Saisies s#, ut dios Cafus preteream. ‘ 


« 


CaorGEk 
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.Cozezz X. 
.— 4 3h - 2. _—,+ : 
Pro a En per Hécres 7 ‘4 farrs 
| n 
+? get He E4 LR" + 0 de. & nl 
Han . aout 
panme TT + de. fcribantur R,e, $ & j' refpeñiivè, & 
Curva omnis eujus Ordinnis eft,x- Se RÉ R*TTI get 
MAS HER, 8 ft # 





: + . AH 
= —, Lg, 
Li TT. 7 


=$, ER" SV —x, migrt ia ali bi sauem chi Or 
HT ue 4. 
dinata ft « XAH EXT 


. Et noja, quôd Ordinata prior evadit fimplicior, mondy Unie. 
tates pra r, v, &. À, vel w, & faciendo ut Radix -Dignitatis ex. 
tahi poffit cpjps Index; eft «,, vel ponerido & = — 1, velk=e. 


PROPOSITIO X 


Invenire Figure ‘Gimp, can auibrs -Corve- quevis-pro.. 
“anetricË comparari poteft,. éujs ordinatinn Applicatà ÿ pet Aqua 
:mem non. affetam ex.datà Abfcifà & determinattr.. 








ÉKsËst * É 
Six Ordinats ex/— 

ponendo PL 
Licitur ro des. . 
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- CASUS IL 


Sit Ordinata a+ FE + + En 
Curva cum Figuris reétilineis geometricè comparari ne a 
bitur per Prop. V. ponendo $—+—6—4 Sin minbs con. 
vertetur ia alim Curvam fibi zqualen , cujus Ordinata eft 
© —n 


x 1 CSOXTRR REF re Corol. IL Prop. 1X 
Deinde, 1— 2, &A— x, perProp. 


VIL , rejiciantur Unitates, donec Dignitates ille fant quim-mini. 
:‘mæ, devenietur ad Figaras-finpliciffimas, quæ hac ratione colligi 
poffant. Dein haram unaquæque, per Corol V. Prop. IX. dat 
aliam, quæ nonnunquam fimplicior eft Et ex his per Prop. IIL 
-& Coroïl 1X & X Prop. 1 X. inter fe collatis, Figuræ adhuc 
-fimpliciores quandoque prodeunt. Denique ex Figuris fimplicifk- 
mis afiumptis fado regreflu computabiur Area quælta 





CASUS JIL 


Sit Ordinata 9— FXaH 6e" Loc de X 
tp + ge 4 def, & bec Figure, f quadrari po: 
teft, quadrabitur per Prop. V. Sin minus, diftinguenda eft Ordinata 
da partes axe fe + get de, 5 x 
Dex et fe + ge pes TT, de &, per Cat IL inve- 
.niendæ fünt Figuræ fimpliciffimæ , cum quibus Figuræ partibus illis 
refpondentes comparari poffunt. Nam, Areæ Figurarum partibus 
{lis refpondentium fub fignis fuis + & —— conjun@æ component 
Aream totam quæfitam 


: CASUS 
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| CASUS IV. 


Sit Ordinata ty a+éet Ho de x 


e+fs" gs" GT: XEH e L me + Sel: 
&, fi Curva quadrari poteft, quadrabitur per Prop. V I. Sin minus,. 
convertetur in. fimpliciorem, per Corol. I V. Prop. IX. ac deinde 
comparabitur cum Figuris fimpliciffimis , per Prop. VIIL & Corol. . 
VILIX, & X.Prop.. IX, ut fit in Cafu LL, &IIL 


s 


CASUS. V. 


Si Ordinata ex variüs partibus conftät, partes fingule pro Or- 
dinatis Curvarum totidem habendæ funt, & Curvæ illæ, quotquot. 
quadrari poffunt . Îgillatim quadrandæ funt, earämque Ordinatæ de: 
OrdinatA. totä. demendæ. Deiñ. Curva, quam Ordinatæ pars ref. 
dua defignat feorfim, (ut in Cafu.Il, HI, & IV., ) cum Fi. 
guris fimpliciffimis comparandä eft, cum quibus comparari poteft. 
Et Summa Arearum omnium pro Arei Curvæ propoñitæ haben 
da. de. 

€ oroLL. E. 


Hinc etiim Cürvaomnis, cujus Ordinata eft Radix quadratica affe. 
&a Æquationis fuæ, cum Riguris fimpliciffimis, feu redtilineis; feu 
curvilineis, comparari-poteft:. Nam,.Radixills ex duabus partibus: 
femper conftat, quæ, fcorfim fpedtatæ, non fünt Æquationum Ra 
‘dices. affetæ.. Proponatur. Æquatio SE mis y +as} 


— 8. etratt Rai ect = CR 


az PL 7er 
cujus pars rationalis Fe ; & pars irrationalis he 
fünt Ordimitæ Curvarum , quæ per hanc Propofitionem vel quadrari: 
poffunt, vel cum Figuris fimpliciflimis comparari , cum 1 quibus col.- 
lationem . geometricam admittant. . 
' GoroOLL:. 
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Corozz IL 


Et Curva-omnis, cujus Ordinata per Æquationem quamvis affe- 
Æam definitur , que, per Corol VII Prop. IX, in Æquationem . 
non affedam migrat, vel quadratur per hanc Propofitionem , fi qua. 
drari poteft, vel comparatur cum Figuris fimplicifimis, cum quibus 
comparari poteft.… Et hac ratione Curva .omnis quadratur, cujus Æ- 
quatio ‘eft trium Terminorum. Nam Æquatio ila, fi affeda fit, tranf- 
mutatur in non: affe@t&mi per Corol. VI. Prop. IX, ac deinde per, 
CoroL IL, & V. Prop.IX., in fimpliciflimam migrando , dat vel 
Quadraturam Figuræ , fi quadrari'poteff., vel Curvam fimplicifi. 
mam, qui cum comparatur. 


CoxoLs IL. |  s 


Et Curva omnis, oujus Ordinata. per Æquationem quamvis affec- ‘ 
tam definitur, quæ per Corol VIN. Prop. IX. in Æquationem qua. 
draticam affeGam migrat, vel quadratur per hanc Propoñitionem, 
6e hujus Coral L., fi. quadrari poteft, vel comparatur cum Figuris 
fimpliciffimis, cum quibus collationem geometricam admitét. 


SCHOLIUÙUM 


Ubi quadrande funt Figuræ , ad Regulas hafoe generales fempec, 
recurrere nimis moleftum effet : præftat Figuras, que fimpliciores 
funt & mais ufüi elfe poffunt, femel quadrare, & Quadraturas in 
Taäbulam referre; deinde Tabulam confulere, quoties ejafmodi Cur< 
vam aliquam quadrare oportet. Hujus autem generis funt Tabule 
duæ fequentes, in quibus& denotat Ablciflim, y Ordinatam redtan- 
gulam, & # Âream Curvæ quadrande, & d, e,f,g; bn, fut 
Quañtitates date cum fignis fais + & — 


TABULA 


D 
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Curverum fimpliciorum , qua quadrari pellunt. 


Ô m Formæ. 
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Forma scriis, 
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2 pr, exifente RIRE 
nf À ==+, exiftente R—=#Ye+f" 
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1$n . 
16ee — o4fr+3offztn a: En ; 
i 10$n l es 


— 96e! + 14466 Fe 2% + 210f'21n dR'— 


AH yR— 
[= = 0 
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1o$nf* 


om. L 73 AFULA 


ë 534  - OPUSCULUM IIL 
T A BU L A 


u … Lervem fmplisiorum. que cum Elpf @ Eiperbela compare 


li 2 Sit jam (Fg.4 5.67.) aGD, vel PGD, vwlGDS,Sec. 
tio conica,. cujus Area ad Quadraturam Curvæ propoñtæ requiritur, 

| fitque ejus Centrum 4; Axis Ka; Vertex #; Semiaxis conjugatus 
©: AP; datum. Abftiffæ principium 4, vel 4, vel «; Abfciffa 4B, 

D cel 48, vla B— +; Ordiata redangula BD — »; & Area 
ABDP, vel «B DG, vel a BD G—/; exiftente. « G Ordina- 

tà ad Pundums. Jungantur KD, AD, 4D.. Ducatur Tangens. 

jam: DT occurrens Abfcifle ÆB.in T', & compleatur Parallelogram. 

‘ mum 4BDO: Et, fi quando ad Quadraturam Curvæ propoñtæ- 
_:Mequiruntur Areæ duarum Se&ionum conicarum ,.dicatur pofterioris 


|" Abfiffà #, Ordinata r,. & Area w. Sit autem ‘+ différentia duarum: 
‘ Quantitatum., ‘ubi incertum eft utrum pofterior de priori, an prior: 
j--—— de. poñeriori fübduci debeat. 
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4  OPUSCULU M TIL 
In Tabulis hifce, Series Curvarum cujufque Formæ utrinique in 

infinitum continuari poteft, Scilicet in Tabulâ prim4, in Numera- 

toribus Arearum Formæ tertie & quartæ, Nuineri coefficientes ini. 

tillium Terminorum (2, —+ 4, 16, — 96, 768, &t.) gene-, 
rantur multiplicando Numeros —2, — 4, — 6, —8, dre. 

in fe continu , & fubfequentium Terminorum Coeficientes ex ini- 

tialibus derivantur multiplicando ipfos gradatim , in Formä quidem 

tent, pe, —£, 2,2, du, 


. Ân quarté verd per — 2; — +, + 2? de. 
Et Dénominatorum Coefficientes 3, 1$, 105, @. prodeunt 
multiplicando Numeros 1, 3, $, 7, 9, Gr. in fe continuô. 

In fecundà verd TabulA, Series Curvarum Formæ primæ, fecun- 
dæe, quintæ, fextæ, nonæ, & decimæ ope folius Divifionis, & 
Formæ relique ope Propoñtionis tertiæe, & quite, utrinque pro- 

- ducuntur in infinitum. 
Quin-ctiam he Series mutando mdo fgnum numeri# varihri folent. 


Sic enim ex, gr. Curva © Lverpe y; evadit re ° 


PROPOSITIO XL 
7 Tuson VIIL 


Sit (Fig. 8. )ADIC Curva quævis Abfciffäm habens ÂAB—2, 

& Ordinstam BD =; & &t AERC Curva alia, cujus Ordi. 
nata BE æqualis-'eft :prioris Are ADB ad Unitatem applicatæ ; 
& AFLC Curva teitia; cujus lOrdinata BF æqualis eft fecundæ 

Areæ AEB ad Unitatem applicatæ, & AÆGMC Curva quarta, 

cujus Ordinata BG æqualis eft tertie Aree 4FB ad Unitatem ap- 
plicatæ ; & AÆAHNC Curva quinta, cujus Ordinata B 1 ls 
Et quete Arce AGB ad. Unitateni applicate ;; & fie dl . 
Ë 

Fe 

& 


TAB.L 


ER ÉFRÈnE 


° a 
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ttes habentium y, y, 2*y, y, *y, & Abfciffan commu 
oem x . 
Detur AbfcMfa quævis À C—7+, flque BC—r—:—%, 
& funto P, Q, R, S, T Areæ Curvarum Ordinatas habentium 
K,x7 27, y, xt, & Abfciflam communem +. | 
Terminentur autem hæ Areæ omnes ad Abfciffäm totam datam 
AC, nec non ad Ordinatam poñitione datam & infinitè produétam 
CT: Et erit Arearum fub initio poftarum prima AD1C — À 
= P; fecunda AEKC—1:4-— B —Q; terti AFLC— 
SA—TIREC LR; quarta AGMC — "APR 
2 2 


= Love A gB+erC— DER 
= 5; quinta AHNC— pr 


: 1 
=2T 


CoroLLARIvEX 


Unde, fi Curvæ, quarum Ordinatæ fant y, y, 2°y, 24, de 


vel y, xy, x*y, xp, dre. quadrari poffont , quadrabuntur etiam 
Cure ADIC, AËEKC, AFLC, AGMC, de. Et habebun- 
tur Ordinatæ BE, BF, BG, BH Areis Curvarum proportio- 
aales, 


SCHOLIUM. 


Quantitatum flaentium Fluxiones effe primas, fecundas, tertias , 


Quartas , aliäfque diximus fupra Hæ Fluxiones font ut Termini 


Serierum infinitarum convergentium. Ut fi ° fit Quantitas fluens, 


— 

& fluendo evadatz+o , deinde refolvatur in Seriem convergentem 
_" n— nn—n N—2 n'— 3nn+2n , 
# + 002 + — EE €, 
2" 3 de, Terminus primus hujus Seriei 2” erit Quantitæs 
illa fluens; fecundus noz° 7 * erit ejus Inctementum primum 
fu Differentia prima , cui nafcenti proportionalis eft ejus Fluxio 

Ÿ Newsous Opufiula, Tom. Hh prima} 


008 
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prima; tertius Ta" , erit ejus Incrementum. fécun. 


dum, feu Diffrentia fecunda, cui nafcenti. pee eft ejus 
Huxio, fecunda;, quartus, ne à F,, cit ejus: 


Incrementum tertiunr,, feu Differentia. tertix,. cui naféenti, Fluxio- 
trtia. proportionalis. eft, &: fic. deinceps. in. infinitum. 
Exponi. autem poffunt. bæ Fluxiones. per Curvarum.Ordinatas. BR D}, 


BE,BF, BG, BH, dc. ut, fi Ordimatu BE, (— 428) fi. 


Quantitas fluens,, erit. ejus, Eluxio. prima: ut Ordinata: B D:. Si BF 
C= LE yit Quantitas fluens,, erit: ejus Fluxio. prima. ut: Ordinata 


BE;,, &. Fluxio, fecunda: ut. Ordinata: BD: Si BH'( —4 LES 


fit. Quantitas, fluens,, erunt: ejus Fluxiones,. prima’, fécunda ” 
tertia ,, &. quarta,, ut Ordinatæ. BG, BF, BE, BD, refpe&ivè.. 

Et inc in, Æquatipnibus;, quæ. Quantitates, tantim duas, incogni. 
tes involvunt,, quarum.una: eft. Quantitas: uniformiter- fluens,, & al. 
tera eft. Fluxio quælibet. Quantitatis alterius; fluentis,, inveniri: poteft. 
fluens illa: altera: per: Quadraturam. Cursarum.. Exponatur: enim: Flu. 
xio: ejus; pér: Ordinatam. BD», & fibæc.fit Fluxio. prima, quæratur- 
Area À D B:—BEXx 1 ;; fi Fluxio: fecunda,, quæratur- Area À E B: 
= BEX 1; fi Fluxio:tertia,, quæratur- Area. A FB— RGxr, de: 
Æt: Area inventa: erit. Exponens: Flüentis. quæfitæ.. 

Sed &: in: Æquationibus ,, quæ: Fluentem. &c: ejüs: Fluxionem: pri-. 
mam. fine: alterà; Fluente.,, vel: duas; ejufdem, Fluentis, Fluxiones ,, 
primam. &. fécundam:,. vel: fécundam.&. tertiamr,, veltertièm. & quar. 
tam. Ge: fine: alterutrà: Fluente: involvunt ,, inveniri: poffunt: Fluen…. 








tes: per: Quadraturam: Cürvarum:. Sit: Æduatio: aan — us sus, 
œxiftente: #—BE,, #— BD, =. 4B,, & == r,, &: Æ.. 





quatio.illa,, complèndo, Dimenfiônes Flixionumr,, evadit:4 44— a. 


Hewz, feu RE = 8. Jim fuat:sunifénmiter:, 
& 
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er 


Corvam cujus Ordinata eft = & Ablcifla w, habebitur Fluens 


au 44 





& lt ejus Auxio # — 1, & erit == 6j &, quadrando 


2. Adhuc fit Æquatio #43 — PTE PA exiftentes— BF, : 
ÆBE, à —BD, & x — AB; &, per Reltionem inter ÿ & 
s, fu BD, & BE, invenietur Relatio inter AB, & BE ut in 
Exemplo fuperiore, Deinde, per hanc Relationem, invenietur Re. 
Ltio inter 4B, & BF, quadrando Curvam 4EB. 

Æquationes, quæ tres incognitas Quantitates involvunt, aliquan. 
do reduci poffunt ad Æquationes, quæ duas tantèm involvont, 
& in his Cañbus Fluentes invenientur ex Fluxionibus, ut 

m n° ane ne 

Sit Æquatio a — 5x = 6x7 y+dy 37 Ponatury y=— 
. @ &eite— 2x" —cx# +dux: bec Æquatio, Quadrando 
Curvam cujus Abfiff eft x & Ordinata #, dat Aream w, & Æ- 
quatio altera 3 y—#, regrediendo ad Fluentes, dat ES " Fr 
==# Unde habetur Fluens 3. 

Quin etiam in Æquationibus, que tres incognitas involvünt ; 
& ad Æquationes, quæ duas tantèm involvunt ; reduci non 


polfüunt, Fluentes quandoque prodeunt per Quadraturem Cure 
Yarum. 


Sit Æquatio s a+ = res! dsex pp TT 
= fy 3", œftente x 1. Etparspolterior rex"! Ye 
29" — fy à, regrediendo ad Floentes, fit ex! ÿ — 
2° T1, que proinde ef ut Are Cuve, cojus Abici eft x & 


Ordinata #x"+ ét, & inde dator Fluens y. 


us Hh 2 Si 
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Sit Æquatio xX «x rl Et Fluens, cn 
Ve+fs" 


fes Fluxio eft #x 4 x CPP LE ut Area Curvæ, cujus Abfciffä 
tx & Ordinata eft ax" 4x" É Item, Fluens,-cujus Fluxio: 


D— 1 
a 2 erit ut Area Curvæ, cujus Abfti efty & Ordinatæ 


: Ve+ fs" 

do 2, id eft, Cper Cafum primum Formæ quarts Tabul L} 
Ve+ ss 
ut Area. Ve f". Pone ergoi£ Ve fy'aqn re 











Que, cujus. Abciffa el x & Ordinata 4x CARS A &habcbi. 
tur Fluens y. 

Et nota, quôd Fluens omnis, quæ ex Fluxione primé colligitur,, 
augeri poteft vel minui Quantitate quAvis non Fluente. Quæ ex 
Fluxione fecundA colligitur augeri potef. vel minui Quantitate 
quävis, cujus Fluxio fecunda nulla eft Quæ ex Fluxione terti4. 
colligitur , augeri poteft. vel: minui Quantitate quâvis, cujus Fluxio: 
tertià nulla eft ; & fic deinceps in infinitum. . 

Poftquam verd Fluentes ex. Fluxionibus colle@tæ funt, fi de veri. 
tate conclüfonis dubitatur, Fluxiones Fluentiom inventirum vicif- 
fim colligendæ funt & cum. Fluxionibus fub initio propoñitis com 
parande. Nam, fi prodeunt æquales, canclufio reè fe habet ::fix 
minus, corrigendæ funt Fluentes fic, ut earum Fluxiones Fluxioni- 
bus fub initio propoñitis æquentur. Nam, & Fluens pro Inbitu af 
fumi poteft, & affmptio comrigi, ponendo Fluxionem Fluentis af. 
fiumptæ æqualem Fluxioni- propoñitæ, & Terminos _homologgs in 
ter fe comparando.. 

"Et his pipi v va'ad rjora fternitur; 


en ot. ePus- 


: Opuf. 


IT. Tab. 1. pag.244. Tom.I. 
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HE 3 ISAAC. 


Dar Google 





| ESAACI 
NE WTONE 
ENUMERATIO 
LINE ARUM 


TERTII ORDINIS. 





E. 
Linearum: Ordines:. 


‘Inez Geometriéæ: fécundüm: nue: 
: ram. Dimenfionum- Æquationis ,. quâ: 
© Relatio: inter: Ordinatas. & Abfüills. 
définitur:,, vel:( quod'perinde.eft } fe. 
© cundüm:numerum Pün@orum, in qui. 

: bus à: Lineä reéta fecari poflunt,. op- 

; timè: diftinguntur: in. ordines.. Qu: 

- ratione: Linea primi: Ordinis erit Recta: 

: fola;: eæ:fécundi five quadiatici Ordi. 

- ais erunt Sectiones: conicæ & Circu. 

Is, &: ex: tertii: five: cubici. Ordinis. Parabolà: cubica,, Paraboli Nei.. 
- 1 77A 





248 OPUSCULUM IF. 


diana, Ciflois Veterum, & reliquæ, quas hic enumerare fufcepl. 
mus. Ourva autem primi Generis, (fiquidem Reéta inter Curvas 
non eft numeranda, ) eadem eft cum Lineà fecundi Ordinis; & 
Curva fecundi Generis eadem cum Lineä Ordinis terti Et Linea 
Ordinis infinitefimi ea eft, quam Reda in Pünélis infinitis fecare 
_poteft, qualis eft Spiralis, Cyclois, Quadratrix, & Linea omnis, 
Quæ per Radii vel Rotæ revolutiones iafinitas géneratur. 


IL 
Propricrates Sciomum conicarum competant Curvis fuperioruns 
Gencrum. . 


Se&tionum conicarum proprietates præcipuæ à Geometris pañfint 
traduntur. Et confimiles funt proprietates Curvarum fecundi Ge. 
neris , & reliquarum , ut ex fequenti proprietatum precipuarues 
ænumeratione conftabit. 


a. De-Curvarum fécundi. Generis Ordinaris, Diamerris, 
Verticibus, Ceutris, Axibus, . 


Si Redtæ plures parallelæ, & ad conicam Sedionem utrinque 
terminatæ ducantur, Reta duas earum bifecans bifecabit alias om- 
nes, ideôque dicitur Diemeter Figure; & Retz bifetæ dicuntur 
Ordinatim applicate ad Diametrum ; & concurfus omnium Diame- 
trorum eft Centrum Figuræ ; &interfectio Curvæ & Diametri Ver. 
#ex nominatur ; & Diameter illa Axis eft, cui Ordinatim applica- 
tæ infftunt ad Angulos rectos. Et ad eundem modum in Curvis 
fecundi Generis, fi Rectæ duæ quævis parallele ducantur occurren- 
tes Curvæ in tribus Pun&tis: Recta, quæ ita fecat has parallelas, ut 
fumma duarum partium ex uno fecantis Latere ad Curvam termi- 
natarum æquetur parti tertiæ ex altero Latere ad Curvam termina- 
tæ, eodem modo fecabit omnes alias his parallelas, Curvæque in 
tribus Pundtis occurrentes Redas, hoc eft, ita ut fumma partium 
duarum ex uno ipfus Latere femper æquetur parti tertiæ ex altero 
Latere. Has itaque tres partes , que hinc inde æquantur , Ordinatine 

applicatas 
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æpplicates; & Redam fecantem, cui Ordinatim applicantur , Die- 
wmetrms ; 6 interfettionem Diametri, & Curvæ, Werticem; & con. 
curfom duarum Diametrorum Censrem nominare licet.  Diameter 
autem ad Ordinatas reGangula, fi modè aliqua fit, etiam Axis dici 
poteft; & ubi omnes Diametri in eodem Punto concurrunt , iftud 
erit Censrum gencrale. . 

2. De Afÿmptotis , & carum praprictatibus. 


# 


Hyperbola primi generis duas 4/ÿmpreres , ea fecundi tres, ex 
tertii quatuor, & non plures habere poteft, & fic in reliquis. Et 
quemadmodum partes Lineæ cujufvis reétæ inter Hyperbolam coni- 
cam & duas ejus Afymptotos funt hinc inde æquales : fic, in Hy- 
perbolis fecundi Generis , fi ducatur Reéta quævis fecans tm Cur- 
vam, quàm tres ejus Afymptotos in tribus Pundtis, fumma duaruns 
partium iftius Rectæ, quæ à duobus quibufvis Afymptotis in eandem 
plagam ad duo Punta Curvæ extenduntur, æqualis erit parti ter. 
tie, quæ à tertià Afymptoto in plagam contrariam ad tertium Cure 
væ Pundum extenditur. 


3. De Lescribs rebfis à sranfverhis. 


Et, quemadmodum in conicis Sedtionibus non Parabolicis Quadras 
tum Ordinatim applicatæ, hoc eft, Reétangulum Ordinatarum, 
quæ ad contrarias partes Diametri ducuntur, eft ad Rettangulum 
partium Diametri, quæ ad Vertices Ellipfeos, vel Hyperbolæ ter. 
minantur , ut data quædam Linea, quæ dicitur Lars reéfum, ad 
partem Diametri, quæ inter Vertices jacet & dicitur Larws rranf- 
verfum : fic in Curvis non Parabolicis fcundi Generis Parallelepi« 
pedum fub tribus Ordinatim applicatis eft ad Parallelepipedum fub 
patibus Diametri ad Ordinatas & tres Vertices Figuræ ablciffis, in 
Ratione quadam dstâ: in quâ Ratione fi fumantur tres Rettæ ad 
tres partes Diametri inter Vertices Figuræ fitas, fingulæ ad fingulas, 
tunc ille tres Rettæ dici poffunt Lwere reëfa Figuræ; & illæ pare 
tes Diametri inter Vertices Lasera tranfverfa.” Et, ficut in Patabolà 
conicà, quæ ad unam & eandem Diametrum unicum tantüm 

d. Nortoni Opus, Ton, L li habeb 
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babet Verticem, ReGtangulum fab Ordinatis æquatur Redtangulo 
füub parte Diametri, quæ ad Ordinatas, & Verticem ‘abfcinditar & 
Red quadam dat, que Laws reëum dicitur : fic in Curvis fecun- 
‘di Generis, quæ non-nifi duos habent Vertices ad eandem Diame- 
trum, Parallelepipedum fub Ordinatis tribus æquatur Parallelepi 
pedo fub duabus partibus Diametri ad Ordinatas & Vertices illos 
duos abfciflis, & ReGtà quâdam datà, quæ proinde Larue retfum 
dici poteft. 


4æ De Rasiome contenterum fab Paralllerum Jigmentis. 


Denique , ficut à in conicis Seétionibus , ubi duæ parallele, ad 
Curvam utrinque terminatæ ; fecantur à duabus parallelis ad Curvam 
xtrinque terminatis, prima à tertià, & fecunda à quartâ, Rectan- 
gulum partium primæ eft ad ReCtangulüm: partinm tertiæ, ut Rec- 
tangulum partium fecundæ ad Redtangulum partium quartæ: fic, 
ubi quatuor tales Re‘tæ occurrunt Curvæ fecundi Generis, fingulæ 
in tribus Punétis, Parallelepipedum partium primæ Reûæ erit ad 
Parallelepipedum partium tertiæ, ut Parallelepipedum partium fe 
cundæ ad Parallelepipedum partinm quartæ. 


5. De Cruribus Hiperbcbcis, & Parabolicis, GC corum plagis. 


Curvarum fécundi, & füperiorum Generum , ‘æquè atque primi, 
erura omnia in infinitum progredientia, vel Hiperbolici funt gene- 
sis, vel Parabolici. Crus Hperbolicum voco, quod ad Afympto- 
ton aliquam in infinitum appropinquat ; Pérabolicum quod Afÿmp- 
toto deltituitur. Hæc crura ex Tangentibus optimè dignofcuntur. 
Nam, fi Punétum conta@üs in infinitum abeat, Tangens curis Hy- 
perbolici cum Afymptoto coincidet, & Tangens cruris Parabolici 
- in infinitum recedet, evanefcet , & nullibi reperietur.  Invenitur 
igitur Afymptotos cruris cujufvis quærendo Tangentem cruris illius. 
ad Punitum infinitè diftans. Plaga autem cruris infiniti invenitut 
quærendo pofñitionem Reëtæ eujufvis, quæ Tangenti parallela eft 
wbi Punétum contatôs in infinitum abit Nam hæc Reda in ‘een 


dem plagam cum crure infinito dirigitur. 
AL Be 
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_Reduëtio Curvarum omsium Gencris fecundi ad Æguaionum 
cafus quatuor. 


Eineæ omnes Ordinis primi, terti, quinti, feptimi, & imparis 
cujufque, duo habent, ad minimum, crura.in infinitum verfüs 
plagas oppofñitas progredientia. Et Lineæ omnes tertii Ordinis duo 
habent ejufmodi crura in plagas oppofitas progredientia, in quas nulla 
alia earum crura infinita ( præterquam in Parabolà Cerscfasé ) ten 


dunt. 
CAS LIL 


Si crura illa fint Hyperbolici Gencris, fit ( Fig. 1.) GAS ev. 
rum Afymptotos, & huic parallela agatur Reda quævis CBc ad 
Curvam utrinque, (fi fieri poteft, ) terminata, eadémque bifece- 
tur in Pun@o X, &locus Pun&i illius X erit Hyperbola conica, 
(puta X *,) cujus una Afymptotos eft AG. Sit ejus altera A. 
fymptotos AB, & Æquatio, quâ Relatio inter Ordinatam BC, & 
Abfciflim À B definitur, fi AB dicatur x, & BC y, femper induet 
banc formam xyy + € — ax + bxxtex + Ubi Ford 
ni,e,4,6,c,d, defignant Quantitates datas fignis fuis +, & 
— affedas, quarum quælibet deeffe poffunt, modo ex earum de. 
fe&u Figura in Seétionem cônicam non vertatur, Poteft autem 
Hyperbola illa conica cum Afymptotis fuis coincidere , id eft Punc- 
tum X in Rettà AB locari: & tunc Terminus + «y deeft. 


CAS. IL 
At fi (Fig. 2.) Reëta illa CBc non poteft utrinque ad Curvam 


terminari, fed Curvæ in unico tantüm Punéto occurrit : age quam-’ 


vis Pofitione datam Reftam AB Afÿmptoto À S occurrentem in À, 
ut & aliam quamvis BC Afymptoto illi parallelam, Curvæque oc 
Currentem in Punto C, & Æquatio, quA Relatio inter Ordina 
tam BC & Abfciffam AB definitur , femper induet hanc formam, 
= ax + be +ix té 
li à CAS 


TABE 


TABL 
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CAS. III 


Quôd fi crura illa oppofita Parabolici fint Generis, Recta (Fig: 3.): 
CBc ad Curvam utrinque, fi fieri poteft, terminata in plagam. 
crurum ducatur, & bifecetur in B, & locus Pun@i B erit Linea 
reûa. Sitifta AB, terminata ad datum quodvis Punctum A, &* 
Æquatio, quA Relatio inter Ordinatam. BC & Abfciffam. AB def. 
aitur , femper induet hanc formam ,, 


px + x ex + de 
‘ CAS IV. 


TALL At vero fi (Fig. 4.7 Reda ifla CBc in unico tantèm Punto 
Fo occurrat Curvæ ; ideôque ad Curvam utrinque terminari non poffit;, 
ft Punctum illud C, & incidat Reda illa ad Punétum B in Rettam 
quamvis aliam, Pofitione datam, & ad. datum_ quodvis Punétum A. 
terminatam, AB: & Æquatio, quâ Relatio inter Ordinatam. BC & 
Abfciffâm AC definitur , femper: induet hanc. formam,, 

Q= et + xt + ox + di 


Nomina formarun. 


7 Enumerando Curvas forum Cafüum, Hyperbolam vocabius ,. 
Bfériptam, que tota jacet in. Afÿmptotôn Angulo ad-inftar Hy. 
perbolæ conicæ; Circumfcriptam, que Afymptotos,. fecat & par. 
tes Abfciffas. in finu fuo ample@itur; Ambigenam, quæ uno crure 
infinito infcribitur & altero circumfcribitur ; Convergentem , cujus. 
crura concavitate fuà fe invicem refpiciunt, & in plagam eandem. 
diriguntur ;. Divérgeniem, cujus crura convexitate fuâ fe invicem 
refpiciunt & in. plagas contrarias diriguntur ; Craribus Conmsrariis- 
Pradisam ;. cujus crura in: partes contrarias convexa funt, & in pla 
gas contrarias.infinita ;: Conchoidalem , que Vertice concavo & cru-- 
ribus divergentibus ad Afymptoton applicatur ; ÆAngwincam,. quæ. 
Flexibus contrariis: Afymptoton fecat,. & utrinque in crura contra. 
sa producitur; Cracÿformem ,, quæ conjugatam decuft ; Nadaraw,. 

que 
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que feipfam decuffat in orbem redeundo ; Cufhidatam , cujus par- 
tes duæ in Angulo contaétüs conicurrunt & ibi terminantur; Punc- 
fatam, quæ conjugatam habet Ovalem infinitè parvam, id eft, 
Punétum ; & Purém, quæ, per impoffibilititem duarum Radicum, 
Ovali, Nodo, Cufpide & Punéto conjugato privatur.  Eodem fen. 
fa Parabolam quoque cosvergentem, divergentem ; cruribus con- 
trariis praditam, craci iformem ; nodatam , cuffidatam, punlfatans 
GC param nominabimus. 

In Cafu primo fi Terminus 4x° affirmativus eft, Figura crit 
€ Fig. 5.) Hyperbol triplex cum fex cruribus Hyperbolicis, quæ 
juxta tres Afÿmptotos, quarum nulle funt parallelæ, in infinitoo 
progrediuntur, binæ juxta unamquamque in plagas contrarias. Ethæ 
Afÿmptoti, fi Terminus &x* non deeft, fe mutuÔ fecabunt in tri- 
bus Punétis Triangulum (D dd) inter fe continentes, fin termi.. 
nus £x* deeft, convergent omnes ad idem Panétum. In priori 





nn E 
Ad— 777 change Dé. 


D d, & erunt Ad, Dd, D tres Afymptoti In pofteriori: 
(Fig. 6.) duc Ordinatam quamvis BC, Ordinatæ principali AG 
parallelam , & in eà utrinque produdtà cape hinc inde BF, & Bf 
fibi mutuô æquales, & in e4 Ratione ad A B, quam habet y 4 ad: 
1, jungéque AF, AF; & erunt AG, AF, Af tres. Afymptoti 
Hanc Hyperbolam vocamus Redundantem, quia. numero. crurum: 
Hyperbolicorum Seétiones. Conicas. fuperat: 

In. Hyperbolà omni redundante, fi neque Terminus es defit 
meque fit && — 446 æquale + #eV #, Curva nullam habebit Dia 
metrum; fin eorum alterutrum accidit, Curva habebit unicam Dia. 
metrum, & tres fi utrumque. Diameter autem femper tranfit per 
interfetionem duarum Afymptotôn, & bifecat Rectas omnes, quæ 
ad. Afymptotos illas utrinque terminantur & parallele funt Afÿmp- 
toto tertiæ. Eftque Abfcifla AB Diameter Figuræ quoties Terminus 
ay deeft. Diametrum verd. abfoluté diétam hic &-in fequentibus in: 
vulgari fignificatu ufurpo, nempe pro Abfciflä; quæ paflim habet: 
Ordinatas.binas æquales. ad idem Punctum hinc inde infüftentes, 


Ei x I. 


TAB.E 


TAB.L 
& feq. 


TAB.L 
&lL 


TAB IL 
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1 V. 


Enumeratio Curvarum. 


1. De Hjperbolis novem redundantibus » que Diametro défiituussur, 
. G sres habent Afimpiotos Triangulum capientes. 


Si Hyperbola redundans nullam habet Diametrum, quærantur 
Æquationis hujus ax*+ 6x" + cx° + dx iee —o Radices 
quatuor feu valores ipfus x. Eæ funto (Fig. s.de.) AP, Az, 
A#, Ap.. Erigantur Ordinate PT, ar, #1, pt, & hæ tangent 
Curvam in Punétis totidem T, r, 1, t, & tangendo dabunt Li. 
mites Curvæ, per quos Species ejus innotefcet. 

Nam, fi Radices omnes AP, Aa, Ap, (Fig. 5.7.) fant rca 
les, ejufdem figni, & ingquales, Curva conftat ex tribus Hyperbo- 
ks, (infcript, circumfcriptâ, & ambigenâ) cum Ovek.  Hyper- 
bolarum una jacet verfüs D, altera verfus d, tertia verfüs d, & 
Ovalis femper jacet intra Triangulum D d d, atque etiam inter me- 
dios Limites 7 & +, in quibus utique tangitur ab Ordinatis s1& a, 
Et hæc eft Species prima. 

Si è Radicibus duæ maximæ Ar, Ap; (Fig. 8.) vel duæ mini 
me AP, Aa( Fig. 9.) æquantur inter fe, & ejufdem funt figni 
cum alteris duobus, Ovalis & Hyperbola circumfcripta fibi invicem 
junguntur, coeuntibus earum Punétis conta@üs7, & t, vel T, & 
+, & crura Hyperbolæ fefe decuflando in Ovalem continuantur, Fi: 
guram Nodesam efficientia. Quæ Species eft fécunda. 

Si è Radicibus tres maximæ Ap, Az, Aa, (Fig. 10.,) vel 
tres minimæ Ar, Aa, AP (Fig.r11.) æquentur inter fe, No- 
dus in Cufpidem acutiffimum convertetur. Nam, crura duo Hyper- 
bolæ circumfcriptæ ibi in Angulo conta@tüs concurrent, & non 
ultra producentur. Et hæc eft Species sertie, 

Si è Radicibus duæ mediæ Aa & Az (Fig. 12., ) æquentur in. 
ter fe, Punta contadüs +, &Ÿ coincidunt, &  propterea Ovalis 
ünterjedta in Puntum cri, & conftat Figura ex tribus Hyper: - 

bolie 














var Google 
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bois, infcriptA, circumfcript, & ambigeni cum Penéo conjuga- 
to. Quæ cit Species quarta. 

Si duæ ex Radicibus funt impoffibiles & reliquæ duæ inæquales, 
& cjufdem figni ( nam figna contraria habere nequeunt, ) Psre 
habebuntur Hyperbolz tres fir+ Ovali, vel Nodo, vel Cufpide, vel 
Pun@o conjugato, & hæ Hyperbolæ, vel ad latera Trianguli ab 
Afymptotis comprehenf, vel. ad Angulos ejus jacebunt; & perin- | 

. de Speciem , vel quinsam ( Fig. 12. 13.7), vel fextams (Fig. 14.15.) TABIE. 

conftituent. 

Si è Radicibus duæ funt æquales, & alteræ dur, vel impoffbi- 
les funt (Fig: 16. 18.), vel reales (Fig. 17.19.) Cum fignis, Quæ TAB.IIE 
4 fignis æqualium Radicum diverfa funt, Figura Cracéformis ha. TAB. 1K. 
bebitur, nempe duæ ex Hyperbolis fe invicem decuflabunt, idque, 
vel ad Verticem Trianguk ab Afymptotiscomprehenfi ( Fig..r8.19.), 
vel ad ejus Bafem (Fig. 16.17.) Quæ duæ Species funt fprime 
& offavs. 

Si denique Radices omnes funt impoflibiles CF. 20. » vel f 
omnes fünt reales, & inæquales (Fig.21.), & earum duæ funt . 
affirmativæ, & alteræ duæ negativæ, tuno.duæ habebuntur Hyper 
bolæ . ad : Angüles oppofitos duarum' Afÿmiptotôn cum Hyperbolà 
Ænguined circa Afymptoton tertiam. Quæ Species eft some. 1 

Et hi funt omnes Radicum cafus poflbiles. Nam, fi duæ Radi- 
ces funt æquales inter fe, &aliæ duæ füunt etiam inter f rame. . 
Figura evadet Sectio conica cum Lineä re. . 


2. De Hiperbolis duodecim redundansibus swicam tantèns 
Diamerrum habensibus. 


Si Hyperbola redundans habet unicam tantèm Diametrum , fit 
ejus Diameter Abfcifla AB, & Æquationis hujus 4x° + 6x + 6x 
+ d— 0 quære tres Radices feu valores x. 

Si Radices illæ funt omnes reales, & ejufdem figni, Figura conf 

- tabit ex Oval.intra Triangulum Ddd Ç Fjg. 22.) jacente, &tri- 
bus Hyperbolis ad Angulosejus, nempe Circumfcript ad Ai 
| >» & 


TAB.IV. 


TAB. VI 


TAB. Y. 
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D, & Infcriptis duabus ad Angulos d, & 9. Et hæc eft Spevies 
decima. 

Si Radices duæ majores funt æquales, & tertia cjufdem figni, 
crura Hyperbolæ jacentis verfàs D ( Fig. 23. ÿ fefe decufläbunt in 
form4 Nodi propter contattum Ovalis. Quæ Species eft udecime. 

Si tres Radices funt æquales, Hyperbola ifta fit .Cw/fidere fine 
Ovali (Fig. 14.) Quæ Species elt duvdecima. 

Si Radices duæ minores funt æquales, & tertia ejufdem figni ; 
Ovalis in Puuéwm evanuit, (Fig. 25.) Quæ Species eft decima 
sertia. 

In Speciebus quatuor noviffimis Hyperbola, quæ jacet verfès D, 
Afymptotos in finu fuo ample@titur, reliquæ duæ in Gnu Afypto- 
tôn, jacent. 

Si duæ ex Radicibus fant impoffibiles, habebuntur tres Hyperbo- 
Le Pur, fine Ovali, Decuflitione, vel Cufpide. Et hujus Cafüs Spee 
cies funt quatuor : nempe decime guerte, fi Hyperbola Circumfcrip- 
ta'jacet verfüs D, ( Fig.25.) & decima quinta, fi Hyperbola Inf- 
cripta jacet verfüs D, (Fig. 26. ) & decima fèxta , fi Hyperbola 
Circumfcripta jacet fab Bañ dd Trianguli D dd, (Fig. 27.) & de- 
cima fptims, (Fie.18.), G Hyperbola Infcripta jacet. fub edem 
Bañ. : 


Si duæ Radices funt æquales, & tertia figni diverfi, Figura erit 
Cruciforms. Nempe, duæ ex tribus Hyperbolis fe invicem de- 
cuffbunt ; fdque, vel ad Verticem Trianguli ab Afymptotis com- 
prehenf, CE. 29. ), vel ad ejus Bafem, (Fig. 30.) Quæ duz 
Species funt decima otfeva , & decima nons. 

Si duæ Radices funt inæquales, & ejufdem figni , & tertia eft 
figni diverfi, duæ habebuntur Hyperbolæ in oppofitis Angulis dua- 
tum Afÿmptotôn cum Conchojdali intermediä. Conchoidalis autem, 
vel jacebit ad eafdem partes Afymptoti fuæ cum Triangulo ab Afymp- 
totis conftituto, (Fig: 31.) vel ad partes contrarias; (Fig. 32.) 


TAB.VL Et hi duo Cafus conftituunt Sbesiens vigefimam , & vigefimam pri- 


mam. 
3 De 





Opuñé. IV. Tab. II. 


P4g.256. Tom.T. 
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3 De Bpabolis duabus redunlentibus cam tribus Diametrie. 


:  Hyperbola redundans, quæ habet tres Diametros, ‘conftat ex tri. 
bus Hyperbolis in finubus Afÿmptotôn jacentibus ; fdque, vel ad 
Angulos Trianguli ab Afymptotis comprehenfi, (Fig. 33. ), vélad TAB ve 
ejus Latera, (Fig. 34). Cafus prior dat Species vigcimen feus- 

* dam, & pofterior Specim vigefimam tertiam. 


+. De Hiperbolis novem redesdantibis tüm Afimptoës tribus 
44 commune Punérem come 


Si tres Afymptoti in Pun@to communi & muni detuffnt, vets 
tontur Species quinta, & fexta in vigefmam quertam; (Fig. 6.) TAB 
feptima, & otava in vigc/imam quintam, (Fig. 35.) & nona. in TAL.VL 
oigcfimam fextam, (Fig. 36.) ubi Anguinea non tranfit pet con. 
curfum Afÿmptotôn; &in vige/ffmam feptimam, ubi tranfit per con 
curfam illum, ( Fjg. 37. ), quo Cafu Termini. à , ac 4 defunt, & TAB VE. 
concurfus Afymptotôn eft Centrum Figuræ ab omaibus ejus parti- 
bus oppofitis æqualiter diftans. Et hæ quatuor Species Diametrum 
non habent. 

Vertantur etiam Species decima quarta, ac decima fexta in vige 
Jimam vlfavam ; ee: 38. ) decima quinta, ac decima feptima in 
vigchimam nonam; (Fig. 39.) decima oëtava F& decima nona in 
éricefimam ; (Fig. 40.) & vigefima cum vigelimA primé in #ricef= 
mam primam , (Fig. 41.) Et hæ Species unicam habent Diame- 
trum 

Ac denique Species vigefima fecunda, & vigefma tertia vertu 
tur in Specien triccfimam fécundem , cujus tres fünt Diametri pe 
vconcurfum. Afymptotôn tranfeuntes-{ Fig. 42.). 

Quæ omnes converfiones ficilimè intelliguntur faciendo , : 
Triangulum ab Afymptotis comprehenfum diminuatur, .donec ia 
Punétum evanefcat. 


“D: Nomtoni Opajéula ; To. À Ek = sde 


TAB VIL 
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_ 3 De Hyperbolis fèx déftétivis Diametrum mon habentibus. 
Si in primo Æquationum Cafu Terminus ax" negativus eft,. Fi.. 


gura erit Hyperbola defedtiva unicañh Habens Afgmptoton, & duor 
tantèm crura Hyperbolica juxta Afymptoton illam in plagas contra-. 


 rias infinitè progredientia. Et Afymptotos illa eft Ordinata prima, 
"& principalis AG. Si Terminus ey non dèeft, Figura nullam ha 


bebit Diametrum , fi deeft habebit unicam: In priori Cafu Species. 
fic enumerantur.. 

Si Æquationis Hujus 4x*— bx" Hox + dt! ee Radices. 
omnes Ar, AP, Ap, Aw, (Fig.43..) funt reales, & inæqua- 
ls, Figura erit Hyperbola Anguinea Afymptoton Flexu contrario. 
amplexa, um Ovaf conjugaté. Quæ Species eft sréceffma tertia. 

Si Radices duæ mediæ AP, & Ap, (Fig. 44.) æquentur inter 
_&, Ovalis, &. Anguines: junguntur fefe decuffantes. in. farma Nodi. 
| Qu ft Species tricefima quart: 

Si tres Radices font æquales , Nodus vertetur in Cu/pidem acutif.. 


‘ fimum in vertice Anguineæ,; (Eig. 45.) Et hæc eft Species rriceft- 


#04 quinté: 


Si tribus Radicibus éjufdem figni,. duæ maximæ , Ap & Az 
CEïig. 47.) fibi mutud æquantur,. Ovalis in Panne eyanuit. Que: 
Species eft sricefima fexta:. 

Si. Radices duæ quævis imaginarie font: folà manebit. Anguines. 
Pure fine Ovali,. Decuffatione . Cufpide,, vel Pun@o. conjugato. Si. 
Angüinea illa non. tranfit per Pun@um A. ( Fig. 46. ) Species eft. 
dricefima feptimas fin tranfit per Pun&um illüd A (id quod con-- 
tingit.,. ubi. Termini. &, ac 4. defunt, ) - Pun@tum. illud : A. erit: 
Centrum Figuræ Rectas. omnes. per ipfum. dndas,. & ad. Curvam: 
utrinque terminatas,. bufecans ( Ejg. 47. ). Et hæc eft. Species. trice- 


fra. oftave: 


&. De Eiperbolis fiptem défistivis. Diämerrurm babintibus.. 


Th: altero Cafi.s. ubi: Terminus ey déeft,, & propterea. Figure 
Disme.- 
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Diametrum habet, fi Æquationis hujus-&x? — 6x cv d Ra 

dices omnes AT, At, Ar, (Fig. 48. ) funt reales , inæquales , TAB. 
& -ejufdem figni, Figura erit Hyperbola Conchoidalis cum Ouai 
ad convexitatem. Quæ eft Species sricefima none. 

Si duæ Radices funt inæquales, & ejufdem figni, & tértia eft figni 
contrariü, Ovalis jacebit ad concavitatem Conchoidalis; (Fig. 49.) 
Eftque Species quadragcfims. 

Si Radices duæ minores AT, At, (Fig. 30.) futt æquales ; 
& tertia Ar, eft ejufdem figni; Ovalis, & Conchoïdalis jungene 

“tur fefe decuffando in modum No. Quæ Species eft guadragchn 
BA prima. 

Sitres Radices funt æquales, Nodus mutabitur in Caffidm, & 
Figura erit Cifois Veserum, (Fig. 51.) Et hæc eft Species quadrae 

gdima fecunda. 

Si Radices duæ majores font æquales, & tertia ft ejufdern figniz 
Conchoidalis habebit Péséurs conjugatum ad convexitatem fuam , 
(Fig. 52.) Eftque Species guadragefima tertia. 

Si Radices duæ funt æquales, & tertia eft figni contrarü, Con: : 
choidais fhabebit Peséem ‘conjugatum ad concavitatem fuam, 
(Fig. 53.) Efique Species guadragcfims quartz. 

Si Radices duæ funt impoflibiles Habebitur Conchoidalis Pare £ 
ne Ovali, Nodo, Cufpide, vel Punto conjugato (Fig. 52.& 53. X 
Que Species eft qgwadragefima quinta, 


7. De Hiperbolis fépsems Parabolicis Diamesram non babensibus, 


Si quando in primo Æquationum Cafu Terminus 4x deelt, & 
Terminus bxx non deeft, Figura erit Hyÿperbola Parabolica ‘duo 
habens crura Hyperbolica ad unam Afÿmptoton SA G & duo Pa 
rabolica in plagam unam & eandem convergentia. Si Terminus 
non deeft, Figura nullam habebit Diametrum ; fin deeft, habebit 
unicam. In Priori Cafu Species funt hæ. 
. Si tres Radices AP, A, Ar (ie. 54.) Æquätionis hujus TABIX 


dx Hess + ax + += fant inæquales & cjufdem Egni, 
Kks Figure 
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Figura conftabit ex Ov, & aliis duabus Curvis; quæ partim- 
Hyperbolicæ funt, & partim Parabolicæ. Nempe crura Paraboli. 
€ continuo du junguntur cruribus Hyperbolicis fibi proximis. 
Et hæc eft Species quadragefima fexta 

Si Radices duæ minores funt æquales, & tertia.eft ejufdem figni > 
Ovalis, & una Curvarum illarum Hyperbolo-Parabolicarum ar 

TABIX tur &'fe decuffint in formam Nodi ( Fig. 55.) Quæe Species et 
goidragchna fiprims. 

Sitres Radices funt æquals, Nodus ille. in ‘Cufpidem vertituc 
Fig. 56.) Eftque Species quadragefima eleve. 

Si Radices duæ maÿores font æquales, & tertia eft .ejufdem fi. 
gni; Ovalis in Panéfum conjugatum evanuit (Fe. 57) Que Species. 
ft guadrageima none: 

Si duæ Radices funt impoflibiles, manebunt Pure ile duæ Cur- 
we Hÿyperbolo-Parabolicæ fine Ovali, Decuflitione, Cufpide 
vel Pun@to conjugato ; & Speciem quinguagefimam  conftituent. 
CBig-57. & 58.) 

Si Radices duæ funt æquales, & tertia eft figni contrarii ; Cur- 
væ illæ Hyperbolo-Parabolicæ junguntur fefe decuflndo in morem. 
crücis (Fig. 59:) Eftque. Species qwingnagclima prima: 

Si Radites dux funt:inæquales, & ejufdem figni, & tertia eft: 
figni contrarii; Figura evadet Hÿperbola Anguinea circa Afÿmpto-. 
ton AG, CEk. 60. ) cum :Paraholà sonipené Et hæc.elt Species 
guinquagcf fima Jechi 


© &. De: Hiperbolis quasuer Parabolitis Diametrum habèntibuss. 


1h altero Cafu,, ubi: Terminus ey deeft,. &. Figura Diamettumm 

Habet.. fi dux Radices Æquationis hujus #xx+cx+ d== 0 funt: 

impoffibiles ;- duæ. habentur Figure Hyperbolo-Parabolicæ à Diame. 

tro. AB ( Fig. é1.) hinc inde. æqualiter. diftantes.. Quæ Species. eft: 
guinquacefima. sertie. 

Si. Æquationis illius .Radices dx font impoffibilés.. Figure Hy-. 

perbolo-Parabolicæ . junguntur fefe decufläntes in morem.crucis; &: 

TAR X. Seciem quinquagcimam querram. conftituunt. (Fi. 62, ). s 


_— 
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Si Radices illæ füunt inxquales & ejufdem figni; habetur Hyper- 
bola Conchoidälis cum Parabolä ex eodem latere Afymptoti. (Fig.63.) T AB. X. 
Eftque Species quinquagefima quinta. 
Si Radices illæ funt figni contrarii; habetur Conchoidalis cum 
Parabolä ad alteras partes Afymptoti (Er. 64). Quæ Species eft. 
quinquagefins fexra: 


9. De Quatuor Bperbabfinis Hiperbole: 


Si quando, in primo Æquationum caf, Terminus uterque ex’, 
& bxx deeft; Figura erit Hyperbolifmus. Seétionis alicuus conicæ. 
Ejperbeli{mum Figuræ voco, cujus Ordinata prodit applicando con- 
tentum fub Ordinatà Figuræ illius & Re@tä datä ad Abfciffam:com." 
munem. Hac ratione Linea rea vertitur in Hyperbolam conicam, 
& Sedio omnis conica vertitur in aliquam Figurarum, quas. hic 
Hyperbolifmos. Se‘tionum conicarum voco.. Nam, Æquatio ad Fi. 
guras ; de quibus agimus,. nempe xy7 +ey—cx+ 4, dat y —. 


. D . 
AIT ET EC TTETES VeeFadrpacss : quæ genëratur applicando contentum. 


ab ERREUR conitæ chvetas tes MEHACES, & Rod 


datà », ad: Curvarum: Abfüifläm. Pa x. Unde liquet ” 
quôd Figura genita Hyperbolifimus erit Hyperbolæ,. Ellipfeos, vel 
Pardbolæ, perinde ut. Terminus ax affirmativus et, vel negativus.. 
vel nullüs: 

Hyperbolifmus Hyperbolæ tres habet: Afymptotos, quaram unat 
eft Ordinata prima & principalis: À d, alteræ duæ funt parallele Ab-. 
fiffæ AB,.ab eAdem. hinc inde æqualiter diftant. In Ordinatk-prin.… 
cipali A4, cape À d, À d', hincinde æquales Quantitati y; & per: 
Bunda d, ac d'age:dg,. d'y, Afymptotos Ablciffæ AB parallélas. 

Ubi Termiaus ey non deet,. Figura mullam. habet: Diametrum.. 
1h hoc Cafu, fi Æquationis- bujus cxx + dx +3 ee—= 0 Radices: 
duæ AP, Ap (Fig. 65.) fant reales & inarquales, (nam æquales: 
dlfe. nequeunt nifi Figura fit conica Sectio, Figura conftabit ex tri. 

Kk. 3 bus: 
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bus Hyperbolis fibi oppoñitis, quarum una jacet inter Afymptotos 
parallelas, & alterx duæ jacent extra  Ethæc eft Spaces qguingue- 
£chma Jéprima. 

Si Radices illæ duæ funt impoflbiles, habeatur Hyperbolæ duæ 
oppoñitæ extra Afymptotos parallelas & Anguinea Hyperbolica intra 
cafdem. Hæc Figura duarum eft fpecierum. Nam, Centrum non - 

TAB. x. habet, ubi Terminus 4 non deeft: (Fig. 66.) fed fi Terminus ille 
deeft, Punétum A eft jus ceñtrum (Fe. 67.) Prior Species eft 
guinquagefima véfava, polterior quingwagefima mon. ‘ 


© Quôd fi Terminus ey deeft, Figura conftabit ex tribus Hyperbo. 
dis oppofitis, quarum una jacet inter Afymptotos parallelas, & al. 
teræ duæ jacent extra, ut in Specie quinquagefimä quart, & præ- 
terea Diametrum habet, quæ elt Ablcifla AB (Fig. 68.) Et hæc 
ft Species Jexagefima. 


10. De tribus Hiperbolifinis Etplees. 


Hyperbolifmus Ellipféos per hanc Æquationem definitur xyy 4 
ey—=cx + d, & unicam habet Afgmptoton, quæ eft Ordinatx 
TABXL principalis Ad (Fig.69.) Si Terminus ey non deeft , Figura eft 
Hyperbola Anguinea fine Diametro ; atque etiam fine Centro , fi 
Terminus 4 non déeft Quæ Species eft Jexagcfima prime. 
At fi Terminus # deeft, Figura habet Centrum fine Diametro, 
& Centrum ejus eft Punétum A ( Fig. 70.) Species verd eft féxage- 
Some fcusda, . - | cu 
Et, fi Terminus ey deeft & Terminus 4 non deeft, Figura eft 
Conchoidalis ad Afÿmptoton AG (Fig. 71., ) habétque Diame. 
trum fine Centro, & Diameter ejus eft Abiciffa AB. Quæ Species 
eft féxagefima tertia, 


it. De duobus Hiperbolifinis Parabole, 
: Hypetbolifmus Parabolæ per hanc Æquationem definitur #yy + 


ey —d; & duas habet Afymptotos, Abiciffim AB, & Ordinatam 
pi 


Tom. I. 


Opufc. IV. Tab. X. pag. 262. 
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primam. & principalem AG. Hyperbolæ verd in hac Figurà funt 
duæ, non in Afymptotôn Angulis oppoñitis, fed in Angulis qui funt 
deinceps jacentes, fdque ad utrumque Latus Abfcifæ AB, &, vel 
fine Diametro, fi. Terminus ey habetur, (Fig. 72.) vel cum Dia- 
metro, fi Terminus ille deeft, (Fig. 73.) Que dux Speo funt 
Sexagefima quarta, & Prsrfine quima. ° 


za. De Tridemte: 


In. fecundo: -Æquationnm Cafu liabebatur Æquatio +7 == 4 *° 
H6xx + ex + d Et Figura in hoc Cafu habet quatuor crura 
infinita , quorum duo: funt Hyperbolica circa Afÿmptoton AG 


CFig. 76.) in contrarias partes tendentia, & duo Parabolica con. 
vergentia, & cum prioribus fbeciem Tridentis ferê efformantia:. 
Eftque: hæc Figura Parabola illa, per quam Cantesius Æqua-. 


tiones fx Dinenfonum conftruxit.… -Hæc eft igitur Species fexage- 
ma fèxte… 
#3. De Parabolis quinque divergentibus: 
Jn Tertio Cafu Æquatio ent yy— 4x" +béxx Hox+d; & 
Parabolam defignat , cujus crura-divergunt ab invicem, & in con- 


trarias partes infinitè progrediuntur.  Abfcifla. A B.eft ejus. Diame- 
ter, & Species ejus funt quinque fequentes.. 


Si Æquationis ax° + kxx + cx + d'—0o, Radices omnes Ar, 
AT, At funt reales & inæquales, Figura eft Parabola divergens 
Campaniformis cum Ouab-ad verticem ( Eÿg..74, 75. ). Et Species 
cit féxagefima Jépima.. 


Si Radices duæ fünt æqualès,. Parabolà prodit. vel Nodera con:. 


.tingendo. Ovalem (Eïg. 77.),. vel Punfata, ob Ovalem:infinitè: 


parvam.( Fig. 78.).. Quæ duæ Species fant. féxagefime. oGava, &: 
lexagcfima nome. 


Si. tres. Radices fünt: æquales,. Parabola. exit: Cifpidata in: Vertice: 


CEg: 80.. 


TABXI. 


TABXIE. 


TAB.XI. 
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CEig. 80.) Et hæc eft Parabola Neiiane, quæ vulgo Semicubiea 
dicitur. Et eft Species fépruagefime. 


Si Radices duxæ funt impofhbiles , habetur Parabola Para campa- 
aiformis (Fig. 78. 79. ) Spuciem Septuagefimam primam conftituens. 


14. De Pardoll Cubicé. 
In quarto Cafu Æquatio erat y —= 4x" + bxx ox td, & 


hæc Æquatio Parabolam defignat, quæ crura habet contraria, & 
ÆCubica dici folet ( Fe 81.) Et fic Speries omnino -fuat Pom 


#4 dus. 


OV. 
. Genefis Curvarum per Umbras. 


Si in Planum infinitum à Punto lucido illuminatum Umbræ:Fi- 
£urarum projiciantur , Umbræ Seétionum conicarum femper erunt 
Sedtiones conicæ ; eæ Curvarum fecundi Generis femper erunt Cur- 
væ fecundi Geseris; et Curvarum tertii Generis femper erunt Cur- 
væ tertii Generis, & fic deinceps ia infinitum. 

Et , quemadmodum Circulus, Umbram projicendo, generat 
Se&tiones omnes conicas, fic Parabolæ quinque divergentes Umbris 
fuis generant & exhibent alias omnes fecundi Generis Curvas ; & 
fic Curvæ quædam fimpliciores aliorum Generum inveniri poffunt , 
Quæ alias omines eorundem .Generum Curvas Umbris fuis à Pundto 
lucido in Planum projectis formabunt. * 


De Curvarem Pandiis aghobis. 


Diximus Curvas fecundi Generis à Line redt4 in Pan@tis tribus 
fecari pofle. Horum duo nonnunquam coincidunt. Ut, chmi Rec- 
ta per Ovalem infinitè parvam tranfit; vel per concurfum duarum 
passion ( Cuve fe mutuô fecantium, vel in Cufpidem coeuntium , 

duci- 
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ducitur. Et, frquando Redtæ omnes in plagam cruris alicujus in< 
finiti tendentes Curvam in unico tantüm Punto fecant, (ut fit in 
Ordinatis Parabolæe Carrefiane, & Parabolæ cubicæ , nec non in 
Re&is Abfciffæ Hyperbolifmorum Hypetbolæ, & Parabole paralle. 
lis) concipiendum eft, qud Rettæ illæ per alia duo Curvæ Punta 
ad infinitam diftantiam fita (ut ita dicam ) tranfeunt.  Hujufmodi 
‘interfectiones duas coincidentes, five ad finitam fint diftantiam five 
ad infinitam, vocabimus Pentum Duplex Curvæ autem, quæ 
babent Pundum Duplex defcribi poflunt per fequentia Theoremata 


VI 
De Curverum Défcriptione Organic. 


Tuazon L 


Si (Fig. 82.) Anguli duo magnitudine dati PAD, PBD, rca TAB. XL 
Polos pofitione datos A, B, rotentur, & eorum crura AP, BP, 
concurfu fuo P percurrant Lineam re@tam; crura duo reliqua AD, 

BD concurlu fuo D defcribent Se&tionem conicam per Polos A, 

B, tranfeuntem: præterquèm ubi Linea illa reda tranfit per Polorum 

alterutrum A vel B, vel Anguli BAD, ABD fimul evanefcunt, 

quibus in cafbus Punétum D defcribet Lineam rectam, 
Tuson IL 


Si Ç Fig. 83.) crura AP, BP concurfu fuo P percurrant Seétios 
nem conicam per Polum alterutrum A tranfeuntem, crura duo re. 
liqua AD, BD concurfu fuo D defcribent Curvam fecundi Generis 
per Polum alterum B tranfeuntem, & Punctum duplex habentem in 
Polo primo A, per quem Sedio conica tranfit : præterquam ubi 
Anguli BAD, ABD fimul evanefcunt, quo cafu Pun@tum D def 
cribet aliam Seétionem conicam per Polum A tranfeunteg. 


F Norton Opafials, Tom L Li Taron 
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At, fi Setio Conica, quam Pundtum P percarrit tranfeat per nem. 

T4 XL frum Polorum A, B, (Fig.84.) Pun&um D defcribet Curvam fecundi, 
vel tertii generis Pun@um duplex habentem. Et Punétum älud du. 

plex in concurfu crurum. defcribentium, AD, BD invenietur, ubi 

Anguli BAP, ABP fimul evanefcunt. Curva autem defcripta fe. 

eundi erit Gencris, fi Angüli BAD, ABD fimnl evañefcunt, alike: 

exit tertii Generis, & alia duo.babebit Punéta duplicia in Polis À &B. 


Seéonum Conicérum. défériptie per dass guinque Punita. 


Jam Séttio conica determinatur- ex datis ejus Panctis quinque, & 
per eadèm fic defribi poteft Dentur ( Fg. 85.) ejus Panda 
quinque À, B,. C, D, E Jungantur eorum trix quevis 4, B,. 
€. & Trianguli ABC rotentur Anguli duo quivis C AB, CBA 
circa Vertices fuos À, & B; &, ubi crurum AC, BC interfedtio: 
€ facceflivè applicatur ad Pun@a duo reliqua D, E, incidat inter. 
fdio. crurum reliquorum ÂR & BA in Punda P & Q: Agatur &. 
infinitè. producatur Reda PQ, & Anguli mobiles ita rotentur, ut: 
interfdio. crurum. AB, BA percurrat Redam PQ, & crurum re. 
Jiquorum. interfetio C. defcribet propoñitam Settionem. Conicans 
per Theorema. primum. 


Giruerum found Geveris Panélim dipléx. Edensium Défriptie 
2e data: piem Punta. ' 


Curvæ omnes fécundi: Generis Pindtum Duplex Habenites: deter. 
minantur ex dâtis earum Punis féptem .. quorum unum- eft Punum 
Sud: duplex, & per- eadem. Punda. fic defcribi: poffunt. Dentur- 
€ Fig: 86.) Curvæ defcribendæ Punda quælibet feptem A, B 
C, DE, F, G, quorum A ft. Pan@um: Duplex. _ Jungantur- 
Ronan A, & alis duo: quevis & Pondis, puta B, & C; &.Trian… 

gli 
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guli ABC rotetur tum Angulus CAB circa Verticem foum A, 
tum Angulorum reliquorum alteruter À BC circa Verticem fau 
B. Et, ubi œurum ÀC, BC concurfus C fucceflivè applicatur 
ad Punta quatuor reliqua D, E, F, G, incidat concurfus crurum 
reliquorum AB, & BA in Punéta quatuor P, Q, R, S. Per Punc. 
ta illa quatuor & quintum À defcribatur Sedtio conica; & Angue 
li præfati CAB, CB A ita rotentur, ut crurum AB, BA concur. 
füs percurrat Seétionem illam conicam, & concurfus reliquorum cru 
zum AC, BC deferibet Curvam propoñtam per Thoorema fee 
cundum 


Si, vice.Pun@i C datur pofitione Reda BC, quæ Curvam def. 
cribendam tangit in B. Lineæ AD, AP coincident, & vice 
Aogaäi D AP habebitur Linea retla circa Polum A rotanda. 


© Si Pun@um duplex À infinitè diftat debebit Reta ad plagam 
Pundi illius perpetud dirigi, & motu parallelo ferri interea dum 
Aogulus ABC circa Polum B rotatur. 
Defcribi etiam poffunt hæ Curvæ pauld aliter per Theorema 
tertium, fed Defcriptionem fimpliciorem pofuiffe fufficit. 
- Eädem Methodo Curvas tertii, quaiti, & fuperiorum Generum 
defcribere. licet, non omnes quidem, fed quotquot ratione aliquA , 
commodäâ per motum localem defcribi poffünt. Nam, Curvam 
aliquam fecundi, vel fuperioris, generis Puntum duplex non ha. : 
bentem commodè deferibere Problema eft inter difficiliora nume- 
tadum 


VIL 
= Confiruëtio Æquationum per Dé cériprionen 
Curvarum. 


Curvarum ufus in Geometrid À, ut pee eatun interfectiones 
Li Pro 
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Problemata folvantur. Proponatur Æquatio comftruenda Dimenlios 
sum novem.. 


' RON be ox + dit + ext HR + gx + bx + 0. 
Lim de 


… Ubié, e, d, &c. fignificant Quantitates quasvis datas fignis fuis: 
+ & — affetas Affumatur Æquatio ad Parabolam cubicam x* 
æ=J;, & Æquatio prior, fcribendo y pro. x’, evadet 


2° + og + on + deg + on + my HS ge + be + En 


Æquatio ad Curvam aliam fécundi Generis.  Ubi »r,. vel f” déelfe: 
poteit ,. vel pro lubitu affümi. Et per harum. Curvarum défcrip.. 
tiones, & interfectiones dabuntur Radices Ædquationis conftruendæ.. 
Parabalam cubicam. femel. defcribere fufficit.… 


Si Æquatio conftruenda per defe&um düuorum Tèrminorum. uE- 
timorum. 4x, & # reducatur ad feptem Dimenfiones, Curva altera,, 
delendo »#, habebit Punétum. Duplex in principio. Abfciflæ,. & in 
de facile defcribi poteft, ut fupra. 


Si Ædquatio. conftruendà, per defétum Terminoram trim uk. 
timorum gxx.+ #x + F redücatur ad fex Dimenfiones,, Curva ak. 
tra. delendo.f, evadet Setio. conica:. 


Et. f per defédum fex ultinoram Termihorum, Æquatid confi- 
truenda reducatur ad. tres Dimenfiones.. incidetur in conftruétios. 
ner, Walifanam per Parabalam, cubicam &. Lineam redam.. 


Conftrui etiim poffünt. Æquationes per Hyperbolifinum Pärabos. 


lecum Diametro. Ut:,, fl conftruenda fit hæc. Æquatia Dimenfio.. 
aum. novem. Termino penultimo. carens.,, 


a+ 


ENUM. LINEAR TERTII ORDIN. 269 
AH cs Hdi ut fe gx HE BTE Ext EL — 0; 
+ . . 
Affamaur Æquatio. ad. Hyperbolifimum. ilum x#p=1, & firi- 
kendo 7 pro Ædquatio conftruenda vertetur in hane 


D Hop + den + + fm gt xt ex + BR 0; 


que Curvam fécundi Generis defignat, cujus defcriptione Proble.. 
ma folvetur.. Et Quantitatum w, ac g alterutra hic deefle poteft,. 
vel pro lubitu affumi. 


Per Parabolam eubicam & Curvas terti Generis conftruuntur 
etiam Æquationes omnes Dimenfionum non plufquam duodecim , 
& per eandem Parabolam &: Ourvas. quarti Generis conftruuntur- 
emnes Dimenfonum non plufquam quindecim ; Et fic deinceps in. 
infinitum.. Et Curvæ ille terti,. quarti,, & fuperiorum. Generum 
defcribi femper poffunt inveniendo: eorum Punda. per Geometrianu 
planam. Ut fi conftruenda: fit Æquatiô 


AUEX JE xt HE bas JE ox Æ ZT Æ ex + fs 
Hg be Rise t ke +0, 
& déféripta. Habertur Pärabolà cubica; fit Æquatio ad Parabolamm 
illam cubicam x*=—y, & fcribendo ? pro”, Ædquatio conftruen.. 
da vertetur in hanc: 


LH eg + cop + ag ire = 0, 
+ dx +gx +£x 
- +e +6 +£ 


Er que: 


ISAACI 
NEWTONI 
METHODUS 


DIFFERENTIALIS. 
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T Figure curvilinee Abfcifa componatwr 

ex Quantitate quévis daté À, C Quan-. 

titate indeterminaté x, G Ordinar 

conflet ex datis quotcunque Quantitati. 

busb, c, d, e, dre. in totidem Ter-. 

mines hujus Progreffonis gometriex, 

x", x, xt, Ge. refhethiuè duitis » 

Gad Abfiife Puntla totidem data 

crigantur Ordinatim applicate : dico 

gudd Ordinatarum Differentie prime di- 

vidé poffime per earum Antervalla, GG Differentiarum fic divifarum 
Differentie divid polfint per Ordinataram binsrum Ltervalla, dr 
I. Newtoni Opafénls, Tom. I. Mn hérum 
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barum Difrrentirum fic divifarum Diferentie dividi polfns pen 
* Ordinatarum sernarum Intervalle, Gr fic deinceps in infinitum. 
Etenim, fi pro Abfciffe parte indeterminatâ x ponantur Quant. 
tates quævis date p, 4, r, sr, &c. fuccellivè, & ad Abfcifi. 
rum fic dätarum Terminos erigantur Ordinatæ æ, 8; y» dis, &c. 
Hz Abfciffæ, & Ordinatæ, & Ordinatarum Differentiæ divifæ per: 
Abfciffarum Differentias, (quæ utique fünt Ordinatarum Interval. 
la, ) & Quotorum Differentiæ divifæ per Ordinatarum alternarum 
Différentias, & fic deinceps, exhibentur per Tabulam fequentem. 


Ordinatæ : 
AFFP FE FP— à A 
A+bg+ cg" + d+egt = 8: ; 
Ar + + di Het —= y 
A+ bs+cs + ds +est = d' 
__Vétés+ et +déhet — 0. 
oti per Divifionem prodeuntes. 7 
A ERIC CRETE = À] 
2228 ps Ban ie le = 

der EG En ES = 
re red Xs rit nee HO 9 Le = 
pat ex pp gag oran tir A 


+ dois oppose si tt y. 
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fem pois, d quod'numerus. Terminorem D. c: de, Gi. 
SF fnitus, dico quod Quotorun uliimus egualis crit ultime: Termi.… 
#orum.b,,c,. d,.e, dc, G: quèd per Quotes reliques déhuniur- 
. Tetmini reliqut b, ©, à, e, de, & his. datis. dabiser Linca. cer 
vs 


METHODUS DIFFERENTIALIS sÿ 
va gemeris Parabolici, que per Ordiratarum comnium Terminer 
sranfibis. 0 . 

Éterim in Tabulà fuperiore Quotus ultimus & æqualis erat Ter. 
minoutimo e. Et hic Terminus duëtus in Sammam détam pps, 
& ablatus de Quoto £ selinquit Terminum penultimum 4 Et 
Quantitates jam date 2 Xppopr He pat 99 pr am 
% auferantur de Quoto à, relinquunt Terminorum antepenultimum 
<. Et Quantitates jm d&æ 2 X pa + dx pptog te 
X p°+ ppg pag + à , -fi auferantur de Quoto ê, relinquunt Termi. 
aum #. Et fimili computo fi plures éffént Termini, colligerentue 
omnes per Quotorum Ordines totidem. Deinde Quantitates datæ 
dp+pp+d'+ op, fi fubducantur de Ordinati primâ &, relin. 
quunt Abfciffe Terminom primum Æ. Et Quantitas Æ4-k 6x sx 
Has Het &c eft Ordinata Curvæ generis Paräbolici, que 
per Ordinatarum omnium datarum Terminos tranfbit, exiftente 
Abfoifà 4+x. 

Ex his Propoñitionibus , quæ fequuntur facilè colligi poflunt. 


Porn IIL 


S5 (Fig. r.) Reëta dliqua AÂ9 in aquales quotcungee partes 
AA2, A2A3, A3A4, A4AS, dc. dividatur, Gad Punëta Di. 
vifonum crigantur parallele AB, A2B2, A3B3, Ge Invenye 
- Curvem gcometricam gencris Parabolici, que per vmnium erctra- 

cum Terminos B, B2,B3, Cv. tranfbir. 


Eredarum AB, A2B2, A3B3, &c. quære Differentias primas, . 
6, b2, 83, &c.; fecundas c, 62,63, &c. ; tertias d, 42, d3, &c; 
& fic deinceps ufquedum veneris ad ultimam Differentiam, quæ 
hcfitz .. : ne : 

Tunc, incipiendo ab ultimA Differentiä, excerpe medias Diffe. 
rentias in alternis Columnis, vel Ordinibus Differentiarum, & arith. 
metica Media inter duas medias reliquarum, Ordine pergendo uf. 
que ad Seriem primorum Terminorum AB, A2B2, A3B3, &c. 
fint hbæcé, d, m,5#,0,p; 94,9, 5, &c. quorum ultimus fi, 

Mm 23 Enix 
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gnificet ultimam Différentiam; penultimus Medium arithmeticunr 
inter duas penultimas differentias ; antepenultimus mediam trium 
antepenultimarum Differentiarum , &fic deinceps ufque ad primum , 
quod erit vel medius Terminorum A, A2, A3, &c vel arithme.. 
ticus medius inter duos medios Prius accidit, ubi -umerum. 
Æerminorum À, A2, A3 &c. efk impar ;, pofterius ubi par. 


CAS. E 


© In Cafù priori, ft AsBs ifte medius Terminus, hoc eft, AsBç 
Es 7, =»; Es DTA y, 63 — 0, +8 


pig 4; ti, is: Et, a Ordiratin ap. 
plicati PQ, dic A$P —%+; & duc Terminos hujüs Progreflionis. 
1x Ex ÉXEEXE RÉ X EXD, EL T6 
2 EX — 


nr EE 8e in fé continuô ; & orientur 


ex x" TE. at Éet Éiu me 4 a pat oque 
EX LUS EE STE, 
Termini 1. +. z rt 126 725 


Lee &c , per quos fi Termini Seriei #, /, 
MR. 0 ". &c. refpestivè multiplicentur,. Aggregatum Fado- 
un + x EE me + TS En + ÈS, EE % 
2+ &e,. erit. ongimdo Ordinatin. applicatæ P Q.. 


æ=4#; 





x 2x 





€ AS. IE. 
In Cafü pofteriori:,. nt: A4Bx. H5E5 düo pans Tèrmini,. oc: 
&, fi, 48e AE k, li, 8 


e+ c8; af pi, te y, & br. Éë erodt4. Or. 


dinatim. applicath PQ. bifecg. AaAs, in. O., & dita OP-— x, 
duc: 





4 — 083,43 —=.#: 
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* duc Terminos hujus Progreffonis 1x EX EE 

26 me — 4 # 

X— a x TX gx +» &c in fe continnd; & orientur 
— B— — 

Termini 1.4, LT, LE, LT ste, ‘&c., per 


24 4 
quos fi Termini Seriei #, /, m, #, », p, 4, &c. refpedivè mul. 
tiplicentur, Aggregatum Fatorum £--x/+ 5 Lo + x *: 
+ ete, + &c. exit longitudo Ordinatim applica. 


æPQ | 

* Sed hic notandunreft, qud Ihtervalla À A2, A243, AA: 
&c. hic fupponantur effe Unitates, & quôd Differentie colligi de. 
bent auferendo inferiores Quantitates de fuperioribus, A2B2 de AB. 
A3B3 de A2B2; 62 dek, &c., & faciendo, ut fint AB— A2Ba. 
4; A2B2—A3B3—602; b— b2=—c; &c, adeôque,, 
quando Différentiæ ille hoc modo prodeunt negativæ ,. figna eæ- 
sm mutanda funt.. 


2 — 
Ex 








From. LV. 


S-(Fig2.) Reda aliqua in partes quetcunque isaqualés A AT, 
A2A3, A3A4,.A4As ,-drc. dividatur, Gad Puna Divifionum 
erigantur parallile AB. A2B2, A3B3, @re. Ivvenire Curvem geo. 
mesricam gencris Parabolici, que per omnium creGarum Terminos 
B, B2,.B3, dc. sranfibis.. 

Sunto Panda dta B, B2,. B3, B4, Bs,. Be, B7, &c. & ad 
Abfcifflam quamvis À A7 demitte Ordinatas perpendiculariter BA, 


B2A2, &c.. 
AB—A7B2 __p, A2B2—— A3B3 __,. A3B3—4454 
BR CH ns 08 fa 


Mn % = k3ÿ. 


278 té 
43. MB 4 pas ASBS—A6B6 __,.. ACB6—A7B7 
63; ba. TT" = 6$; KE — 











bb), bb __ Bb 
Deinde, 3 Fan 025 gag 635 &e 
CE __ 7,02 03 ___ y, C3 
Tanc, gs das 45 gs 45; &c 
d— d2__. dà—43 d3 — d4 _. 
LE vT 5 ”A2âG 5 aa 65 &c 


Sic pergendum eft ad ultimam Differentiam. 

Différentiüs fic colleétis, & divifis per Intervalla Ordinatim ap. 
Plicatarum; in alternis éarum Columnis , five Seriebus, vel Ordi- 
pibus , excerpe medias, incipiendo ab ulimA , & in celiquis Co- 
lumnis excerpe Media arithmetica inter duas medias, pergendo uf. 
que ad Seriem primorum Terminorum, AB, AaB2, &c. Sunto 
heck,/,m,n,0,p,4q,r, &c., quorum ultimus Terminus 
+ fignificet ultimam Differentiam; penultimus Medium arithmeticum 
inter duas penultimas ; antepenultimus mediam trium antepenultima- 
marum, &c. Et primus # erit media Ordinatim applicata, fi nu- 
merus datorum Punétorum eft impar ; vel medium arithmeticum 
inter duas medias, fi aumerus eorum eft par. 


CAS. L 


In Cafu priori, fit A4B4 iffa media Ordinatim applicata, hoc 
eft ft A4B4 —=4#,; BH; 3=M; BH y; €2 





0, #8, gg. Et cretä Ordinatim applicatà PQ, 
& in Bafñi A AS fampto quovis Pundto O , dic OP —x, & duc 
in fe gradatim Terminos hujus Progreflionis 
>, 77 OBFOA, x — Xx—OAf 
IX x — OA 4 X x — ESS x S x 0 2 x 
K& — HO x &xc. & ortam Progreffionem afferva; vel, 
quod 
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qnod perinde ft, duc Terminos hujus Progreflionis 
EX 2 — OA4X x — OX OX x — OI a = 071$ x: 
SE —OAXx OX &c. in fe gradatim, & Terminos exinde: 
ortos düc refpedtivè in Terminos hujus Progreffionis 
ze I + OA$ + HO, HOAHOA, 
&a, & orientur Termini intermedif,. tot Progreffione exiflente. 
L #— O4. x — + OAI+ 22 M4+O4,.,0 A3 HOA$ 
x OA4, 8. 

Vel dic O A = a; OA2= 6; O3 — Y3 OA4 — di. 
QAS— 6; CAS; O A7 =; DAQNS pe, OASHONS 
=X; DAHOA7 Et ex Progreffione: 








Ex PE DE Er RE RER RE EC. 
collige. Termiños , quibus multiplcatis pér 1x—0, x —»,. 
#— x, &c. collige alios Terminos intermedios., tot4-Serie prodeunte: 
1,x—d, 26 — FE bu D, — ah paies vd, &c... 
ger- cujus-Terminos-multiphca Series 4, /; m2, à, &c. Et Agpgrega 
jum Prodüétorum #4 3x xx ox + déxm + &c. 
ait longitudo. Ordinatim . applicatæ P Q:. 


€ À S IT. 


Th Cafü. poftéridri;. fint-A4B4, AB: dûæ medie ‘ Ordinatinr 
: oc: et. A4B4 "HA $BS: cc 
spplicatæ,. hoc: eft;. æ = ki ha—= ds; nn 
dÿ — m5 EE F2 —=p, &c.. Et alemorum #, #, 
# 4. &c. Cocfficientes. orientur ex. Multiplicatione Terminorum. 


— 

Hujus-Progreffionis in fe 1Ke—OA4X x — OÙ x 
RE —————..  " 
#— OA131Xx— OQA6Xx7 OA Xx-—QA7. X - 


A 


at DPUSCULUM PF. 


z = O À xx— O8, &c. Et reliquorum Cocfficiontes ex Mul. 

: ner horum per Terminos hujus Progrelionis 

__ +04 # OA, OMHONS — HONTHON, 
2 


__+orrons &c. Hoc eft, Lt FT, 
2 


RE . 
Î+xx—OA3+ 0 As x + OA4X OA X m, &c. Ordinatim ap. 
plicata PQ, vlPQ 
ét x XI4 # X HE mE # XX EX m, &c. 


— +044 — OA4— OA$ — OA4—OAs — 3043 
_— L Os — 7 O46 
Sire dic re —"+OMH OA, 2 OA4XXOÀS — 4 
PR — exx— OAzxx—DA6 =r, 
x TOR FO. rXx—OA2 xx-OA7 —#, 
RU, oxx=OA x OAV, 
Et erit + /+emtentro+ vp+Pg+er+Vs=PQ 
| PR OP. V. | 


Daris aliquot Terminis Seriei cajufcunque ad dass Luervalls dif. 
pofiis , imvénire Terminum quemvis intermedinm quam- 
proximè. 


Ad Reétam pofitione datam erigantur Termini dati in dato Angu- 
lo, interpoftis datis Intervallis ; & per eorum Punta extima, per 
Propofitiones præcedentes , ducatur Linea curva generis Parabo- 
lici. Hæc enim continget Terminos omnes intermedios per Se- 
riem totam. 


PROP. 
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PR OP VL 


Figuram yuamcungue curvilincem quadrare quamproximè ; cujus 
” Ordinate aliquot inveniri pofunt. 

Per Terminos Ordinatarum ducatur Linea curva generis Parabo. 
lia ope Propofitionum præcedentium. Hæc enim Figuram termi- 
nabit, quæ femper quadrari poteft, & cujus Area æquabitur Areæ 
Figuræ propolitæ quamproxime, 


SCHOLIUM. 
Utiles funt hæ Propofitiones ad Tabulas conftruendas per Inter. 


polationem Serierum, ut & ad folutiones. Problematum, quæ à' 


Quadraturis Curvarum dependent, præfertim fi: Ordinatarum Inter. 
valla, & parva fint, & æqualia inter fe, & Regule computentur, 
& in ufum referventur pro dato quocunque numero Ordinatarum:. 
Ut, fi quatuor fint Ordinatæ ad æqualia Intervalla fitæ, fit A fum- 
ma primæ, & quartæ ; B fumma fecundæ, & tertiæ; & R Inter. 
vallum inter primam, & quartam; & Ordinata nova in medio 


2 8, & Area tota inter primam & quartam erit 





omnium erit 
AH3BR 


8 

Et nota, quôd ubi Ordinatæ ftant ad æquales ab invicem diftan- 
tias, fumendo Summas Ordinatarum, quæ ab Ordinatà mediä hinc 
inde æqualiter diftant, & duplum Ordinatæ mediæ, componitur 
Curva nova, cujus Area per pauciores Ordinatas determinatur, & 
æqualis eft Areæ Curvæ prioris, quam invenire oportuit. Quine- 
tiam, fi pro Ordinatis novis fumantur Summa Ordinatæ primæ, & 
fecundæ ; & fumma tertiæ, & quartæ; 6 fumma quintæ, & fex- 
tæ; & fic deinceps; vel fi fomantur Summa trium primarum Or- 
dinatarum, & Summa trium proximarum, & Summa trium, quæ 
funt deinceps ; vel fi famantur Summæ quaternarum Ordinatarum, 
vel Summæ quinarum: Area Curvæ novæ æqualis erit Areæ Curvæ 


&. Nentoni Opufiuls, Tom. L Na primè 
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primô propofitæ. Et fic, habitis Curvæ quadrandæ Ordinatis quot- 
cunque, Quadratura ejus ad Quadraturam Curvæ alterius per pau- 
ciores Ordinatas reducetur. 

Per data verd Punéta quotcunque non folèm curvæ Lineæ ge- 
netis Parabolici, fed etiam Curvæ aliæ innumeræ diverforum gene- 
rum duci poffunt. 

Sunto ( Fi. 3.) CDE, FGH Curvæ duæ Abfciffim habentes 
communem AB, & Ordinatas in eâdem Rettä jacentes BD, BG:;. 
& Relatio inter has Ordinatas definiatur per Æquationem quamcun- 
que. Dentur Punéta quotcunque, per quæ Curva CDE tranfire 
debet, & per Æquationem illam dabuntur Punta totidem nova, 
per que Curva F GH tranfibit. Per Propoñitiones fuperiores def. 
cribatur Çurva F GH generis Parabolici, quæ per Punda illa em- 
nia nova tranfeat, & per Æquationem eandem dabiur Curva CDE, 
quæ per Pundta omnia primÔ data tranfibit.. 


Se 


OPUSCU- 


OPUSCULA VI & VII 
ISAACI NEWTONI 
SOLUTIONES 


PROBLEMATUM QUORUNDAM, 
EDITÆ 


IN TRANSAC. PHILOSOPH, 
Menf. Jan. &c., Ann: 1697. 
Num 224 pag. 384 
Num. 225$. pag. 424 


& Ann 1716. 
Num. 347. 399. 


Na s 
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primô propofitæ. Et fic, habitis Curvæ quadrandæ Ordinatis quot- 
cunque, Quadratura ejus ad Quadraturam Curvæ alterius per pau- 
ciores Ordinatas reducetur.. 

Per data verd Punéa quotcunque non folùm curvæ Lineæ ge- 
neris Parabolici, fed etiam OCurvæ aliæ innumeræ diverforum gene. 
rum duci poffunt. 

Sunto (Fi. 3.) CDE, FGH Curvæ duæ Abfciffäm habentes. 
communem AB, & Ordinatas in eâdem Re@ä jacentes BD, BG; 
& Relatio inter has Ordinatas definiatur per Æquationem quamcun- 
que. Dentur Punéta quotcunque, per quæ Curva CDE. tranfire- 
debet, & per Æquationem ïllam dabuntur Punéta totidem. nova. 
per que Curva F GH tranfibit. Per Propoftiones fuperiores def 
cribatur Curva F GH generis Parabolici, quæ per Punda illa em 
nia nova tranfeat, & per Æquationem eandem dabitar Curva CDE,, 
quæ per Punéta omnia primÔ data tranfibit.. 


Se 


OPUSCU 


OPUSCULA VI 6 VII. 


ISAACI NEWTONI 
SOLUTIONES 


PROBLEMATUM QUORUNDAM, 
EDITÆ 
IN TRANSAC. PHILOSOPH, 
Menf. Jan. &c., Ann: 1697. 
Num 224 pag. 384. 
Num. 225. pag. 424. 


& Ann 1716. 
Num. 347. 399. 


Na 8 
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ISAACI NEWTONI 
EPISTOLA 
MISSA AD. 
PRÆNOBILEM VIRUM 


D CAROEUM MONTAGUE 


Armigerum:,Scacaris Regis sud Angls Cancellari, 
Socicsatis Régie. Prefidem, nbi folvunsur dus Problemas: 
Mathematics: 


A | 
JOHANNE BERNOULLIO® 
. Math. Celeber: propofisas. 

Accepi, Vür: Amplifime hefteno: die-duo:Problematum: À Jos 
HANNe BerNouLLI0.Mathematicorum. acutiflimo: exemplaria :. 
Groninge. edita. in. hæc. verba. 

_ Aoutiffomis qui toto Orbe forem: Masbematicis S: P. D 
JOHANNES BERNOULLI 
Mar, PR: P:. 

FU x: compertum:habeamus,. vix quicquam  efle;. quodi magis: 

- excitet_generofa ingenia ad:moliendum quod conducit'augen 

dis Scientis, quèm difficilium pariter. & utilium Quæftionum- pro. 
Nan. 3 poltio- 


286 : OPUSCULUM VI 
poftionem ; quarum: enodatione, tanquam fingulari, f qua alia 
via, ad nominis claritatem perveniant, fibique apud Pofteritatem 
æterna extruant monumenta : Sic me nihil gratius Orbi Mathemati- 
co facturum fperavi, quam fi, imitando exemplum tantorum Virorum 
Mersenni, Pascacrr, FermaTit, præfertim recentisillius 
Anonymi Ænigmatiftæ Florentisi, * aliorémque , qui idem ante 
me fecerunt, præftantiflimis hujus ævi Analyftis proponerem aliquod 
Problema, quo, quafñ lapide Lydio, fuas Methodos examinare , 
vires intendere, &, fi quid invenirent, nobifcum communicare 
poffent ; ut quifque fuas exinde promeritas laudes à nobis, publicè 
id profitentibus, confequeretur. 
Fa@tum autem illud eft ante femeftre in 4%s Life ‘m. Jun. pag. 
269, ubi tale Problema propofui, cujus utilitatem cum jucundi- 
-:tate conjunétam videbunt omnes, qui cum fucceflu ei fe applica- 
bunt. Sex menfium fpatium à primä publicationis die Geometris 
conceflum eft, intra quod, fi nulla Solutio prodiret in lucem , me 
meam exhibiturum promifi. Sed ecce elapfus eft terminus, & nihil 
Solutionis comparuit; nifi quod Celeb. LersniTius, de pro- 
fundiore Geometrià præclarè meritus , me per litteras èertiorem 
fecerit jam féliciter diffolvifle nodum pulcherrimi hujus, uti 
vocabat ,”& inauditi antea Problematis ; ‘infimülque humaniter ro. 
gavit, ut præftitutum limitem ad proximum Pafcha extendi pate- 
rer; quo interea apud Gallos, Italfque, idem illud publicari pof- 
fet, nulléfque aded fupereffet locus ulli de anguftià termini quere. 
- Le Quam honeflam petitionem non folùm indulfi, fed ipfe hanc 
prorogationem promulgare decrevi; vifurus num qui fint, qui no- 
bilem hanc & arduam Quæftionem aggrefluri, poft longum tem- 
poris intervallum, tandem Enodationis compotes fierent. Illorum 
interim-in gratiam , ad quorum manus A4 Lipfenfs non.per- 
veniunt ,. propofitionem hic repeto. 


PRO- 


* Pixcentins Viviant Ann. 1692. Ænigma Geometricum propoluit, de miro 

. opificio Teftudinis quadrabilis Hemifphericæ; Videancur Aa Eruditorum hujus an 
ai, menfe Jünio, pag. 274 vel Vita Vavian: in Hift. Acad, Reg. Soient. Parif. 

7 11703 
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PROBLEMA 


MECHANICO-GEOMETRICUM 





De Lincà celerrimi defcenfüs.. 


“Determinare Lineam curoam data duo Punéfa, in diverfis ab Ho- 
rizonte diffantiis @ non in cddem Retté verticali polita, connec- 
sentem, füper qui mobile, proprié gravitate decurrens G à: 
Japeriori Punéfo moucri incipiens , citiffimè deftendat ad Puns- 
sum inferius.. : 


Exsus Problematis hic eft : Ex infinitis Lineis, quæ duoilla: 

data Punéta conjungunt ,. velab uno ad alterum duci poffunt,. 
eligatur illa, juxta quam, fi incurvetur lamina tubi canalifve for- 
mam habens, ut ipfi impofñitus globulus & liberè dimiflus, iter 
foum ab uno Punéto ad alterum emetiatur tempore breviffimo. 

Ut verd omnem ambiguitatis anfam præcaveamus.; fire B L. 
volumus , nos. hic admittere Gazi1Læ1 hypothefin , de cujus: ve. 
ritate-, ‘ fepoñitä refiftentiä, jam nemor eft faniorum Geometrarum. 
quiambigat, Vélocitates., féilicet , acquifitas, Gravium cadentium efé 
in fubduplicaté Ratione Abitudinum emenfarum ; quamquam alis 
noftra folvendi Methodus univerfaliter ad. quamvis aliam lypothefim 
fefe extendat.. 

Cûm itaque nihil obfcuritatis fuperfit, obnix rogamus omnes &' 
fingulos hujus ævi Geometras, accingant fe promtè ,. tentent, dif 
eutiant quicquid. in extremo fuarum. Methodorum receflu. abfcondi 
tum tenent. Rapiat qui poteft premium ,. quod Solutori paravimus ;; 
non quidem. auri, non argenti fummam , quo abje@ta tantüm & 
mercenarià conducuntur. ingenia, à quibus ut nihil laudabile , fic: 
aihil, quod Scientis fruétuofum , expeétamus:;. fed cm Virtus fibi. 
ip fit merces pulcherrima , atque Gloria immenfum habeat calcar,. 
efrimus premium , quale convenit ingenui. fanguinis Viro, con. 

fertum 
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#ertum ex honore, laude, & plaufu; quibus magni noftri Apolli. 
nis perfpicacitatem, publicè & privatim, fcriptis & dictis corona- 
bimus, condecorabimus , & celebrabimus. 

Qudd fi verd feftum Pafchatis præterierit, nemine deprehenfo , 
qui Quæfitum noftrum folverit ; nos quæ ipf invenimus publico 
non invidebimus : Incomparabilis enim LeisniTius Solutiones 
tum fuam, tum noftram, ipfi jam pridem commifflam, protinus , 
ut fpero, in Jucem emittet; quas fi Geometræ, ex penitiori quo- 
dam fonte petitas perfpexerint, nulli dubitamus, quin anguftos vul- 
garis Geometriæ limites agnofcant , noftrâque proin inventa tanto 
pluris faciant, quanto pauciores eximiam noftram Quæftionem fo- 
luéuri extiterint , etiam inter illos ipfos, qui per fingulares, quas 
tantoperè” commendant , Methodos, interioris Geometriæ latibula 
non folüm intimè penetrafle, fed etiam ejus pomærja , Theoremati- 
bus fuis aureis, nemini, ut putabant, cognitis, ab aliis tamen ja. 
longè priùs editis, mirum in modum extendifle gloriantur. 





PROBLEMA ALTERUM 
PURE GEOMETRICUM 
Quod priori fubnettimus , Gr Strene loco Eruditis proponimus. 


A: Eucripis tempore vel Tyronibus notum eft, du‘tam . 
utcunque à Puncto dato retam Lineam , à Circuli Peripheriä 
ita fecari, ut Rettangulum duorum Segmentorum, inter Punétum , 
datum & utramque Peripheriæ partem interceptorum, fit eidem conf 
tanti perpetud æquale. Primus ego oftendi, in eodem Æéforwm . 
Jun. pag. 26$ , hanc proprietatem infinitis aliis Curvis convenire, 
illémque aded Circulo non efle effentialem : Arreptà hinc occafo- 
ne, propofui Geometris determinandam Curvam, vel Curvas, in qui- 
bus non Rectangulum , fed Solidum fub uno & Quadrato alterius 
Segmentorum æquetur femper eidem : fed à nemine haëtenus fol- 
véndi modus prodüt; exhibebimus eum, quandocumque defidera- 
bitur. Quoniam autem non nifi per Curvas tranfcendentes Quæfito | 
£tisfacimus ; 
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fatisfacimus ; en aliud, cujus Solutio per merè algebraicas in nof- 
trâ eft poteftate. 

Querisur Curva cjus proprictatis, ut duo ill Segments , ad 
quamcunque Potentiem datam elevata G fimul famta, faciant sbi- 
que unam candémque Summarn. 

Cafum fimpliciffimum, exiftente fcilicet numero Potentiæ 1, 
ibidem in As, -pag. 266. jam folutum dedimus ; generalem verô 
Solutionem , quam etiamnum premimus , Analyftis eruendam re- 
dinquimus. 

Dabam Groningæ, ipfis Cal. Jan. 1697. 

Haëtenus BernouLLius; Problematum ver Solutiones funt 
hujus modi. 

A dato Punto A ( Fig. 1. ) ducatur Reda infirita APCZ 
Horizonti parallela & fuper edem Re@A defcribatur, tum Cyclois 
quæcunque A Q P ReGz À BC dudæ, & fi opus fit, (produétæ } oc- 
Gurrens in Punéto Q , tum Cyclois alia ABC, cujus Bañs, & AL 
titudo fit ad prioris Bafem & Altitudinem refpedivè , ut AB ad 


© AQ Et hæc Cyclois noviffima tranfibit per Pundum B, & erit 


curva illa Linea, in quâ Grave à Punto À ad Pundtum B xiGra- 
vitatisfuæ citiffimè perveniet. GEI 


Proszema IL 


Problemaalterum , fi re@è intellexi, (nam, quæ in Æ%s Lif. 
ab Au&ore citantur ad id fpe&tantia nondum vidi, ) fic proponi po- 
tft Quæritur (Fig.2.) Curva KIL eà lege, ut fi Reda PKL 
à dato quodam Punéto P, ceu Polo, utcunque ducatur, & eidem 
Curvæ in Pun&is duobus K, & L occurrat, Poteftates duorum ejus 
Segmentorum PK, & PL à dato illo Pun@o P ad occurfus illos 
duétorum, fi fint æquè altæ, [id eft, vel Quadrata, vel Cubi, vel 
Quadrato-quadrata, &c: ] datam Summam PKg +PLag vel PK 
nb. + PLoub, &c:(in omni Redtæ illius poitione ) conficiant, 


SOLUTIO. 


Per datum quodvis Punétum A ducatur Redta quævis infinita pos 
Œ Nemsoni Opufinla, Tom. L Oo fitione 
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fitione data A D B Reûæ mobili PKL occurrens in D, & nomi- 
nentur. AD, x; & PK, vel PL, y; fintque Q , & R Quantitates 
ex Quantitatibus quibufcunque datis, & Quantitate x quomodocun- 
que conftantes, & Relatiointer x, & y, definiatur per hanc Æqua- 
tionem 77 + Qy+R—o. EtfiR fit Quantitas data, Rec- 
tangulum fub Segmentis PK & PL dabitur. Si Q ‘it Quantitas 
data, Summa Segmentorum illorum ( fub fignis ‘propris conjunc- 
torum ) dabitur. Si QQ — 2R datur ,. Summa Quadratorum , 
CPKg+PLg,)dabitur. Si Q*— 3 QR data fit Quantitas, Sum- 
ma Cuborum (PK cwb.+ PL cwb.) dabitun Si Q*'— 4 QQR 
+2RR data fit Quantitas, Summa Quadrato-quadratorum (PK 74 
+PLgg) dabitur. Et fic deinceps in infinitum. Efficiatur itaque 
utR, Q, QQ—2R, Q3—3QR,. &c. datæ fint. Quanti… 
tates . &. Problema. folyetur.. Q. E; F.. 


Ad'eundèm modum- Curvæ inveniri poffünt, quæ tria, vel plüra- 
abfcindent- Segmenta ,. fimiles proprietates habentia. Sit Æquatio. 
3 +Qyr+Ry+S—=o, ubiQ,R, &S, Quantitates fignif- 
cant ex Quantitatibus quibufcunque datis, & Quantitate x utcun-. 
que conftantes, & Curva abfcindet Segmenta tria. Et fi S data fit 
Quantitas contentum Solidorum illorum trium- dabitur. Si Q fit: 
Quantitas data Summa trium illorum dabitur. Si QQ — 2R fit data. 
Quantitas, Summa Quadratorum.ex tribus. illis dabitur.. 


OPUS. 


manne 6 


Opufe.V& VI. 


! 
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fitione data A D B Re@æ mobili PKL occurrens in D, & nomi- 
nentur AD, x; & PK, vel PL, 7; fintque Q, & R Quantitates 
ex Quantitatibus quibufcunque datis, & Quantitate x quomodocun-. 
que conftantes, & Relatiointer x, & y, definiatur per hanc Æqua- 
tionem 77 + Qy+R—o. EtfR fit Quantitas data, Rec. 
tangulum fub Segmentis PK & PL dabitur. Si Q ‘it Quantitas 
data, Summa Segmentorum illorum ( fub fignis propriis conjunc- 
torum ) dabitur. Si QQ — 2R datur , Summa Quadratorum , 
CPKg+PLg,)dabitur. SiQ*— 3 QR data fit Quantitas, Sum 
ma Cuborum (PK cub.+ PL eub,)dabitun Si-Q*— 4 QQR: 
+2RR data fit Quantitas, Summa Quadrato-quadratorum (PK 44 
+ PLgg) dabitur. Et fic deinceps in infinitum. Efficiatur itaque 
utR, Q, QQ—2R, Q3—3QR, &c. datæ fint. Quanti. 
tates  &. Prablema. folsetun.. Q. E; FE. 


Ad'eundèm modum- Eurvæ invenifi poffünt, quæ tria, vel plüra: 
abfcindent- Segmenta ,. fimiles proprietates habentia. Sit Æquatio. 
3 +Qyr+RI+S—0o,ubiQ,R, &S, Quantitates fignifi.. 
cant ex Quantitatibus quibufcunque datis, & Quantitate x utcun-. 
que conftantes, & Curva abfcindet Segmenta tria. Et fi S data fit 
Quantitas contentum Solidorum illorum trium- dabitur. Si Q fit 
Quantitas data Summa trium illorum dabitur. Si QQ — 2 fit data. 
Quantitas, Summa Quadratorum. ex tribus. illis dabitur.. 


OPUS. 


À 
Meramtn 


: ufc.V & VI. OPUSC. V "Tab. 

















DE RATIONE TEMPORIS de. 291 
SEM OSERICIROIDIENER  02ES DIE DIE 03EE 
OPUSCULUM VI 
ART. IL 


De Ratione Temporis , quo Grave labitur per Ram 


data duo Puntie conjungentens ad Tempus breviffé- 
mum, quo, vi Gravitatiss tranfit ab horum uno 
ad alicrum per Arcum Cycloidis. 


THEGREMA. 


S! CBig. 3-hujus Opnfculi) à» Cydloide A VD, cwjer Bafi AD 
AD cf Horizonti parallele, Wertice N deorfum fpetante, ex À 
ducatur utcunque Reëfa AB Cycloidi accurrens in B, ex quo du- 
catur Reëta BC Curve Cycloidis BD in B worms, ad quam.ex À 
demittatur perpendicularis Reëla AC. Dico Tempus, quo Grave à 
uicte cadens ex À, vi fue Gravitatis, decurrit Rettam AB, effe 
cad Tempus, quo percurrit Curvam AVB, fieut Reëje AB ad Reç- 
tam AC. | M 
Per B ducatur BL parallela Cychidis Axi VE; & BK, Bañ 
À D parallella occurrens Axi in G, &, Circulo fuper Diametrum 
Æ V defripto, in F & H;-Cychidi denique in K. Ducatur Reda 
ÆF, que, ex Cychoidis naturâ, parallela eft Redtæ BC. Unde BM 
eft æqualis EF, & EM æqualis BF; quæ, propter Cycbidem , 
æquatur Arcui VF; & proinde À M eft æqualis Arcui EHVF. 
Per Prop. XX V. Part. IL Horologii Oféillateri Hu@znti, 
Tempus, quo Grave à quiete cadens percurrit AV, eft ad Tem- 
pus Cafüs per EV, ut Semicircumferentia ad Diametrum; &, per 
diétæ Partis Propofitionem'ultimam, Tempus, quo Grave percur- 
rit VB, poft decurfam AV, (nempe æquale Tempori, quo Gra- 
ve percurrit KV, poft decurfam AK, ) eft ad Tempus Lapfüs 
per AV, ficut Arcus V F ad femicircumferentiam; adedque ad 
00 2 Tempus 


Tranf.Phi. 
lof. Menf. 
Februar. 

Ann1697. 
Num.225. 
pag. +24 
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Tempus Cafüs per EV, ficut FV ad Diametrum,. Quare Tem- 
pus, quo Grave percurrit Curvam AVB, eft ad Tempus Cafüs 
per EV, ficut Arcus EHVF, ad Diametrum E V. Sed, Tempus 
Cafüs per E V,eft ad Tempus Cafus per LB, (five EG, ) ficut 
E V ad EF. Igitur, ex æquo, Tempus, quo Grave percurrit 
AVB, eft ad Tempus Cafüs per LB, ficut Arcus EH VF ad Sub- 
tenfam EF; hoc eft ut Redta À Mad ReGtam MB. Rurfus, Tempus 
Cafüs per LB eft ad Tempus Lapfüs per AB, ut LB ad AR Er- 
go, Ratio Temporis, quo Grave percurrit AVB, ad Tem- 
pus, quo perawrit AB, componitur ex Ratione AM ad MB, 
& Ratione LB ad BA ; adeôque æqualis eft Rationi AMXELB ad 
MBxBA. Sed À Mx LB eft æquale MB x AC; quia utrum- 
que æquatur duplo Trianguli ABM. Et igitur, Tempus, quo 
Grave à quiete cadens percurit Curvam Cjchidis A VB, eft ad 
Tempus, quo. percurrit ReGam AB, ficut MBx AC, ad MB. 
xBA; id ef, fiut AC ad AB. @ E. D. 

Similitérque procedet Demonitratio fi Punétum B, fit inter 
A & V. - 


0 


OPUS: 
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O P pag VIE 


PROBLEMATIS 


Olm in Ads Eruditorum Lipfæ propofiri 
SOLUTIO GENERALIS 


\ Æiis Eruditorum pro menfe Offobri Anni 1698 pag. 471. TranfaÆ. 
D. Johannes BenNouzLius hæc fcripfit. Methodum, quam, l#0f. 

optaveram generalem fecandi Curvas ordinatim pofitione datas, five an Fevr, 
algebraïcas, five tranfcendentales, in Angulo recto. five obliquo , & Mart, 
invariabili, five datâ lege väriabil, tandem: ex voto erui: cui, ps EM 
LeisniTio approbatore , ne ypv addi poteft ad- ulteriorem per. 
fectionem, & vel ideo tantüm quôd perpetud ad Æquationem dedu. 
cat : in qué fi interdum indeterminatæ funt infeparabiles, Methodus 
non ideo imperfe@ior eft, non enim.hujus: fed alius eft. Methadi 
indeterminatas feparare: Rogamus igitur Fratrem ut velit fuas quo- 
que vires exercere in re tanti momenti. Sufcepti laboris non pœni- 
tebit,. fi felix. fucceflus frutu jucundo compenfaverit. Scio reliu. 
rum fuum, quem nunc fovet, modum, qui in pauciffimis tantim 
exemplis adhiberi poteft.. 

Hi tres Viri Celeberrimi fefe, jam ab annis quatuor vel quin- 
que, circiter, in. folvendis hujufmodi Problematibus exercuerant.. 
Abfque fpiritu divinandi eandem Solutionem cum Bernowliané tra . 
dere difficile fuerit. Sufficit quôd Solutio fequens fit generals, &. 
ad Æquationem femper deducat.. 


394 OPUSCULUM VII. 
PROBLENA. 


Queritur Methodus generalis isveniendi Seriem Curvarum, que 
Curves in Serie alié quécumque daté conflitutas, ad Angu- 
lum, vel datum, vel datà loge. variabilem fecabuns. 


SozurTieo 


Natura Curvarum fecandarum dat Tangentes earundem ad inter. 
fetionum Punéta quæcunque : & Anguli interfedtionum dant Per- 
pendicula Curvarum fecantium; & Perpendicula duo coeuntia, per 
goncurfum fuum ultimum, dant Centrum Curvaminis Curvæ fecan- 
tis ad Punétum interfedtionis cujufcunque. Ducatur Abfciffa in fitn 
quocumque commodo, & fit .ejus Fluxio Unitas; & poñitio Per- 
pendiculi dabit Fluxionem:primam :Ordinatæ ad Curvam quæfitam 
pertinentis; & Curvamen hujus Curvæ dabit Fluxionem fecundam 
<jufdem Ordinatæ. Et fic Problema femper deducetur ad Æquatio- 
nes. Quod erat faciendum. ‘ 

‘S C H © L I U M 

“Non hujus, fed alius eft Methodi Æquationes reducere, & 
Andeterminatas feparare , abfolutè, fi fieri poflit, fin minus, 
per Series infinitas. Problema-hocce, cum nullis fere fit ufüs, 


in ÆAéfis Erudisorum annos plures negleGum & infolatum man- 
fit Et câdem de caufà Solutionem ejus non ulterids profequor. 


e 


OPUSCU- 


OPUSCULA VIII € IX. 
__ E X C E R P T A 
EX EPISTOLIS 
| AUT 
-ISAACI NEWTONI 
CAUT 
A D EUM SPECT ANTIBUS 
Editis in: | 
COMMERCIO EPESTOLARL. 
COLLINSIE &c,- 


oOPUSCU 
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OPUSCULUM VIII 
EXCERPTUM EX EPISTOLA 


ISAACI NEWTONI 


AD 
COLLINSI U M 
A D. 10. Decemb. Ann. 1672. 


7" X animo gaudeo D. Barovir amici noftri Reverendi Lec- Com, 
tiones Mathematicis exteris aded placuiffe, negue parum me gpl Le. 
fuvat intelligere eos [ SLusium & GREGORIUM ] in eandem EE 
mecum incidifle ducendi Tangentes Methodum. ‘Qualem .eam effe de reg” 
conjiciam ex hoc exemplo percipies. Pone Ç Wide Ejgurem bujus Nu XXVE 
Opafiuli) CB Applicatam ad AB in quovis Angulo dato terminari 
adquamvis Curvam AC; & dicatur AB—x, & BC—7; babity- 
dôque inter x & y exprimatur qualibet Æquatione, puta, +! —2Xxÿ 
Héxx—bhx+byy — 3" = 0, .qué ip@ determinatur Curva. 
Regula ducendi Tangentem hæc.eft; multiplica Æquationis Termi- 
nos per quamlibet Progreflionem arithmeticam juxta Dimenfiones 
J> puta # — 2x) xx —héx +y—r , ut & juxta Di- 


° 
ienfiones *, pe. x — eh be — dx +699 — . 
o° 
Prius Produ@tum crit Numerator, & polterius, divifim per x, De- 
nominator Fraëtionis, quæ exprimet Longitudinem BD, ad cujus 
extremitatem D ducenda eft Tangens CD : eft ergo Longitudo BD 
= 2x9 + 2h99 — 3» 
ea — 49 2x — bb : 
 Newtoni Opufiuls Tom. _ PP Hoc 
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Hoc eft unum particulare, vel Corollarium potiès Methodi ge- 
neralis, quæ extendit fe, citra moleftum ullum Calculumi, non mo. 
dù ad ducendum Tangentes ad quafvis Curvas, five Geometricas , 
five Mechanicas, vel quomodocunque rectas Lineas, aliäfve Curvas 
refpicientes ; verüm etiam ad refolvendum alia abitrufiora Proble- 
matum genera de Curvitatibus, Areis, Longitudinibus, Centris Gra- 
vitatis Curvarum, &c. Neque, ( quemadmodum Hunoeni: Me- 
thodui de Maximis, & Minimis, ) ad folas relringitur Æquato- 
nes illas, quæ Quantitatibus furdis funt immunes. 


Hanc Methodum intertexui alteri ifti, quâ Æquationum Exege- 
fin inftituo, reducendo eas ad Series infinitas. Memini me ex oc- 
cafione aliquando narräffe D. Bamrovio, edendis Lectionibus 
fois occupato , inftruétum me effe hujufmodi Methodo Tangentes 
ducendi: Sed nefcia quo diverticula ab eà ipfñ defcribendà fuerim 
avocatus.. 


SLus11 Methodum Tangentes ducendi brevi public prodim. 


rim confido : quamprimbm advenerit, exemplar ejus ad me tranfinit- 
tere ne grave ducas. 


OPUS 
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OPUSCULUM IX. 
ART. L 


EXCERPTUM 


Ex Epiflolà OLpemsURGIt ad SLUSIUM 
Ja quà continetur 
PARS EPISTOLZÆ 
A B 


ISAACO NEWTONO 
À D 
Eundem OLDEMBURGIUM de. 
AD. ro. Julii 1673. 
N tibi, Vir iluftiffime, imprefam modum tuum demonf lbidem 


trandi Methodum tuam ducendi Tangentes ad quaflibet Cur- ne 
vas, quemadmodum poftremis tuis litteris eum mihi communica- * XI 
veras: fubticui viri nomen, offenfionis evitandi caufä.  fcripfit mi- 
hi D. Newronus in hanc fententiam. 

Ex priofi tu Epiftolà fubdubitabam, exiftimarétne celeberrimus . 
Szusius per ea, quæ ipfñi de me fcripferas, me mihi tribuere 
Methodum ipfus ducendi Tangentes ; donec intelligerem à D. 


Pp 2 Cor 
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Cozzins1o, te ip fignificaffe, eam, ex opinione tu4, feriüs hic 


* inventam fuifle. Tibi quippe videtur, eam D. SLus1o perfpetam 


fuiffe aliquot annis priufquèm ederet Mefolabum fuum, proïndéque 
antequàm ego cam intelligerem. At, fi res fecus fe haberet, cùm 


.tamen eam primus communicaverit Amicis fuis & litterato Orbi, 


jure merito ipf debetur. Quoad Methodos illas, eædem funt, 
quanquam, crediderim, ex principiis diverfis derivatæ.  Nefcio ta- 
men num ipfus principia eam largiantur aded generalem ac mea; 
quæ ad Ædquationes Terminis furdis affeétas fe extendunt, abfque 
corum ad aliam formam Reduétione. 

Hæc ille, quæ in bonam partem à te acceptum iri confido. 





ART. IK 
EXCERPTUM 
Ex Epiftolà Lersnitir ad OLDEMBURGIUM 


& D. 30. Martä An. 167$. 


Cribis clariffimum N'ewronum veftrum Habere Methodum 
exhibendi Quadraturas omnes, omniimque curvarum Super- 


. ficierum & Solidorum ex revolutione genitorum Dimenfiones, & 


Centrorum Gravitatis. inventiones, per appropinquationes fcilicet . 
ita enim interpretor.. Quæ Methodus fi eft univerfalis & commoda, 
meretur æftimari; nec dubito fore ingeniofiflimo Audtore digoam. 
Addis tale quid GrsGoR10 ionotuifle. : 


ART. 
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DBRORIOSHOIOBHEQ DIEU OR ER DIHENPIIHES 
ART. IJI 


EXCERPTUM 


Ex Epifto OLpemsurert ad LersNiTium, quà fuperiori 
refpondetur.. 


Æ& D. 15. Aprilis- An. 1675. 


Cozrrnsius, præmiflà falute, quæ fequuntur remittit. 
° Primo Clarifimum GreGorium in poftremä fu ad IL 
luftrem Hucesxniu m refponfione, Seriem fuppeditäffe ad. Semicir… 
cumferentiam Circuli inveniendam, quæ talis 
Pone Radium. —=r, dimidium Latus Quadrati. infcripti Circulo 
=—=d, & Differentiam inter Radium. & Latus Quadrati == =e, 
Semicircumferentia æqualis eft 


e ce e 2e 260 e 
M— 3 oi Ed Hood Tiiaoods 
in infinitum; quæ Series adeô- produci. poteft, ut à. Semicircumfe- 
rentiä mins differat, quàam ulla Quantitas aflignabilis 

Editum hoc fuit à D: GREGOR10O. poftquam D. MercaToRIs 
Logarithmotechnia jam extabat, quæ, quèam-primbm viderat lucem 
ad D. Barrovium à me fuit tranfmiflà ; qui: obfervato in ea 
infinitæ Seriei ufu ad Logarithmos conftruendos, refcribebat Me- 
thodum illam jam aliquandiu excogitatam fuifle à Succeflore fuo 
Newrono, omnibüfque Curvis, earmque portionibus geome- 
tricis, æquè ac mechanicis, univerfim. applicatam, cujùs rei fpe- 
cimina quædam fubjecit, videlicet: 

Pofitä pro Radio Unitate, datéque x pe Sinu , = inveniendum z 
Arcum Series hæc eft.z —= x + LS + x + — & + x 
x &c. ininfinitum Et, extractà Radiée hujus Ædquationis, Me. 


Pp 3 tho-- 


Jbidemr 


pag. 118. 
Num. 
XXXVE 
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thodo fymbolicA, fi dederis z pro Arcu, ad inveniendum # Sinum 
7 ï 
Series hæc eft x == z — Fe +5 — ja F2 +ex* 
.& — &c. Atque hæc fries facilè continuatur in infinitum. Prioris 
beneficio ex Sinu triginta Graduum CEuLEN11 numeri facilè ftru- - 
untur, &c. 
Confimiliter, fi ponas Radium R, & B Sinum Arcûs: Zona (wi. 
de Figuram hujus Opafculi), inter Diametrum & Chordam illi pa- 
PR’ B' B?’ sB° 78" 
rallelam eft — 2RB — JR 20R'  $6R 76R7 14087 
—, &c. Atque eadem Series, mutatis fignis Termini fecundi, 
quarti, & fexti, &c., infervit affignandæ . ns Hy. 


pro videlicet ASP = 2RB +5 26 + 5e 
— Es + HR  — ne 
ART. IV. 


EXCERPTUM 
Ex Epiftolà OLnemsuret1 ad LEIBNITIUM 
A. D. 24. Juni 1675. 


pe Me Ominus Newronus, beneficio Logarithmorum gradua. 
ee toit in Scalis æageaay As locandis ad diftantias æquales , 
vel Circulorum concentricorum eo modo graduatorum adminiculo, 
invenit Radices Æquationum. Tres Regulæz rem conficiunt pro 
Cubicis, quatuor pro Biquadraticis In harum difpofñitione refpec- 
tivi Coefficientes omnes jacent in eädem Line re@tä ; à cujus Punc- 
to tam remotoà primA Regulà ac Scalæ graduatæ funt ab invicem, 
Linea refta üs fuperextenditur , unà cum præfcriptis conformibus 
genio Æquationis, quâ in Regularum unâ datur Poteftas pura Ra- 

dicis quæfitæ. 
ART. V. 





EXCERPTUM 


Ex Epiftolà LerBniTti1 ad OLDEMBURGIUM 


0 


Parifiis. A. D. 12. Maii 1676. 


Un Georgius Mour Dans, in Geometris & Analyfi ver- 
fatiflimus , nobis attulerit communicatam fibi à Dottifimo 
Cozzinsio veftro expreffionem Relationis inter Arcum & Sinum 
per infinitas Series fequentes : 
Pofito Sinu —x, Arcu —#, Radio — r. 


_ G 3,5 LT PQ 
e—x+ +5 F+n* + x » &c. 


Loin Les PU z 
ot 4e a + » 8e. 

Hæc, * inquamr, cm nobis attulerit ille, quæ mihi valde in. 
geniofa videntur, & pofterior inprimis Series elegantiam quandam 
fingularem habeat, ideo rem gratam mihi feceris, Vir Clariffime, 
fi Demonftrationem. tranfmiferis, . . Oro, ut Clariflimo CoL- 
LINSIO inultam à me falutem dicas: is facilè tibi matsgam fup- : 
sun fatisfaciendi defiderio meo.. 


* Hz Series Newronr: funt. Vide Articulum fuperiorem , & om. 1 pag: 22 
hujus &c. & ratio inveniendorum Cocfficientium, quæ infra traditur, item Newto… 
aiana cft Opuic. L pag. 23- hujus. 


OPUS 
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OPUSCULUM IX 
ART. VL 


EXCERPTUM 


Ex Epiftolà Coczinsi1 ad OLDEMBURGIUM, quâ fuperior 
xefpondetur. 


A. D. 14. Jumii 1676 


Esronneas, fi placet, ad ea que quærit D. Lerpnirius 
in Litteris ejus 12 LE datis, Seriei primæ numeros Coeffi. 
ientes L, 3, $ Lx 
cientes —, x’ im Er hoc mûdo compoñitas effe , 253 
LI IX SXS 5, &Lx2X7 
& 6 4X$ 49" SET — 7 J127* 112 8X9 
35 2 X9 infini 
11527 #3 1152 RE agé" atque ta déc = 
tum : unde intelligi poffit hanc Seriem elegantlà minimè cedere 
converfæ ejufdem , quæ tamen illi magis arridet. Meditata ejus de 
.codem Argumento, cm fumdamentis planè diverfis innitantur , 
non poffunt nobis non effe acceptiflima ; atque exoptamus ea fidem 
noftram. exfuperare poffe. Hujus autem Methodi ea eft præftantia, 


dut, cùm tam latè pateat, ad nullam hæreat difficultatem GnrE- 


GoriIum autem aliôfque in à fuiffe opinione arbitror, ut quic- 
quid ufpiam antea de hac re innotuit , quaf dubia diluculi lux fuit, 


fi cum meridianà claritate conferatur. 


OPUS. 


OPUSCULUM K. 
ISAACI NEWTONI 
EPISTOLA PRIOR 


A D 
OLDEMBURGIUM. 


Edita in Commsrcio ErisToLico. &c 


TE Nertmi Opsfiula, Ton I. Qd 
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OPUSCULUM X. 


Æpiflola prier Xsnac1 Nawront Matheféos Pro. 
feforis in Cclberrimé Academiä CanTasrr 
GIENSA; ad HENRICUM: OLDEMBURGIUM, 
Regalis SOC1ETATIS LonDini Secretariun ; 
13. uni 1676..cum Tufirifimd Viro Govorrs- 
DO GUILIELMO LEIBNITIO (60 mcdiante) 
communicanda. Literis OLDEMBURG11, (26.74 
ni) ad LeiBNITIUM mifa. 


Uanquam D..Lrssniriz modeftia, in Excesptis, que ex Comm 

Epiftolà ejus ad me nuper mififti, Noftratibus multm tri- Ait See 
buat Girca fpeculationém quandam Aféirarum “Serieruri , de quÀ' ge! 1j 
jam cæpit effe rumor; nullus dubito tamen, quin ille, non tan- XLVUL 
tm, (quod afferit, ) Methodum reducendi Quantitates quafcun. 
que in éjufmodi Series, fed & varia Compendià, , fortè noftris fimi- 
la, fi non & meliora, adinvenerit. 

Quoniam tamen ea fcire pervelit, quæ ab Anglis bac in re in 
venta funt, & ipfe ante annos aliquot in-hanc Speculationem inci. 
derim ; ut votis ejus aliquà faltera ex parte fatisfacerem ; nonnulla 
eorum, quæ mihi occurrerunt , ad te tranfmifi. * 

Fra@iones in infinitas Series reducuntur per Diviflonem; & Quan- 
titates Radicales per Extrattionem Radicum: perinde inftituendo O- 
perationes iltas in Speciebus, acinftitui folent in Decimalibus Nu- 
meris. Hæc funt Fundamenta harum Redutionur. 

Sed Extrationes Radicum multèm abbreviantur per hoc Theerema. 


Qq 2 P+ 
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= MT LM m—n M—2n 
P+PQ| n —=P “ +TAQ BQ+ 35 cQ 
+ EE DO+ 8 | 

UbiP+PQ fignificat Quantitatem, cujus Radix, vel etiam 
Dimenfio quævis, vel Radix Dimenfionis, inveftiganda eft P, 
primum Terminum Qyantitatis ejus ; Q. reliquos Terminos divilos 
per primum. Et Æ nameralem Indicenr Dimenfionis ipfius P+ 


PQ; five Dimenfo ile fit integra; five, (ut ita loquar, ) frada ;. 

five affirmativa, five negativa Nam, ficüt Analÿftæ, pro «4, 

aaa, &c. fcribere fotent 4°, 4”, &c fic ego, pro Vas:va, 
| ; ; 5 : . 

VER, &e Rebo #, af, 4; &proi, L,E, fibo 

x“ r +2 3 aa : 

« 5 # 54 7 Et fic po re » fcribo 


, . «ab 


ET . 
as Xapobet 75 & pro PEN PT TE fcribo 

s z 
aabxX a Pal "7. In quo ultimo cafu, fi: 47 + D 


i SssS 17 : F D be 
concipiatur ee FHPQ] # in Reguli: erit P=e, Q= , 


m—— 2, & »— 3. Deique, pro Terminis inter operandumt 
inventis in Qnoto, ufurpo A, B, C; D, &c Nempe À pro 
Li p 
primo Termino Px; B pro feando AQ; & fic deinceps: 
Ceterüm ufus Regulæ patebit Exemplis. 
Éxempiunm L 
af 4 2 (] 
Et Vo Be Capa met + 
5, + D dee Nam, in hoc aus ef P 2663 
m 
Q— Émis; (Pr id) 65 B(— 
M 


Le 
» 
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FAQ) =; C(— "A BQ)—= LE Et fic dein- 
ceps. 





ExenmPpium IL 
ER VS Hetx—xt:, (ideft, RENTE TUP EE" 
LE — RE ae +&c Ut patebit fab 


tuendo in allatan Re E pro w, $ pro #, «° pro P, & 
a mx" EE pro Q, Poteft etiam — x* fubftitui pro P, &*+ he 





# 
pro @; & turc eradet PTT — 4€ re 


+ RER 4e ete + &ec. 


Prior modus eligendus eft, fi x valde parvum fit; pofterior, ff 
valde magnum. 


Éxemeziunm IlÉ 


Le Choc af, NX 75] —h=Nx 





ga : 

Dr À gi is Nam, P—y"; Q— TRE 

mm FX. 1 | 

PR APE = y )=—=7y » hoc 
&, L:B—"* x Lx) 48, Go. 
5 BÇ FX AQ 3" T* FTA gr 8e 


Exsmrium IV. 
Radix: cubica ex Quadrato-Quadrato ipfius de , (hoc et 


Fev Tr Had ae Zee 4 4 8e Nam, P—7; 
où gré 


= L; M4; »—=3; À er >= à &c: 
Qdq 3 . ÉxEN 
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° Exsurium y. 

Eodem modo fimplices etiam Poteftates liciuntur. ü, fi Qu- 
drato-cubus ipfus +, (hoc eft, à. feu 40) defide. 
retur : erit, juxta Regulam , P=—d; = m5 ÈS 
Adedque A(—P%)—# ; B(—= = AQ— 54e; & fic 
C—10d'ee; D—iodde ; E— sdé FN: & G(—= 
"ST FQ—eo, Hoc et, pd" ==" + sdte + 109 6e 
+ 10dde7 + sde* +ei, : 

ExemeLzrum VE 

Quinetiam Divifio, (five Apiex de ft five repetita, ).per eam- 
dem Regulam perficitur. Ut, f 4, Choc dit, Hd"; 
five2+d 7) in Seriem Gp. Terminonua refolvendam 
fit: Erit, juxta Regulam, P—d; Q=T ; m—= — 1; 


Lx —+ —1 
m1; &ACPr=d hd fu; X 
AQ=— xx =; EC; DS . 
1 e ee e 
&e. Hoc eh, je +++ ee 


ExempPLzLunm VIL 


Sic& JF, (hoc et, Uais Le divifa per de, xd 
: L 
femel per Cubum jus, ) evadit—, — 34 F— & 1%, &c. 


Exen- 
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ExsxmpPLum VIIL 


Et Nx ZF4 77, Choc et, N divifum per Radicem cubicam 


lus de) evadie Nx Ed 4 À — 24" + &c. 
# 9 grd 


PASS IX 
Et NXJH4 7, hoc dt, N divifunt per Radicern Quadrato." 
A ASE TE 
Cubicam ex Cubo plis 4e, five DETTE TE TS 
evadit Nx 3 4 12e _ ar + &c 
& sd? 2547. 125dF . 

Per eandem Regulam Genefes Potéftatum' Divifionies per Potef.: 
ttes, aut pér Quantitates radicales , & Extrattiones Radicum al. 
tiorum'in Nümeris etiam: commôdè’inftituuntur 

Extradtiones’ Radicum Æqüationum affeétarum in Speciebus imi- 
täntur’ earum- Extra@tionem in Numeris ; Sed' Methodus Viera, 
& OvéenTre Di noftri huic nkgotio minès idonéà eft:’ Quaprop-" 
tér aliam excogitäre ada@tus fat, cujus fpecimen exhibent fequentia* 
Diagremmatz: Ubi dextra- Columma'prodit fabftituendo in medi4' 
Marx Valores x; 954; ri &c. in finiftfà Columné expreffos. 

rius Diagramma eïhibet Refolutionem-kujus npmeralis Æqua- 
don y? —ÿ—$ =. Et hic in fupremis Numéris Pars ne.” 
gativa Radicis;: fabdudta dé Parte affirmativd,-relinquit abfolutam: 
Radicem 2,094$ $-r48. | . 

Et pofterins Diagramma exhibet Refolutionenr fujus litterariæ- 
Æqpationis 3° + @fx y + 449 — x! — 20 = 0. 


gra OPUSCULUM K. 


J°—2— 504 2, 10000000 &c. 
— 0, 0044852 











2, 09459148: &c. — 


0,901+0, 03q+0, 3994 
2, 06+1,2+6, _- 
+30; 








+90 0900001 + 0, ooor; & 
46, 399 H 0, 0081837 — 0, 068 
H11239—0, 060642 +11, 23 
4-0, 061H- 0, 061 

O0, 000$416+11, 1627 


— 0, 00$4+r=59 


0,000048 sa - 


EPIST. NEWTONI AD OLDEMEURGIUM. 313 





, Ho  — Sole x, 131%, Sogxt à | 
ay + — xt 248 —0 (4 à Vous t çiasa résggnss &c], 



















A+ 324 +34 +2" 
aux +axp 
+ 










— Lys 3 ; 

| &* He *x95 &c 
3 

+ £ues — À og + 3079 
ï 

—L,s 
rai &+4xg 


—— 44% + 4449 
Huax 











137, 1$x* C 13e 4, SO 
128 4096a T jigaa 16384? 
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: In priori Disgrammate, primus Terminus Valoris ipforump:4;r, 
in primä Column , invenitur dividendo primum Terminum Sum- 
mæ proximè fuperioris, per Coefficientem fecundi Termini ejufdem 
Summæ, (ut — 1 per 10, aut 0,061 per 11,23, ) & mutando 
fignum Quoti 

Et idem Terminus eodem ferè modo invenitur in fecundo Dia. 
Sed hic præcipua difficultas eft in inventione primi Ter- 

. mini Radicis. Hd quod Methodo generali perficitur : fed hoc, bre- 
vitatis gratiä, jam prætereo; ut & alia deg quæ ad concin- 
nandam Operationem fpettant : neque enim hic compendia tradere 

‘vacat. Sed dicam tantüm in genre, Quôd Radix cujufvis Æqua- 
tionis femet extrata, pro Regult refolvendi confimiles Æquationes 
affervari poffit: quôdque ex pluribus ejufmodi Regulis, Regulam 
generaliorem plerumque efformare liceat; & quôd Radices omnes, 
five fimplices fint, five affe@tæ , modis infinitis extrahi poffint; de 
quorum fimplicioribus itaque femper confulendum eft. 

iodo ex Æquationibus , fic ad infinitas Series reduétis, 
Areæ, & Longitudines Curvarum, Contenta , & Superficies Solido. 
zum, .yel quorumlibet Segmentorum Figurarum quarumvis, eorùm- 
que Centra Gravitatis determinantur ; & quomodo etiam Curvæ om. 
nes mechanicæ ad ejufmodi Ædquationes infinitarum Serierum re. 
duci point, indéque Problemata circa illas refolvi , perinde ac fi 
geometricæ effent ;, nimis longum foret defcribere ; fufficiat fpecimina 
quedam talium Problematum recenfuifle : Inque üs, brevitatis gra- 
ü4, litteras, A; B; C; D, &c. pro Terminis Serie, ficut fub ini. 
to , noupunquan ufurpabo. 

Exreurruxm E 


Si ex dato, Sinn re@o, vel Sinu verfo, Arcus defideretur : Sit 
. 3 
Radius —+, & Sinus reûtus — x. Eritque Arcus = x + À 


érr 
2 7 x + PDÉs QE IXIRX 
Hier grues 86, hoc dt, x AE Er 
BH C + DÉS D+; &c. 


6éxX71n &x9rx 
; Ya, 
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Vel, fit / Diameter, ac x Sinus verfus; & erit Arcus æqualis . 
; La ÉA 0 , 
dix +HÉ+IS + +; &c; hoc et, —= y7x in 
6d® 404? 1245 . 
x 3xx gx. 
tt zod + ra 8 
Si viciffim, ex deso Aren défideretur Sinus : Sit Radius = r & 


, 

Arcus — 2; eritque Sins reêtus 2 — À + —È — 
2 2 ge: — g 22 4 _ 2% 
Four À zeggon 5 &c;hoc it, x EL se" 
B— Se, C—5 &. Et Sims verfn = $ — + 





24"  720r° 

— > Hi &c ; hoceft, — #5 22 4 7 25 

4032077 ©? 7? Or 3x4 SX6rr 
B— EC —; &e 


Exsmeium IL - 

Si Arcas capiendus fe is ratione daté ad alium Areum: Elo 
Diameter — d, Chorda Arcûs dati — x, & Arcus quæftus ad 
Arcum illom datum, ut » ad 1; Eritque Arcûs quæfiti Chorda 
Sn Ha ve AE D DRE ee C4 


€ex7 dd 
9 —— 17 SI— nn . 
sxpdd **D+ 1oxridd "* Et; &x. 
Ubi nota, quôd, cûm # eft Numerus impar, Series definet eff 


infinita, & evadet eadem quæ prodit per vulgarem Algebram, ad 
multiplicandum dstum Angulum per iftum Numerum # 


Exsmercrum lIIL 


Siin Axe alterutro ( Fig. r.) AB Ellipfeos ABD, Ccujus Centram C, TABL. 
& Axisalter DH, ) deturPand@umaliquod E, circa quod Re@a EG 
occurrens Ellipfñ in G, motu. angulari feratur ; & ex daté Arek 
Seétoris eliptii BEG, quæratur Reûa GF, que à Pun@o G ad 

Rr a Axem 


3x6 . OPUSCULUM X 
Axem normaliter demittitur: Efto BC—9; DC=—=r; EB— 7: 
ac duplum Aree BEG—x; & erit GF =+c— 1e 


En » _— e 
+122 2 2, __ 2809 + 50499 - 22 er pe &c St 


12076 S0407 + 
itaque aftronomicum illud Ke»Ler1 Problema refolvi poteft: 
# 
In câdem Elipf, 6 fatmantue CD r; FL) = 6; &CF 
æ=x;, erit Arcus ellipticus pe 


Le Les: 
St x + "+ 





"+ mo +z ns ns 


10re rare 
— __… PRIE 
40 c*: —% ra — ge 22r%c7 
Li L 
ie Ÿ 48r ce” + 88rrc 
$ 
ja sr 
+ ET pue 


Hic-numeralès. Coefficientes: fipremorum Términorum (CE 25 


rE &c: ): fünt. ih:mufñcà. Progreflione:. Et.numerales Coeficien.. 
tes omnium-inferiorum: in. unaquâque Columnä prodeunt. multipli. 
ando continud! numeralem. nee fupremi Termini-per Ter. 


, — mme ———— _ 
minos. hujus. Progreffionis 5. 1, 3: ES, et LA7;, 


6 


&—+ ; &c.. Ubi'# fignifiat Nümeram Dimenfionum ipfius € in 
Denominatore- iftius fupremi: Termini. Ex.gn ut: Terminorum .ine- 


fa, EL Numerales. Coefficièntes. ihveniantur, pen =6, 
diçéque: 72.» Cnumeralèm. Coefficièntem ipfus—, ,, Jia = 5 





don, a LES &:-prodit > ., ane Céfliens Tèrmiñi: pros. 
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fonc Des . Lu 3. 3 : 
xinè inferioris : Dein duco hunc x Z rl five in Tr à 





Boc ef, in &5 & prodit ë numeralis Coefficiens tertii Terminë 
in if Column4.. Atque ita SxÉ—S Rat > numeralems 


. . ue LUZ 7 T | 
nn nnues quarti: Termini ;: & 32 7 facit ne numes 


ralèm Coefficientem infimi Termini. Idem in ali ad infinitum uf:. 
que Columnis. præftari. pateft.. Adeôque valor ipfius D G per hanc: 
Kegulam pra lubitu produci.. 

Ad bec, f BF dicatur — x, fitque r latus retum, Ellipfèos ,, 
& e— 5 nirans = Vrais 

+2 
2 
— &f 

gr 








9r 
© Quare, fi ambitus totiüs Ellipfeos déidéret% + ;- bifeca CB inF,. 
& quære Arcum DG,. per prius Theorema , & Arcum BG per 
pofterius.. 


Si, vice verfä,. ex déto Arcu Elligrico DG, quærator Sinus ejus: 
CP; tumdito CD», Ce, & Arcu ill DG =; Br 





CD 
y Lg ET 
CF=+ Ge”. or 7 ant © née. 
._13 71 
1a0c* 


@x: antem: dé: Ellipf.. dicta fine omnia facilè ner: 
Re 23 


TABL 


TAB. 1L 
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ad Hyperbolam, mutatis tantüm fignis ipforum «, & e, ubi funt 
imparium Dimenfionum. 


ExempLum IV. 


Præterea, (Fig. 2.) fifit CE Hyperbola, cujus Afymptoti AD, 
AF, retum Angulum FAD conftituant ; & ad À D erigantur ut- 
cunque Perpendicula BC, DE, occurrentia Hyperbolæ in C, & 
E; & AB dicatur — 4; BC #4 ; £ Area BCED —+; Erit 

à . 
BD =++iht +: 2 + rs +5 &e Ubi 
Coefficientes Denominatorum prodeant multipliando Terminos hu- 
jus arithmeticæ Progreflionis, 1: 2; 3; 4; $; &c in fe con- 
tinuo. 

Et hinc ex Logarithmo dato poteit Numerus ei competens in- 
veniri 


ExsmpPzrum V: 


Efto (Fig. 3.) VDE Qredrarix , cujus Vertex et V, cxilten- 
te À Centro, & AE Semi-diametro Circuli, ad quem aptatur, & 
Angulo VAE te&o: Demiffôque ad A E Perpendiculo quovis DB, 
& a Quadratricis Tangente DT occurrente Axi ejus AV in T: 
Dic AV —4; & AB—x, 

æx «+ 2x . 
Eritque BD— «— ENS TT pate —; &c. 
BTE + na + mia 5 &e . 
Lu . 2x 
lee AVDB ar — 2 7 éne 
A a Gogx? 

Æ VD=x + + 202$a* + 8930254 + & 

Unde vicifim, ex dato BD, vel VT, aut Are AVDB, Ar- 
gr VD per Refolutioncm afféétarum Æapañonne erai poteft x 


—; &c. 


Exsn- 


\. 


-VI-VULIX.X70mI pag. ST8. 
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ù 
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ExemPriuxm VL 


Efto denique ( Fg.4)AEB Sphæroides revolutione ElHipfeos AEB T AB. E 
circa Axem AB genita, &fedta Planis quatuor, A B per Axem tranfe. 
unte, DG paralielo AB, CDE perpendiculariter bifecante Axem , 
& FG parallelo CE: fitque Retta CB=—4; CE—c; CF—x; 
&FG=—y. 
Et hsroideos fgmentum CDGF, dit quatuor Planis com. 
prehenfum, erit 
0 — En Ed — à &e. 
cv ed xx sx . 
— 3aa TT igus — 4o5aa 7 336cFea à &c. 
ce 3x . 


TT 204% Zocst 160674 








cx7 sx? . 
FPT 7 Sas 
Lex __. | 
$76a* > 
— 3 &c. 
"Ubi numerales Coefficientes fupremorum Terminorom Gi 
Li SS 
ni — 5 &c) in infinitum producuntur mul. 


tiplicando primum Coeflicientem 2 continuS per Terminos hujug 
R LXI, 1X3, 2X6, 6X7, 7X9 . 

Progreflionis — 283 pe? cri De? oui 3 &c. Et numera- 
les Coefficientes Terminorum in unaquäque ColumnA defcenden. 
ds in: infinitum producuntur, multiplicando continud Coefficien.… 
tem fupremi Termini in primé Columnä per eandem Progreffio- 
1Xr,3%3, sxs, 

nem; in. fecundà autems per Terminos hujus —— 3K37 4X$ 6% 7° 
2, XI, $X3, 7%, 2X7 > 
Se &c. . in tertif per Terminos Bujus —— 2535 4x4? 67? 89° 


sxr 2x3, 9%, 
&c:; à à quart per Terminos Hnjus 2; 4Rs° 67 3 &c.; ne" 
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mL, 3. TI, 
tà per Terminos hujus — D 6° 6x7? &c. Et fic in infinitum 
. Et eodem modo Segmenta aliorum Solidorum defignari, & va- 
lores eorum aliquando commodè per Series quafdam numerales ia 
“infinitum produci poflunt. 

Ex his videre eft, quantüm fines Analyfeos per hujufmodi inf- 
‘nitas Æquationes ampliantur : Quippe, quæ, earum bencficio, ad 
omnia, penè dixerim, Problemata, (fi numeralia DiornanrTr, 
& fimilia excipias, ) fefe extendit. 

Non tamen omninô univerfalis evadit, nifi per ulteriores quaf- 
dam Methodos eliciendi Series infinitas. Sunt enim quædam Pro- 
blemata, in quibus non liceat ad Series infinitas per Divifionem , 
vel Extractionem Radiçum fimplicium , affedanimve , pervenire. 
Sed quomodo in iftis cafbus procedendum fit, jam non vacat di. 
cere; ut neque alia quædam tradere, quæ circa Reduétionem infi- 
nitarum Serierum in finitas, ubi rei Natura tulerit, excogitavi 
Nam, parcids fcribo, quôd hæ fpeculationes diu mihi faftidio efle 
cæperint, adeo ut ab iifdem jam per quinque ferè annos abftinuerim. 

Unum tamen addam: quôd poftquàam Problema aliquod ad inf 
aitam Æquationem deducitur, poflint inde variæ approximationes in 
afum Mechanicæ, nullo ferè negotio, formari; quæ, per alias Metho- 
dos quæfitæ, multo labore, temporifque difpendio, conftare folent. 

Cujus rei exemplo effe point Traatus Hucxnir, aliorém- 
que de Quadraturâ Girculi. Nam, ut ex datâ Arcüs Chordà À, 
& dimidii Arcûs Chordà B, Arcum illum proximè aflequaris; fin- 
ge Arcu.illum efle —z, & Circuli Radium =; juxtäque fu. 





periora > erit À (nempè duplum Sinûs dimidiüi x) =4 axerr 
2 . 

para 5 &c 
=Lg tt + st 

ne, a acer Ÿ Hiocousur 5 
. Duc jam B in Numerum fiitiôm #, & à Robe . A, 
& refidui fecundum Terinum, (nempè — —"2" er) 
mer + 


to ut evaneltat, pone 0; indéque emerget #—=8, ya est 
. sB 
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i SB—A— 4 — ne Hi &ec., hoc eft, 
ce 25 
s exrore tantèm exifente = — —; &c , in exceflu. “Quid 
: Theorema Hugeniensm. 
) . Infuper, fi (Fig. 5.) in Arcüs B6 Sagith AD indefinité pro-- TAB & 
dudté, quæratur Pun@um G, à quo a@æ ReGx GB, Gé, abf 
cindant Tangentem Ee quamproximè æqualem Arcui ifti : Eño Cir- 
culi Centran C, Diameter AK —d4; | & Sagittà AD — x: Et erit 














Z . … 
BAE (AB) = & st +5 H4 ie HE + &c. 
qodr 


11248 
Po Das nie 40 QG md 
: — 12 
| x 1754 , vel +; &c 
: Finge ergo AG — La—}s; & vicifim erît D G.€ À. 


4—< 2): DB:: DA: 2R— DR Qu AE— DB 


£ 
ÉRErS 2% 45 êu Adde DB; & prod AE— dt xt 





3dt ,sdi good 
: + + — 1m}, 5 &c. Hoc aufèr de valore iplus AE 
’ d5 404? 120041 


fupra habito, & reftabit error +, vel —; &c Quare, 


AG, cape AH. quintam parti DA, & KG — HC, & atæ 
GBE, Ge, abfcindent Tangentem L quamproximè æqualem 
Arcui BA; errore tantüm exiftente #£ TT 3 Vax+, vel —; &c 
multà minore fcilicet, quam in Theoremate Hucozwir  Quod 
fi fat 7AK: 3AH::DH:#;, & capiatur KG—CH—#, erit 
error adhuc multô minor. 

&: Newton Opufiuts , Tom. L ss Atque 
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| atqueilta, fi Circuli Segmentum aliquod BAS per Meclianicam 
étfignandum effet: primè reducerem Area ia in Infiiam Se 


fem, puta, hanc, Béa— ai à —#— # À 


— — 
çds 1448 364? 

.—rÿ; &c Dein quærerem Confruéions mechanicas, quibus hanc 
À Seriem proximè afféquerer: cujufmodi funt hz: Age Redam AB, 


& exit Segmentum B£A— À AB BD x À AD ;, proximè 


exitente flicet errore tanthm À, VAR +; &c in defedu : Vel 

proximids , erit Segmentum illud, (bife&o AD.inF, & pers 

BE, )—= —— SFR, ED: 4À D;exiftente ercore folummodd x 
Vax +; &c:, qui femper minor erit qèm totius Segmenti,. 
ctiamfi Segmentum illud ad. ufque femicirculuns augeatur: 

mm Sic, (Fig.s.) &inEllipfi BA, cujus Vertex A, Axis alteruter AK, & 
Latus.redtum. AP; cape PG.= À AP + PERLE AD. 


In Hyperbolà verd, cape PG— + AP+ REP AD. 


ÊtadA Re@â GBE abfcindet Tangentem (A Ë quamproximè æqua-- 
lèm Arcui elliptico,. vel hyperbolico. À B; dummodd. Arcus ille: 
non fit nimis. magnus.. 


Et pro. Areñ Segmenti: hyperbolici ( Fjg. 6.) BFA ; in DPicape- 
_MD— 2, & ad D, &.M crige Perpendicula DB, MN; 
occürrentia. Semicircula fuper: Diametro AP defcripto :: eritque: 
ARTE x4AD,— B&4A, proximè :: Vel, 


22. AN nr) n 


coabriga Junü 13.. 1676: 


proximiès , erit: 
SE 














Le. Tir ges 
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ART. IL . 
EXCERPTUM 


Ex Epiftolà Leisniret ad OLDEmBURGIUM 
cu | 


NE WT O NO 
COMMUNICAND Æ 
A. D. 27: Augulli 1676: 
CLARISSIMO: VIRO. 
Enrico Ornemsurero Godfredes .Guilichnes:. 
| LELBNITLUS. 


Itteræ tuæ die 26: Julii datæ,. plüra ac: memorabiliora circa Cet 
- rem analyticam continent, quam.multa Volumina fpiffa de his Rund: Fe 
* rebus. edita.. Quare tibi. pariter ac Clarifimis Virii Newrono pe as 
ac CoLLinsio gratis. ago, qui nos participes tot-meditationum. "LL 
egregiarum efle voluiftis. 
. AInventa Newton ejus ingenio digna fünt, quod ex Opticis 
Experimentis & Tubo. Cata-dioptrico abunde eluxit.. 
Ejüfque Methodus inveniendi Radices Æquationum & Areas Fi- 
gurarum, per Series infinitas, prorfus differt à meâ; ut mirari li.- 
Heat. diverftatem itinerum, per. quæ eôdem pertingere licet. 
Ses à Mer 
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Mercaror Figuras rationales, feu, in quibus Ordinatarum 
valor ex datis Abfciffis rationaliter exprimi poteft, (ut fcilicet in. 
determinata Quantitas in Vinculum non ingrediatur, ) quadravit & 
ad infinitas Series reducere docuit per Divifiones; Newronus 
autem per Radicum Extradiones Mea Methodus Corollariim 
eft tantm Doûrinæ generalis de Transformationibus ; &cc. * 

Sed defideraverim, ut Clariffimus Ne wTon us nonnulla quoque 
amplids explicet; ut, originem Theorematis, quod initio ponit ; 
item, modum, quo Quantitates p; g, r, in fuis Operationibus 
invenit; ac denique, quomodo in Methodo Regrefuum fe gerat ; 
ut, cùrh ex Logaritho querit Numerihi Neque tint cxphicat 
quomodo id ex Methodo fai derivetur. 

Nondum mihi licuit ejus litteras, quÂ merentur, diligentiâ lege. 
re; quoniami tibi à veftigio refpondere volui. Unde non fatis nunc 
quidem affitmare aufim, an nonnulla erum, quæ fuppreflit, ex 
folâ earum letione confequi poffum. Sed optandum tamen foret , 
ipfam ea potiùs fapplere NewToNum; quia credibile eft non pof- 
fe eum fcribere, quin aliquid femper præclari nos doceat, Vir (ut 
apparet, ) egregiarum meditationum plenus. &c. 

Quod dicere videmini, plerafque difficultates, (exceptis Pro. 
blematibus Dicphanreis, ) ad Series Infinitas reduci; id mihi non 
videtur. Sunt énim miulta ufque aded mira & implexa, u£ neque 
ab Æquationibus pendeant, neque ex Quadraturis Qualia funt; 
Cex multis alüis, ) Problemata Methodi Tangentium inverfe; quæ 
etiam CarTesius in poteftate non elle faflus eft 

In Tomo 111 Epiftolarum, una habetar ad Beau UM; in 
quä ad propofitas à Beaunio, Gurvas quafdam inveniré conatuits 
quatum una eft { Ludus Nature, üt intérvalluim inter T: 
ad (Axem') Ditetricem ufque prodtiétam & Ordinatim applicatarh 
ex Curvä ad Directricem, fit femper idem, Redta füilicet er 


“ Hic Larsnrrius explicat Methodum foanr, quam'explicationem , quia lon 
giufcula ef & minimé neceffaria, omifi. 


+ Hic (teftänie Lersnirro, vide infra Opufe. XVI. Art. T. legend ef ja 
nature, non, Ludus Natitra; fed', cüm hic error locum dederit N # wr°o n o ref- 
pondendi , inter Ludos Naturæ oùe wumeraverim &c. (vide infra hoc jpfo Opufculo 
Art, IL J'ilum reliquimus, 


EPIST. LEIBNITH AD OLDEMBURGIOM.  37r 


Hanc Curvam nec CarTesius, nec BEauNiuSs, nec quifquam 
alius, Cquod fciam,. ) invenit Ego verd quâ primèm die, imo» 
horû , cæpi quærere , ftatim certà Analÿfi folvi Fateor tamen: 
nondum me , quicquid in hoc genere defiderari poteft, confecu.. 
tm : quanquam maximi momenti. efle fciam.. Ac de his quidem. 
munc fatis. &c. 





ART. IL. 
EXCERPTUM 
Ex Epiftolà TscHüÜRNHAUSER 
ad OLDEMBURGIUM: 
Barifiis. A. D. 1. Septembris 1679. 


Dmodum oblèGatus fur, Hifce confpedis, quæ ad Lerswi: cn. 
| riu m exaräfti; maximéque me tibi devinxifti, quod me par- Geunde 
ticipem volueris facere tam ingeniofarum inventionum , & promo- RE F 
tionis Geometriæ tam pulchræ ,. quam utilis.. * * nn 
Verèm ,. ut ad fpecimina perquam ingeniofa Ne w Ton1 rever- 
tar, hæc. non potuêre mihi non placere, tam ob utilitatem,. quâ 
fe tam latè ad. quarumvis. Quantitatum. Dimenfiones, ac alia dif- 
ficilia enodandä: in. Mathematicis extendunt, quam ob deduétionem 
harum à fundamentis non minds generalibus, quàm ingeniofis, de. 
rivatam :: non obftante quôd exiftimem, ad Quantitatem quamvis 
ad infinitam Seriem æquipollentem reducendam , fundamenta adhuc. 
dari & fimpliciora & univerfaliora ,. quäns funt Fraétionum & Irra-- 
tionalium redutio ad tales Series. ope Divifionis aut Extraétionis , 
quæ. mibi tale quid, non nifi per accidens, præftare videntur; cùm. 
hæc facceffum quoque habeant,. licèt non’ adfint Fraétiones aut irra-- 
tionales Quantitates. Similia porr , quæ in hac re præftitit exi.. 
mius ille Geometra GREGoRius,. memoranda certè funt, &c. 
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ART. IIL 


ISAACI NEWTONI 
EPISTOLA POSTERIOR 


A D 
OLDEMBURGIUM 


Cum LEIBNITIO communicanda 









A. D. 24 O&ob. 1676. 
ViR DIGNISSIME 


Uantà cum volnptate legi Epiftolas Clariffimorum virorum 

Leisnirir & TscuürNHausi1 vix dixerim. 
erelegans fanè eft Leisxirir Methodus perveniendi ad Series 
Convergentes : & fatis oftendiffet imgenium Auétoris, etfi nihil 
aliud fcripfffet. Sed quæ alibi per Epiftolam fparfit fuo nomine di- 
gniffima, efficiunt etiam ut ab eo fperemus maxima. Diverfitas 
fnodorum, quibus eôdem tenditur, eo-magis placuit , quôd mihi 
tres Methodi perveniendi ad ejufmodi Series innotuerant; aded ut 

novam nobifcum communicandam vix expectarem. | 
Unam è meis priès defcripf : jam addo aliam ; illam, ftilicet, 
quâ primèm incidi in h& Series. Nam, incidi in eas, antequam 
fcirem Divifivnes, & Extrattiones Radicum, quibus jam utor. Et 
hujus explicatione pandendum eft fundamentum Theorematis fub 
initio Epiftole prioris pofiti, quod Lersnirius à me def. 

derat. 

Sub initio ftudiorum meorum Mathematiçorum , ubi incidera…m 
in 


POSTERIOR EPIST. NEWTI. AD OLDEMB. 329 


in Opera Celeberrimi Wazzis 11 noftri, confiderando Series, qua- 
rum intercalatione ipfe exhibet Aream Circuli, & Hyperbolæ ; ut- 
pote, quôd in Serie Curvarum, quarum Bafs, feu Axis commu- 
ns ft =+, & ordinatim Appliate = ï sai H TE ; 


=; 1x; ref =ÿ 5 TER ; &c. fi Areæ 





alternarum, quæ funt x; ax; x — _ PE RE" 
_ Lx He; &c., interpolari poffént, habere- 


; . 
mus Areas intermediarum, quarum prima 1—xxi° eft Circulus : 
ad has interpolandas notabam, quôd in omnibus, primus Termi- 
nn x, quôdque fecundi Termini Le; Lx, +; + x 


3 &c. eflent in arithmeticà Progreffone ; & proinde, quôd duo 


13 
primi Termini Serierum intercalandaran deberent ee x — 5 A 
3% Lx . 
#—2; %— T2 ; &c 


3 

Ad reliquas intercalandas confiderabam, . quod Denominatores 
13 35 53 73 &c. erant in arithmeticà Progreffione ; adeôque foli 
Numeratorum Coeficientes numerales eflent inveftigande.  Hæ au- 
tem in alternis datis Areis erant Figuræ Poteftatum Numeri undena- 
ri; nempe 11°; . tit; ra; ait; Hoc eft-primÔ 1; dein- 
de 1,1; tertid, 1, 2,:1; quart 1, 3, 3, 15 quintô 1,4, 
6, 4, 1; &c. 

Quærebam itaque, quomodo, in his Seriebus, ex datis duabus 
primis Figuris reliquæ derivari poflent. Et inveni, quôd poñtà 
fecundA Figurâ # reliquæ producerentur per continuam multiplica- 
MO MI M2 

X— X 
L: 7 2 3 








cationem Terminorum hujus Seriei , . 
x" xX4 ; &c. 
- Exempli gratia; fit, (Terminus fecundus), »” + & erit 4 
KT | hoc et 8, ter. us Terminus; & 6 X >, hoc eft, 
T. Nontmi Opufiuls, Tom. L Tt (C2) 
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(4) quarts; & 4 x, hoc eft, z, quintus; & 1X #4, 


hoc eft, o, fextus; quo Series in hoc cafu terminatur. : 
Hanc Regulam itaque applicui ad are interferendas, Et, cüm, 


pro Circulo, fecundus Terminus effet ? Le, pofüim—? ; & 








2 ?. 
prodierunt Termini EX EE, five — +; — FX fre 
+ + Ex, five — —; & fic in infinitum Unde 


"tx 

cognovi defderatam Arcam Sepmet cirœuhris dx — E 
—i— £® —#®; &c. 
Et idem rtionc prodierunt etiaminterferendæ Areæ reliquarur Cw- 
varum : ut & Area Hyperholæ, & ceterarum altenarum in bac Serie 
Tri 3 Cr 3 CET TE; &c 

eft ratio intercalandi ‘alias Series; fdque per Interval. 
k ray pluriimve, Terminorum fimul deficientium. 

Hic fuit primus meus ingreflus in has meditationes, qui è memo- 
rià fanè exciderat, nifi oculos in adverfaria quædam ante paucas fep- 
timanas retuliffen, Ui ver hæc didiceram, mox confideratan 
Terminos =, Herr 0 5 1—xx , 
hoc eft, 5, 1—xx, 1—2xx+ xt, doi ele dé 
&c.; eodem modo interpolari poffe ac Areas ab ipfs generatas : & 
ad hoc mihil aliud requir, quèm omifionem Denominatorum, 1, 
3, $, 7; &C, in Terminis exprimentibus Areas; hoc eft, 
ficientes Termioram Quantitatis intercalandæ 1x3, vel 
Fr, vel generaliter 7x 3f", prodire per continuam Mul- 
Splicationem Terminoram bujue Seriei m x 2x E A x 

ER 8e. 
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Adeôque (exempli gratià) Ti, valeret 1 —+ x x 


8 
HE x, &c., Et 1x) valeret 1 — xx _ xt 


; 
— Rats, &c.; Etr xx" valeret r —<+xx+ix 


_ & «*, &c.; Sic itaque innotuit mihi generalis Redudio Ra. 
dicalium, in infinitas Series, per Regulam, quam pofui initio 
Epiftolæ prioris, antequam fçirem Extrattiones Radicum, 
Sed, hac cognità, non potuit aitera me diu latere. Nam, ut pro. 
barem : Operationes, raultipliqavi 5 — Lxx— +" — 
E* &e., da fe; & fatum ft 5 — xx, Terminis reliquis in : 
infinitum evanefcentibus per continuationem Seriei, Atque ita 1— 
Tex — 5 xt — £* &e., bis in fe dutum produxit etiam 
1— xx. Quod, ut certa fuerit harum conclufionum Demonftra- 
tio, fic me manuduxit ad tentandum è converfo, num hæ Series, 
quas fic conftitit efle Radices Quantitatis 1—x*x, non poffent inde 
extrahi more arithmetico. Et res benè fucceflit, Operationis forma 
in quadraticis Radiçibus hæc erat, . 
—_— Leg Lys ls 
ï xx (1 — g*x 5* 16" &c. 
Le 
O—xX 


a #x+ Lst 
— tt" —— 


—— x 
4 . 

LL gp Lisp is 
+ + ox 
1, _L, 

8* 4" 
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His perfpedis neglexi penitus interpolationem} Serierum, & has 
Operationes tanquam fundamenta magis genuina, folummodo adhi- 
- bui Nec latuit Reduétio per Divifionem, res utique facilior. 

Sed & Refolutionem affeétarum Æquationum mox aggreffus fum, 
eimque obtinui. Unde fimul ordinatim Applicatæ , Segmenta 
Axium, aliæque quælibet Rettæ , ex Areis Curvarum, vel Arcu- 
bus datis innotuêre. Nam, regrefio ad hæc nihil indigebat præ- 
ter Refolutionem Æquationum, quibus Areæ, vel Arcus, ex datis 
Re&tis dabantur. 

Æo tempore peftis ingruens, (quæ contigit annis 1665, 1666,) 
coëgit me hinc fugere, & alia cogitare. Addidi tamen fubinde con- 
dituram quandam Logarithmorum ex Areà Hyperbolæ, quam 
hic fubjungo. 

Sit (Fig. 1.) dFD Hyperbola, cujus Centrum C, Vertex F, 
& Quadratum interjetum CAFE 1. In AC cape AB, Ab, 


“hinc inde = feu, 0,1: Et, erettis Perpendiculis BD, 64, 
“ad Hyperbolam terminatis, erit femi-Summa fpatiorumAD , & Ad 
== 0,1 + SC 4 DRE 4 MONT, Ge; & Cemi-df 








$ À 
: :, — DOI ©; O0OI ©} 000001 0300000001 
ferentia = 2 + =— 6 + — g > &c 
Quæ reduûtæ fic fe habent, 
0; 109000000000 ©, 000000000009 
3333333333 2$0000009 
20000009 1666666 
142857 1250 
axir 100 
3 1 
0,10033$3477310. ù 0,00$0251679267 


Horum Summa o, 1a$360$156577 eft'Ad; & Different 
0,09$3101798043 eft AD. Et eâdem ratione, pofitis AB, A6, 
hinc inde == 0, 2; obtinebitur À d=— 0,2231435$13142; & 

° : AD 
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AD=— 0, 1823215$67939. ‘Habitis fic Logarithmis hyperbolicis 

‘Numerorum quatuor decimalium o, 850, 951,1; & 1,.2; chm fit 

5e 0, 8 & o,9 funt minores Unitate ; adde Loga- 
22 22 

rithmos eorum ad duplum Logarithmi 1, 2; & habebis 0, 69314 


7180$$97, Logarithmum hyperbolicum Mine 23 Cujus triplo 
22e = 10, ) & habebis 


2, 302$8$0929933, Logarithmum Numeri 10: Indéque per Ad- 
ditionem fimul , prodeunt Logarithmi Numerorum 9, & 113 
Adeôque omnium primorum horum 2,3,5,1:, Logarithmi in 
promptu funt. Infuper; ex folà depreflione Numerorum fuperioris 
computi per loca decimalia, & Additione, obtinentur Logarithmi 
Decimalium 0,98;0, 995 1,1051,02; ut, & horum o, 998;0, 
$99; 1,001;,1,002. Etinde, per Additionem & Subdwtionem , 
prodeunt Logarithmi primorum 7, 13, 17,37, &c Qui unà cum 
fuperioribus, per Logarithmum Numeri ro divifi, evadunt vert 
Logarithmi in Tabulam inferendi. Sed hos poftea propiüs ob- 
tinui. 

Pudet dicere ad quot Figurarum loca has computationes otiofus. 
eo tempore produxi Nam, tunc fanè nimis deleétabar inventis 
hifce. Sed ubi prodiit ingeniofa illa Nicoleÿ Mercaroris Lo- 
garithmotechnia, ( quem fuppono fua primèm invenifle, } cæpi ea: 
minus curare; fufpicatus, vel eum noffe Extraétionem Radicum 
æquè ac Divifionem Fractionum; vel alios faltem, Divifione pate- 
fatà, inventuros reliqua, priufquim ego ætatis dem maturæ ad 
fcribendum. 

” Eo ipfo tamen tempore, quo Liber ifte prodit, communicatum 
éft per Amicum BarRow(tunc Mathefcos Profefforem Cantabri- 
gienfem) cum Cozciinsio Compendium .* quoddam Metho… 
di harum Serierum; in quo fignificaveram Areas, & Longitudines 
Curvarum omnium, & Solidorum Superficies, & Contenta, ex 
datis Redtis ; & vice verfa, ex his datis Rectas determinari poñe , 
& Methodum ibi indicatam illuftfaveram diverfis Seriebus. 

Tt 3. Subo- 

* Hoc compendium cft Analyfüs per Æquationes numero Terminorum in£nitas fopra 
iapref. 


adde Logarithmum o, 8, ( fiquidem fit 
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Subortä deinde inter nos Epiftolari confuetudine; CoLLiNsius, 
Vir in rem Mathematicam promovendam natus, non deftitit fug- 
gerere, ut hæc publici juris facerem. Et ante annos quinque 
(1671) cùm fuadentibus Amicis confilium ceperam edendi Traétatum 
de Refrattione Lucis, & Coloribus, quem tunc in promptu ha- 
bebam, cæpi de his Seriebus iterum cogitare, & Fradlatum de iis 
etiam confcripfi, ut utrumque fimul ederem, 

Sed, ex occalñpne Telefcopii Catadioptrici, Epiftola ad te miffa, 
quÀ breviter explicui conceptus meos de natur& Lucis, inopinatum 
quiddam effecit ut mei intereffe fentirem ad te feftinanter fcribere 
de impreffione iftius Epiftole. Et fubortæ ffatim per diverforum 
Epiftolas (objeétionibus aliifque refertas) crebræ interpellationes me 
prorfüs à çonfilio deterruerunt ; & effecerunt ut me arguerem im- 
prudentiæ , quôd, Jmbram captando, eatequs perdideram quietem 
meam, rem proxfs fubftantialem. 

Ÿ Sub #0 tempore Jecobus Greeonius, x unic quâdam Serie 
è meis, quam CoLr INSIUS ad eum tranfmiferat, poft multam 
confiderationem, (ut ad CozLinsiun refcripft, ) perxenit ad 
gandem Methodum', & Traëtatum de eà reliquit, quem fperamus 
ab Amicis ejus editum iri. Siquidem, pro ingenio, quo pollebat , 
non potuit non adjicere de fuo nova multa, quæ rei Mathematicæ 
intereft ut non pereant 

Ipfe autem Tradtatum meum non panitus abfolyeram, ubi deftiti 
à propoñito ; neque in hunc diem mens redit ad reliqua adjicien- 
da. Deerat quippe pars ea, quA decreveram explicare modum fol. 
vendi Problemata, que ad Quadraturas reduci nequeunt, licèt ali. 
quid de findamentis ejus pofuiffém, Ceterùm , in Tra@atu ifto, 

: Series infinitæ non magnam pattem obtinebant. 

Alia haud pauça ongefli , jinter quæ erat Methodus dycendi Tan-. 
gentes, quam folertiffimus SLusrus ante annos duos, trefve, te- 
cum communicavit ; de quA tu (fuggerente Corzins10) refcrip= 
fifti eandem mihi etiam innotuifle.  Diverf ratione in eam incidi- 
mus. Nam, res non eget Demonitratione, prout ego operor Ha- 
bito meo fundamento , nemo potuit Tangentes aliter ducere , nif 
ÿolens de rectà vià deviaret 

Qui. 
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Quinetiam non hic hæretur ad Æquationes Radicalibus unam., 
vel utramque indefinitam Quantitatem involventibus utcunque af 
fectas; fed abfque aliquA talium Ædquationum Redu&tione, ( quæ 
opus plerumque redderet immenfum, ) Tangens confeftim ducitur. 
Et eodem modo fe res habet in quæftionibus de maximis & mini- 
mis; aliffque quibufdam, de quibus jam non loquor. 

Fundamentum barum Operationum , fatis obvium quidem, (quo- 
niam jam non pollum explicationem ejus profequi), fic potius ce- 
li Geccde 13ef{7ilonqoagrrafotravx. * 

Hoc fundamento conatus fum etiam reddere fpeculationes de Qua- 
draturâ Curvarum fimpliciores.; pervenique ad Tieoremata quædam 
generaliora. Et, ut candidè agam, ecce primum Theorema. 


Ad Ourvam aliquam ft de? x 64 fa Ordinatim Applicata , 
Termino Ablciffe feu Bafñs «+ normaliter infiftens: ubi litteræ d,e, 
f, denotant quaslibet Quantitates datas; &, 9,7, À, Indices Potefta. 
tum five Dignitatum Quantitatum , quibus affixæ funt. 

di __ _, # nl AE | 

Fac nr A+, ete (| =Q &r”r 
—#—"; Et Area Curve exit Q in #7 — =x <4 


f# 
txt sec q ra D ge, Lite. 


s—2 1 S—3 f,nr — 4 fa 
ris A, B, C, D, &c, denotantibus Terminos proximé anteceden.… 
tes; nempe. ' 


x; &c. Hec Séries, ubi r Frac: 
F2 ‘ 

tio eft vel Numerus negativus, continuatur in infinitum; wbi ver 
r integer eft & affirmativus, continuatur ad tot Terminos tantüor, 
quot 


* Hoe eft; Das ième Flute tabs is Flnai 
3 © ge mi gotcrosque Lesautitats involcente , Flusioses 
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quotfunt Unitates in eodem r, & fic exhibet geometricam Quadra- 
turam Curvæ. Rem exemplis illuftro. 


Exempez [ 
Proponatur Parabola, cujus ordinatim Applicata fit V2. Hæc ; 
“in formam Regulæ reduéta, fit °Xo+az]". Quare, d = 171, 


Q—=0, 60, f—4, n—=1, À = + Adeôque r—1,s 
: ï 

1ZL, Q=—=—+x 4ë, æ—0o. Et erit Area quæfita — x 

2° q a 

; 

7 


42 


in É hoc at, + zyaz Et fic in genere, ficæ 





ponatur ordinatim Applicata, prodibit Area 5 < n api, 


Exsempezum IL 


NE at L à: 
Sit ordinatim Applicata FF" Hzc, per Rednétio- 
nem, fit axe”; vel etiam PENSE 
In priori cafu eft d—4*, $— 1, ce, f=— n—2, 
A—— 2. Adeôque r—1,5—=— 1, Q=— Lea", 
+ 2° 
hoc et, — ET eE TT æm—o. Et Area Curvæ Qin—+ 
dt, =" In fcundo autem cu, et d—4", 
—=—3, = —i, face, y——2,1—=— 02, Fr, 

Cannes 

s—=— 1; Q = — EX rca À) l,idct, — 


EE, m0. Et Ara= Qin— À, hoc ef ; 


QT — 26022 
Area his cafñbus diverfimode exhibetur, quatenus 


at2% 
2 — 2622" 
com- 
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computatur à diverfis finibus, quorum affignatio per hos inveritos 
valores Arearum facilis eft. 


Exemecux IIL 


Sit ordinatim Applicata À MIx+22; hoc eft, per Redudio. 
sem ad debitam formam, vel sT* KFFT I velafz n° 
THbz a Etit in priori cafu 4 —4", =—- ie 


Bb f—=1,1—= 1, 2 Adeôque r — — Le Qu. 
re, cùm r non fit Numerus affirmativus, procedo ad Félerum ‘ ca- 





um. Hic eft d— 45 ,0—— 4, e—1 ft, 1—=— 1, À 
= — Adeôque r—=3, =3 + apr 
fu, — a Te Y ETETS. #—= — 2. Et Area Q in 2— 
— 2,27 — 30bb4-24h3 — 14 

2 Tr TX 2EX ne, = 1050z 
. dadasb 
nb "xVas tie 

Exzenmpium I. 
Eu Q 








Sit denique ordinatim Applicata = Z 

- Ÿ a — acc 3aacz ;— 452% 
Hec, ad formam Regule reduéta, fit #2 7X eue] 7, Indé 
que et d=—6, = Tr et, f=— 8 = EL ÀA= 
nn 2, r—=2, —Z, Q—= _ EL É, =, 
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Quôd, fi res non fuccefliffet in hoc cafu, exiftente » vel Frac-. 
tione, vel Numero negativo, tunc tentäffemalterum cafum, pur- 


2 
gando Terminum — #27 in ordinatim Applicati à Coefficiente 
25; hoc eft, reducendo ordinatim Applicatam ad hanc formam , 


BEEN az +. Et, firin neutro cafu fuiflet 
Numerus integer & affirmativus,'conclufiflem Curvam ex earum nu- 
mero. ele, quæ non poffunt geometricè quadrari. Nam, quantüm 
animadverto, hæc Regula exhibet in infinitis Æquationibus Areas 
©mnium geometricam Quadraturam admittentium Curvarum, quaruut 
ordinatim Applicatæ conftant. ex Poteftatibus, Radicibus, vel qui. 
Puslibet Dignitatibus Binomii cujufcunque; licèt non diseétè , ubi 
Index Dignitatis. eft Numerus integer. 

At quando hujufmodi Curva aliqua non poteft geometricè qua- 
drari ; funt ad manus alia Theoremata pro comparatione ejus cum 
œonicis. Settionibus , vel faltem cum aliis Figuris fimplicifimis, qui- 
bufcum poteft comparari : ad quod fufficit etiam hoc. ipfum unicum. 
jem defcriptum Theorema ,. fi debitè concinnetur. 

Pro Trinomiis.etiam,, & alüis quibufdam Regulas quafdam:. con- 
ginnavi.. 

Sed in fimplicioribus vulgôque- celebratis. Figuris vix. aliquid. re 
tu dignum reperi,. quod evafit aliorum. conatus, nifi fortè Lon- 
gitudo Ciflidis ejufmodi. cenfeatur, Ea fic conftruitur.. 

Sit. (Fig. 2.) VD Ciflois, AV Diameter Circuli, ad quem ap. 
tetur, V vertex, AF° Afymptotos. ejus .. ac. DB. perpendiculare- 
quodvis, ad: AV. demiffum. Cum. femi-axe AF— AV, & fe. 
mi-parmetro AG —— AV, deftribatur Hyperbola FÉK; & 
inter: AB &. A.V: fümptä. À C medià proportionali:,. erigantur ad C' 
& V. Perpendicula C#,. VK, Hyperbolæe occurrentia in # & K ;: Et: 
agantur Reîtæ KT, #r,. tangentes Hyperbolam in eifdem K,. & #,. 
&: occurrentes À Vin T & #, & ad: A V conftituatur Reétangulum: 
AVNM æquale Spatio.TK &r:. Et Cifloidis V. D Longitudo erit fex. 
tapla Altitudinis V.N,! Demonftratio perbrevis ef. Sed.ad. infini. 
tas. Series, rico, 

Quam 
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Quamvis multa reftent inveftiganda circa modos approximandi, 
& circa diverfa Serierum genera quæ poflunt ad id conducere : ta- 
men vix cum TscuürNHausro fperaverim dari pofle, aut fim- 
pliciora, aut magis generalia fundamenta reducendi Quantitates ad° 
hoc genus Serierum, de quo agimus, quàm funt Divifiones & Ex- 
trattiones Radicum, quibus Lersnirius & ego utimur; faltem 
non generaliora: quia pro Quadraturâ & ev9éos Curvarum, ac fi- 
ailibus, nullæ poflunt dari Series ex hifce fimplicibus Terminis 
algebraïcis, (unicam tantm indefinitam Quantitatem involventibus, } 
conftantes, quas non licet hac Methodo colligete. 

Nam, non poflunt effe plures convergentes Series ad idem de. 
terminandum, quèam funt indefinitæ Quantitates , ex quarum Po- 
teflatibus Series conflentur : & ego quidem ex adhibità quacunque 
indefinità Quantitate Seriem novi colligere ; & idem credo Le1s- 
N1T10 in poteftate elle. 

Nam, quamvis meà Methodo liberum fit eligere, pro conflan. 
dà Serie, Quantitatem quamlibet indefinitam, à quâ Quæfitum de. 
pendeat; & Methodus , quam ipfe nobifcum communicavit, de- 
terminata videatur ad eleionem talium indefinitarum Quantitatum , 
quibus opus commodè deduci poteft ad Fractiones ; quæ per folam 
Divifionem evadant Series infinitæ : tamen alix quæcunque indef. 
nitæ Quantitates pro Seriebus conflandis adhiberi poflunt, per Mes. 
. thodum iftam, quä affetæ Æquationes refolvuntur ; dummodo re. 
folvantur in propriis Terminis; hoc eft, conficiendo Seriem ex 
folis Terminis, quos Æquatio involvit. 

Præterea, non video cur dicatur his Divifionibus & Extraétioni- 
bus Problemata refolvi per accidens : fiquidem hæ Operationes eo- 
dem modo fe habeant ad hoc genus Algebræ, ac vulgares Opera. 
tiones Arithmeticæ ad Algebram vulgô notam. 

Quod autem ad fimplicitatem Methodi attinet; nolim Fradtio. 
nes , & Radicales abfque prævià Reduétione femper refolvi in Series 
infinitas : Sed ubi perplexæ Quantitates occurrunt; tentandæ funt 
omnimodæ Reduétiones ; five fiat augendo , minuendo, multiplis 
cando, vel dividendo Quantitates indefinitas ; five per Methodum 
tranfmutatoriam LeisniTii, aut alio quocunque modo, qui oc- 

Vv 3 turrat 
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carrat Et tunc Refolutio in Series per Divifionem & Extraëtionenr 
opportunè adhibebitur. 

Hic autem præcipuè nitendum eft, ut Denominatores Fra&tio. 
num, & Quantitates in Vinculo Radicum, reducantui ad quam- 
pauciflimas , & minimè compofitas ; & ad tales etiam , quæ in. 
Seriem abeunt citiflimè convergentem , etfi Radices neque conver.. 
tantur in Fraétiones , neque deprimantur. Nam, per Regulam. 
initio alterius Epiftolæ, Extrattio altiflimarum Radicum æquè fim. 
plex, & facilis eft, ac Extractio Radicis quadraticæ , vel Divifio : 
& Series ; quæ per Divifionem.eliciuntur, folent minimè omniun. 
convergère.. 

Hactenus de-Seriebus unicam indefinitam Quantitatem involven-. 
tibus locutus fum. Sed poflunt etiam, perfpectà Methodo , Series: 
ex duabus , vel pluribus affignatis indefinitis Quantitatibus pro ar. 
bitrio confici. Quinetiam, beneficio ejufdem Methodi poñlunt Se 
ries ad omnes Figuras efformari, Gregorians ad Circulum & Hy-. 
perbolam editis affines; hoc eft, quarum ultimus Terminus exhibe…. 
bit quæfitam. Aream.. Sed calculum hic onerofiorem nalim lubens. 
füubire. 

Poffunt denique Series. ex: Termihis compofitis eâdem Methodo 


x 
conftitui. Quemadmodum,. fi fit Vas — a+ ordinatim Ap-- 
plicata Curvæ alicujus ; pono 44 — ax—2e, -& ex Binomio. 
x x? 

æ2 + “— extraä: Radice, prodibit & + 2, &c. (Cu-. 
jus Seriei omnes. Termini. quadrari. poffunt per Theorema jam antè. 
defcriptum... Sed hæc. minoris facio ,. quôd ubt Series fimplices non. 
fünt fatis tradabiles,. aliam nondum communicatam. Methodum ha. 
beo ,. quà pro. libitu acceditur ad quafitum.. 

Ejus fundamentum elt comumoda, expedita,. generalis Sohatio Hus- 
is Problematis.. 

Curuam gcometrican déféribere, que per data quotcanque Pine-- 
sa-tranfibit:. 

Docuit. Eucrroes dèfcriptionem. Circuli per trià data Punta. 


Bot etiam conica Sectia defcribi per quinque data Punta:. Et Cur… 
. ‘ va 
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va trium Dimenfionum per feptem data Punta: aded ut in potef- 
tate habeam defcriptonem omnium Curvarum iftius ordinis, quæ 
per feptem tantüm Punta determinantur. Hæc ftatim geometricè 
fiunt, nullo calculo interpofñto.  Sed fuperius Problema eft alterius 
generis: & quamvis primä fronte intratabile videatur , tamen res 
aliter fe habet. Eft enim ferè ex pulcherrimis quæ folvere defiderem: 

Sériei à LeisNrTI0 pro quadraturä conicarum Seétionum pro: 
pofitæ , affinia funt Theoremata quedam, quæ pro comparatione 
Curvarum cum conicis Seétionibus in catalogum dudum retuli. 

Poffum utique cum Seétionibus conicis geometricè comparare 
Curvas omnes, (: numero infinities infinitas, ) quarum ordinatim Ap-- 
licatæ funt: 
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… Mc d, e, f, g fignificant quafvis datas Quantitates cum Yuis 
fignis + & —— affedas ; £ Axem, vel Bafem Curvæ; &n, 2n, 
nt ni, p—1,2n— 1 Indices Poteftatum vel 
Dignitatum z, five fint affirmativi vel negativi, five integri, vel 
fradti, & fingala bina Theoremata funt duo primi Termini Seriei 
än infinitum progredientis. In tertio & quarto, 4 debet elle non 
 majus quèm ff, nifi e &£ fint contrarii figni In ceteris nulla. 
eft limitatio, Horum aliqua, (nempe, fecundum , tertium, quar- 
tum, quintum & decimum tertium, ) ex ÂAreis duarum conica- 
rum Seétionum conjunétis conftant. Alia quædam, (ut nonum ,, 
decimum, & duodecimum, ) funt aliter fatis compofita Et om- 
nia quidem in continuatione Progreflionum citù evadunt compofi- 
tiGima ; aded ut vix per Tranfmutationem Figurarum, quibus Jécs- 
bus Grecorius, & ali uf funt, abfque ulteriori fundamento 
inveniri poffe putem. 

Ego quidem hand quicquam generale ia his obtinere potui , 
antequam abftraherem à contemplatione Figurarum , & rem totam 
ad fimplicem confiderationem folarum ordinatim Applicatarum re- 
ducerem. Sed, cum hæc, & hifce generaliora, fint in poteftate; 
non: dubitabitur, credo de Binomialibus longè facilioribus, quæ in 
his continentur, & prodeunt ponendo Litteram aliquam e vel f vel 

0, &n—1 vel2; etfi Series, in quas ifta refolvantur, 
non pofuerim in Epiftolà priori, nedum fortè computaverim ; in- 
tentus, non in Omnia particularia enumeranda, fed in illuftrandam 
Methodum per.unam & alteram in fingulis rerum generibus inftan- 
tiam, quæ ad oftendendam ejus generalitatem fufficere videbatur. 

Ceterüm, hæc Theoremata dant Series plufquàm uno modo. 


Nam, primèm, fi ponatur f—0, &n==1, evadit 3 unde 





d 
etez 
prodit Series nobis communicata Sed, fi ponatur 2eg — ff, & 
n— 1; inde tandem obtinemus hanc Seriem + —+ — À 


cf 7 
+ita— 5— +5 &æ pro Longitudine quadrantalis Ar- 
côs; 
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cbs, cujus chorda eft Unitas: vel, quod perinde et, hanc : + FH : 


3 + cu PT &c. pro Longitudine dimidi. ejus. Be 

Bas fortè, quia æquè fimplices funt ac alteræ, & magis conver: 
gunt, non repudiabitis. 

Sed. ego rem aliter æftimo. Illud enim melius quod utilius eft,. 

& Problema minori labore folvit. Sic, ge hæc Æquatio x* 


—*— 1 appareat fimplicior Hacce 92 — 29 V 8! D — 720 


== Y 20; tamen in confeflo eft pofteriorem reverd fimpliciorenx 
efe, propterea quod Radicem ejus y Geometra facilids eruit. 

Et ob hanc rationem, Series. pro obtinendis Arcubus Circuli vel. 
€quod eodem recidit, » pro obtinendis Se@toribus conicarum Sec 
tionum, pro optimis habeo, quæ compouuatur ex Poteftatibus Si 
auum.. 


Nam, fiquis vellet per fimplex computum hujus Seriei + + — _ . 


_ + + _ ,+ &c-colligere Longitudinem Quadrantis ad vigin-. 
t Figurarum. loca: decimalia, opus effet 5. oo0 000 oo. Ter:- 
minis Sériei, circiter; ad quorum caleulum. milleni. anni require. 
sntur. Et res tardiüs obtineretur per Tangentem 45 Graduum. 

Sed, adhibito Sinu redto. 45. Gradüum ,. quinqrgints quinque vel 
fexaginta Termini: hujus Seriei: Vixrti at Bt &c.. 
füfficerent: quorum. computatio. tribus, ut” opinor,. vel quatuor 
diebus abfolvi poteft.. 

Et tamen hic non eff optimus modüs. computandi totam Peri.. 
pheriam. Nam ,. Series ex.Sinu retto. 30 Graduum, vel Sinu ver 
f 60. Graduum. conflata,. multô. citiùs dabit Arcum fuum; cujug: 
fextuplum ,. vel duodecuplum. et tota Peripieria. Neque majori: 
labore eruitur Area totius Circuli ex. Segmento,. cujus Sagitta eft- 
Quadrans Diametri:  Ejus. computi Specimen, fiquidem ad manus. 
ef. vifum fuit apponere; & unà adjungere Aream Hyperbolæ,, 
quæ eodem çalculo prodit. L 

Boftw 
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Pofito Axe tranfverfo —1, & Sinu verfo, fa Segmen- 
ti Sagitté Tri Semi - fegmentum 


+ 
Hyperbole = xt in ZLx+ Ex _* +=, &c. 
Circuli 3 - 5 287 72 
LA 
+ Hæc autem Series fic in infinitum producitur; fit 2x7 —4, 
ax bx 3x D, Sd LL, TE re ee. 
Zz=b 3 6, 7 —4, S = 515 — &c. ; Et 


erit Semi - fegmentum 
frite} ss he. 
Eorümque femi-Summa 5 En L— &c. & femi-Differen- 
tia L+ S+ L+. &c. His ita præparatis, fupono x = à . 
Quadrantem nempe Axis ; & prodit « (— = 025,8 
ax 22%), o125;6 (= EAN 0, 


72 1x8 4 2X8 
00195312 di — QOOISÈI2S 0 000244140625. 


- 8 
Et fic procedo ufquedum venero ad Terminum depreffifimum , 
qui poteft ingredi opus. Deinde hos Terminos per 3, $, 7,9, 11, 
-&c. refpectivè dififos difpono in duas Tabnlas: ambiguos cum pri- 
mo in unam; & negativos in aliam; &.addo, ut hic vides; 


2,0833333333333333 0, 0002790178571429 
62$00000000009 346790660$1 
271267361111 : 834465027 
$13$169396 : 26285354 
2144628917 961296 
4954581 : + . 38676 
190948 1663 
7963 75 

352 
16 +. 0:000282571938957$ 


I 
| 0089610988564661 8 , Tunc 





» 
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Tunc à priori Summà aufero pofteriorem, & reftat 0,0893284 
166257043, Areafemi-Segmenti Hyperbolici. Addo etiam eas 
ummas , & Aggregatum aufero à primo Termino duplicato 0,166 
666666666666, & reltat 0,0767731061630473, Area fe. 
mi-Segmenti circularis. : Huic addo Triangulum iftud , quo com. 
pletur in Setorem, hoc eft, avr feuo,0541265877365274; 


& habeo Setorem fexaginta Graduum, o, 1308996938995747» 
cujus fextuplum 0,78$3981633974482 eft Area totius Circuli. 


Quæ divifa per re five Quadrantem Diametri, dat totam Perie 


pheriam 3, 141.592.6$ 3.589.7928 ; fialias artes adhibuiffem, potul 
per eundem Numerum Terminorum Seriei pervenifle ad multô plu- 
ra loca Figurarum, puta, viginti quinque aut ampliüs: fed animus 
fuit hic oftendere, quid per fimplex Seriei computum præftari pof- 
fet. Quod fanè haud difficile eft, cùm in omni opere Multiplica- 
tores ac Divifores magnA ex parte non majores quam 11, & nun- 
quam majores quàm 41 adhibere opus fit. 

Per Seriem LersNiTit etiam, fi ultimo loco dimidium Teæ 
mini adjiciatur , & alia quædam fimilia artificia adhibeantur, po. 
teft computum produci ad multas Figuras. Ut, & ponendo Sum- 

’ ï 


mam Terminorum 52 p LH D 1 

: TT ra 77 3 T2 
L 1. * : +2 rar 
TÉL 33? ec. elfe ad totam Seriem 1 3 + $ 7 


+ hé, ut 1+Va ads  Sed optimus ejus ufis 


videtur effe quando, vel conjungitur cum duabus aliis perfimilibus, 
& citiflimè convergentibus Seriebus, vel fola adhibetur ad compu- 


tandum Arcum 30 Graduum, poñità Tangente y Tr Func enim 
1 Li Li 

Series illa evadit 1 — 5 59 + 55 — + , &c., que 

cità convergit. Vel, f conjunges cum aliis Seriebus, pene Circul 


F Nomsoni Opsfixls, Tom. L Xx Dis 
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Diametrum-== 1, & 4—— ; & Area totius Circuli erit Sùmma: 
. a af a: a a 
harum triumr ferierum 3 ML T 7 + F1 +» 
&c. 0 14 17 
#4. as a a’ at aT 
88 LEE LE EL, & 
LT 3 $ 7 9 + 11. ? s 
at a as at as 
EE RL & 
1 3 $ 7 + S 


Hic confderavimus Séries, quatenus adhibentur ad'computana. 
dum totum Citculum. Sed ,. quando computandæ funt partes ejus, 
tac quælibet Series habet proprium ufum, & in fuo-genere opti.. 
ma.eft Si.datur Tangens fatis parva,. vel fatis magna, non recur… 
rendum erit ad Sinum.aliquem, ut inde computetur Arcus,. neque 
vice verfä Series dato congruens eft Ægyatio pro folvendo pro. 
prio Problemate.. 

Credo CL LetsniTium,, düm pofüit Sériem.. pro- détermina.. 
tione Co-finüs ex Arcu dato,. vix animadvertiffe Seriem meam pro: 
determinatione Sinûs verfi ex eodem. Arcu ; fiquidem hæc idem funt.. 
” Neque- obferväffe videtur morem, meum- generaliter ufurpandi 
Litteras pro Quantitatibus cum fignis + &.— affectis,. dm divis- 

- 5 ++ 
dit hanc Sérienr + + or + et at 8 Nam, 
cm Area hyperbolica (Fig. 3.) BE, hic fignificata per z fit affir- 
mativa vel negativa, prout. jaceat ex unä vel alterä parte. ordinatim- 


.Applicatæ BC; fi Area illa in. Nümeris.data fit /;. & / fobftituatur in: 


Serie. pro z. orietur vel. + 11 +. un + a '&c. vel 
‘ ? ET: Gaabrs T° 2qnbt ’ 


L . p L 
— 3 au + ue &c, prout /fit'affirmativa, 
vel: negativa; hoc eft', poñito 4 — 1==6,. &.1 [oarithmo by-. 


Loi Nümerus ei. correfpondens. erit 1: +L+2 “+ _ 


He &c.,: Gt affirinativus; PR 


‘&c., f/ft à fegativus. Hoc modo. fugio Mutipliatiosem Th The. 
. rematum,, 


LS 
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rematum, quæ aliàs in nimiam molem crefcerent. Nam, verbi 
gratià illud unicum Thoorema , quod fupra pofui pro Quadraturà . 
Curvarum , refolvendum ellet in-triginta-duo Theoremata, pro 
fignorum varietate multiplicaretur. 
Præterea, quæ habet Vir clariffimus de inventione Numeri Uni 
tate majoris per datum Logarithmum hyperbolicum., -ope Serie 
l 4 La 








Ta T res og + &c, potiès quèm ope 
.d 41 
Seriei— + + 33 + =—— Av &c. , nondum péfci- 


pio. Nam, f unus Terminus adjiciatur amplis-ad Seriem pofte. 
riorem, quàm ad priorem; pofberior magis appropinquabit. Et 
certè minor eft labor computare unam vel duas primas Figurasrade - 
je@i hujus Termini, quam dividere *Unitatem per Numerum pro- 
deuntem ex Logarithmo hyperbolico ad multa Figurarum doca ex- 
tenfum., ut inde habeatur Numerus quéfitus Unitate major  Utra. 
que igitur Series, (fi jus dicere fas fit, ) officio fuo fungatur. 
Potet tamen T + F6 + PEZCECTTE &c., Series, ex 


dimidiä parte Terminorum conftans optimè adhiberi ; fiquidem 
hæc dabit femi-Differentiam duorum Numerorum, ex mn , & 


Reétangulo dato uterque datur. Sic, & ex Serie 1 + 2 + 
# 


Tax” cc. ; datur femi-Summa Numerorum , indéque etiam 
Numeri Unde prodit Relatio Serierum inter Xe, quà ex un4 datà 
dabitur altera.. 

Theorema de inventione Arcüs ex dato Co-finu ponendo Ra- 
dium=1, Cofinnm— re, “& Arcum ==Y6—yagpia; mi 


nùs 5 appropinquat quäm primä fronte videtur.  Pofito quidem Sinu 
- Xx2 “vero 





* Hec Epiftola habetur eBam in WALLIS 1: Operibus Mathematicis Tom. mn 
pag. 634. 1bi autem legitur, grèm dividere Unitatem fer prodemrem Logaritbmwm 
boperbolicum ad multa Figreruren bsà exieagfion , "4 inde Logarithmes ge 
Per bolicus quefisus, 
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., v? v* A 
vero == v, emor cites +, + &c Poteft fieri, ut 120 


— 27 vad 120— 179, ita Chorda(#2v Jad Arcum; & error 
ei tantm ave, citer; qui femper minor et qum 5 E 
Minuta fecunda, dum Arcus non fit major quèm 4$ Grad Et 
fingulis etiam bifethionibus diminuitur 128 vicibus. 


. a a? a 

Series INDE À INANINANIREN I D 
applicari poffét ad computationem Tabule Segmentorum , ut ob- 
fervat Vir Clariffimus; fed res optimè abfolvitur per Canonem Si- 
suum. Utpote, cognità Quadrantis Areâ, per continuam Additio- 
mem, nonæ partis ejus, habebis Seétores ad fingulos decem Gradus 
in Semicirculo: deinde per continuam Additionem decimæ partis 
hojus, habebis Seétores ad gradus; & fic ad decimas partes Gra- 
duum, & ultra procedi poteft Tunc, Radio exiftente — 1, ab 
unoquoque Sedtore & ejus Complemento ad r80 Gradus, aufe 
dimidium communis Sinûs redi, & relinquentur Segmenta in Ta 
bulam referenda. Ceterùm, quamvis Series hic non profint, in äliis 
tamen locum obtinent. Et quoniam hoc ad earum ufum fpedat, 
non gravabor in aliquibus attingere. 

Conftruétionem Logarithmorum non aliunde peti debere credetis 
fortè,, ex hoc fimplici procefu, qui ab iftis pendet. Per Methodum 
foprà traditam quærantur Logarithmi hyperbolici aumerorum 10 ; 
0,.98:0% 993% 1,07; 1, 02: id, quod fit fpatio unius & al. 
texius hocæ. Dein, divifis Logarithmis quatuor pofteriorum per 

ï Numeri 10, & addito Indice 2, prodibunt veri Lo- 
garithmi Numerorum 98; 99; 100; ro1; 202; im Tabukm 
xeferendë. Hi per dena Intervalla interpolandi funt, & exibunt Lo- 
gsithmi omnium. Numerorum inter 980, & 1020: & emnibus 
inter 980, & 1000 iterum pez dena Intervalla interpolatis, habe. 
bitur Tabulx eatenus. confru@a. Tunc ex his colligendi erunt Lo- 
garithmi omnium primorumr Numerorum, & eorum multiplicinm, 
minorum quÂm 100 : ad quod' mihik requiritur præter Additionem 

& 
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& Subraétionem Siqudem , fit v-2284 #00 — ; 3 BE 
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TE ns AE nt mt LE pu — 133 175 
= 95 as; as; Dear 2 — 37 
Dqr, D 45; 47; ar — s35 2 


ça: 2882. 9849 . 994. 9928 
533 axgr 685 23x49 07% 14 775 T 3» 


VISE — m0: 226 — gas 9968 —_ por 28 — 
Dre 795 85 pure 095 gxig — 57 Ethæ 


bitis fic Logarithmis omnium Numerorum minorum quär roo : 
reftat tantüm hos etiam femek atque iterum per dena intervalle 
interpolare.. ° 
Conftruétionis. Tabulæe Sinunr, ä quâ pendet tota res Trigonomes. 
tica, fundamentum. optimum eft continua Additio dati Anguli ad 
&ipfum. vel ad: aliunr datunx. Utpote, in Angulo (Fig. 4.) adden- 
do BAE, infcribantur HE, IK, KL, EN, MN, NO, OP, 
&c. æquales Radio AB: & ad oppoñita Latera demittantur. per 
pendiculares BE, HQ, IR, KS, LT, MV, NX, OY, &c. 
Et Angulorum H1Q, IKH,KLI, LMK, &c., differentix erunt: 
Angulus Æ, Sinus HQ:. IR ,.KS' &c., & Co-finus IQ, KR,LS, 
é&c. Detur jam: aliquis eorum E MK, & ceteri fic eruentur. Ad! 
SV, & MV , demitte Perpendicula Fe & Ké; &, (propter fi- 
milla Triengula ABE, TLe; KM6, ALT, AMV, &c; } 
ait AB RESTE Le (= EE) :KTC= LE KM). 


EME MURS) ABAE:KT.Se(— HU y 
SEL Ta ÉSEMT, unie dantur Sims & Co-fins KS, 
Xx 5 MV> 
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MV, SL, LV. Et fimuil patet ratio continuandi Progrefliones 
Nempe, AB. 2AE:: LV. TM+MX:MX. VN+ NY, &c 
:MV.TL+XN:XN. MV+OY, &c.; vel AB. 2BE:: LV. 
XN—TL:MV.TM—MX:MX OY—MV:XN.VN 
— NY, &c. -Etretrd AB. 2AE:: LS. KT+RK, &c Pone 
sergo AB— 71, & fac BEXTL— La; AE X KT —5Sua; S4 
— La—LV; 2AEXLV—TM—MX, &c. fd nodus eft 
tinventio Sinüs & Co-finûs Anguli À. Et hic fubveniunt Series noftræ. 
-Utpote, .cognità ex fuperioribus -quadrantalis Arcûs Longitudine 1, * 
57079, &c., & fimul Quadrato’ejus 2, 4694, &c., divide Qua- 
-dratum hoc per Quadratym Numeri exprimentis Rationem nona- 
ginta Graduum ad Angulum A; & Quoto dido æ, te el qua- 
h LA 

“tuor Termini hujus Seriei 1 — £ + n— 7 Pr EC» 
-dâbunt Co-finum iftius Angüli A. Sic, primô quæri potelt Angu.. 
lus quinque Graduum, & inde Tabula computari ad quinos Gra- 
dus; ac‘deinde interpolari ad Gradus vel dimidios Gradus per ean- 
dem Methodum. Nam, non convenit progredi pet nimios faltus. 
Duz tertiæ partes Tabulæ, fic computatæ, dant reliquam tertiam’ 
pärtem, per Additionem vel fabtradtionem, more noto. Siquidem,. 
pofito KT Co-finu fexaginta Graduum, fit AE—SV, & BE 
M4. Tunc ad decimas & centefimas partes Graduum pergen- 
dum eft-per aliam Methodum: fubftitutis tamen priùs Logarithmis 
Sinuum inventorum, fi ejus generis Tabula defideretur 

Ad computum Tabularum aftronomicarum KEPLERt, pofui 
‘fandamentum aliquod in alterà Epiftolà. Ejus Seriei tres primi Ter. 
mini, & aliquando duo fufficiunt. Sed ad diverfas partes Ellipfeos 
diverfæ ejufmodi Series aptari debent. Vel. patids tales Series com 
putandæ funt, quæ ex datâ Areâ Seétoris elliptici BGE , immedia- 
tè exhibeant Aream Se@oris Circuli, cujus Angulus eft BEG, Ra- 
dius CB. Et habitis hifce, computum earum ad duos, tres, aut 
fortè quatuor Terminos ; beneficio Logarithmorum., haud gravius 
erit quàm {olita Relolutio tot Trianguloru in alüs hypothefbus : 
Im fortè minus grave, fi Series priùs debitè concinnentur ; fiqui- 
dem unus Logarithus è Tabulä petitus determinet omnes iftos 

Tec 
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Términos,. addendo ipfum. &. ejus multiplices. ad Logarithmos: da. 
tarum Coefficientium. in-promptu habitos.. 

Quæ de hoc. genere Tabularum dicuntur, ad'alias transferri. pof-- 
font, ubi ratiocinia Geometriça,. locum non obtinent. Sufficit au. 
tem per has. Series. computare triginta, vel viginti, aut fortè pau-- 
ciores Terminos Tabulæ:in debitis diftantiis : fiquidem Termini in. 
termedii.facilè interferunter per Methodum quandam, quam in ufum 
Calculatorum.ferè hic defcripfiffèm ;. Sed pergo ad alia.. 

Quæ CL LersniTius-à me defiderat explicanda,. ex parte fu 
pra:defcripfi:. Quod.vero: attinet-ad inventionem Terminorum p, 
g, r'in Extractione Radicis- affetæ : primüm p fic eruo. Defcripto: 
Angulo reto.BAC, Latera ejus BA, C A:. divido in partes-æqua-- 
les ; &' iade . Normales erigo. diftribuentes Angulare.fpatium in: 
æqualia Pärallelogramma, vel Quadrata,, 

B: 


J 
EREIE IE C2 
EIET AE #2 





quæ concipio dénomtinata effe à Dimenfonibus duarum' indéfinita-- 
ruin Specierum,. puta,. x, & y. regulariter afcendentium à Termino» 
A;:prout vides-in Figurä fuperiore,. infcriptas.  Ubi y. denotat Ra-- 
dicem extrahendam ; ; &.x alteram-indefinitam  Quantitatem ,. ex cu. 
-fs-Poteftatibus Series conficienda eft:. Deinde; cùm Æquatio ali. 
-qua: proponitor'; . Parallelégramma fingulis ejus Terminis correfpon. - 
dentia infignio- not4 :aliqu ; . & Regulà ad duo, . vel fhrtè-plura, ex: 
“‘infignitis. Parallelogrammis. applicatä ,. ( quorum unum.fit humilli- 
mum in Columné: finifträ. juxta. AB. & alia ad Regulam . dextror- 
füm fita,. ceterdque. omnia non. contingentia .Regulam fupra eam: 
jâceant,, ) feligo. Terminos: Æquationis per. Parallelogramma . con. 

tit. 
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tingentia Regulam defignatos, & inde quæro Quantitatem Quotien. 
ti addendam. : , 

Sic, ad extrahendam Radicem y, ex 9° — $xy +<r — 
7aaxxyy +64" x" +-bbx*— 0 ; Parallelogramma hujus Terminis 
refpondentia figno notà aliquâ *; ut vides in Fig. quint Dein 
applico Regulam DE ad inferiorem è locis fignatis in finiftrà 
Column4; eémque ab inferioribus ad fuperiora dextrorfam gyrare 
facio , donec alium fimiliter , vel fortè plura è reliquis fignatis lo. 
cis, coeperit attingere. Videbque loca fic attaéta elfe x°, x 97, 
& y°. Et Terminis itaque, 3° —qaaxxyy+ Ge°x', tanquam 
aihilo æqualibus, (&infuper , fi placet, redudtis ad °— 7œv 
6—0o, ponendo y—vvax,) quæro valorem y, & invenio 
quadruplicem, + Vax, — Vaux, + Vaux, & —yaax, quo- 
rum quemlibet pro primo Termino Quotientis accipere licet, prout 
è Radicibus quampiam extrahere decretum eft. 

Sic, Æquatio y +axy—+ 447 — x" — 24 —0, quamre 
folvebam in priori Epiftolà , dat — 24° + 44) +3° —0o, & inde 
y=—=4, proximè: Cùm itaque + fit primus Terminus valoris y, 
pono p pro ceteris omnibus in infinitum, & fubftituo #+-p—y, 
( Obvenient hic aliquando difficultates nonnullæ; fed ex iis, cre. 
do, LeisniTius fe proprio Marte extricabit. ) Subfequentes ve- 
rô Termini 7, r,s, &c., eodem modo ex Æquationibus fecun- 
dis, tertiis, ceterifque eruuntur, quo primus »  primA, fed curd 
deviori; quia ceteri valores y folent prodire dividendo Terminum 
involventem infimam Poteftatem indefinitæ Quantitatis x per Cocf- 
ficientem Radicis p, g, r, aut s. 

Intelléxti, credo, ex fuperioribus, regreflionem ab Areis Cé- 
varum ad Lineas rectas, fieri per hanc Extraétionem Radicis affec- 
tæ. Sed duo ali fant modi, quibus idem perficio. 

Eorum unus affinis eft computationibus, quibus colligebam ap- 
proximationes fub finem alterius Epiftolæ, & intelligj poteft per 
hoc Exemplum, Propouatur Æduatio ad Aream Hyperbolæe x —=x 


Has et ext, &c. Et, partibus ejus mul. 
tiplicatis 
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++ Lx, ec. ; 


tiplicatis in fe, emerget cc xx xt + 

vx + Le HT, Bo setemettant, Bo; etes, 

&c. Jam, de x aufero + ze, &refate— Lerr— x 
Let 13 3 2 ) 

3" % » &c Huic addo x’, & fit z 7 <€ 

Lo Lys 3ses Le 

ee = x+ x +És. &c. Aufero E « > & reftat 
1 Lol 2 

£— ses En = à no * * &. Addo 

Des Rte ect ie —7 29 + Lesv quan 

. ’ 
proximè; five es ect F2 — 


Eodem modo, Series de unâ indefinità Quantitate in aliam 
transferri poffunt. Quemadmodum fi pofito r Radio Circuli, x Si 


ou redlo Arcs 2, & #4 À + a, + &c Longitudine Arcis 


iftius ; atque hanc Seriem à Sinu recto ad Tangentent vellem tranf. 
ferre ; Quæro Longitudinem Tangentis = 





= & reduco in in« 
finitam Serie x + #° + # + &c Le hæc Quantitas —7. 
Colligo Poteftates ejus s° —x? +2, &c;s=— x +&c Au 


fero autem + de &, & reftat BI — + x—À x 


&c Addo z & fit tte +4 = + +8 Aufera 
» & nl &—t+ Er mr! # — 0, quamproximè, 

Quare eft er —— # " Hd — &c. | sed, fiquis in ufus 
T Nerroni Opafiuls, Tom. L Yy trigono- 
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trigonometricos me jufliffet exhibere expreflionem Arcüs per Tan: 
gentem; eam non hoc circuitu, fed dire&tà Methodo quæfviflem. 

Per hoc genus computi colliguntur etiam Series ex duabus vel 
pluribus indefinitis Quantitatibus conftantes ; & Radices affedtarum 
Æquationum magnä ex parte extrahuntur. Sed ad hunc pofterio. 
rem ufum adhibeo potiùs Methodum in alter& EpiftolA defcriptam, 
tanquam geseraliorem , &, ( Regulis pro Elifione fuperfuorum 
Terminorum habitis, ) pauld magis p ‘ 


expeditam. 
Pro Regreffione verd ab Areis ad Lincas rettas, & fimilibus ; 
poffunt hujufimodi Theoremata adhiberi 

Tusorsma 
Sit & = #9 Héyr+ eg + dt +egi, &c 
Et viciffim erity — À 

LL] 
ho 


dise 2% 


+ 


+ Gabe = Gb — and et 
Li) 


TE +e 

Exempli gratii. Proponatur Æquatio ad Aream Hyperbole ; 
ay pt ist + +9", 8e Et, fable 
tutis in Regulà 1. pro «, —+ pro. ê, + pro o—+ pro 
d, & + pro s; vicifäm exurgit, y—< += cet + # Æ 


L g+ 
4° + &c . 
- Tuzo- 
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T neon IL 
Sit 2 == 49 + 69 + 69 + dy + 6°, + &c. Et viciflim 


_— —— L 
ns $abc sad 12h 2 
« 
- + — =) 
ge 55h ss2bhe + roeebd'f fase de HE 


Exempli . Proponatur Æquatio ad Arcum Circuli.£ — 4 


+2 + + ne &c., Et, fübftitutis in Regul4, 1 pro 
3 


2 
robe x proc; ia prod; &c. orietur = — 
, 24 
+ ot — en + &. 


Alterum modum regrediendi ab Areis ad Lineas reftas celare 
fatui. . 

Ubi dixi omnia penè Problemata folubilia exiftere, volui de 
äis præfertim intelligi, circa que Mathematici fe haétenus occupa- 
runt, vel, faltem , in quibus ratiocinia mathematica locum aliquem 
obtinere poflunt. Nam, aka fanè aded perplexis conditionibus im- 
Plicata excogitare liceat, ut non fatis comprehendere valeamus; & 
multà minds tantarum computationum onus fftinere, quod ifta 
requirerent 

Yy 2 Attamen, 


356 OPUSCULUM XI 


Attamen, ne nimidm dixifle videar, inverfa de Tangentibus Pro- 
blemata funt in poteftate, aliâque illis difficiliora Ad quæ refol- 
venda ufus fum duplici Methodo; unà concinniori, alterâ genera- 
liori. Utramque vifum eft in præfentià Litteris tranfpofitis confi- 
gnare, ne propter alios idem obtinentes, inftitutum in aliquibus 
mutare cogerer * s«ccde 10cffh12i4l3mionGoggr7siit 
1043x: 1146 3eddioeagioill4m7n603p3g6r$sire 
7UX, 3aca4eghGialamsm8ogar3s6t4an, aadde 
ccece iii mmnn oo prrr sssss tt M4. 

Inverfum hoc Problema de Tangentibus, quando Tangens inter 
Pun&um Contaëtüs, & Axem Figuræ eft datæ Longitudinis, non 
indiget his Methodis. Eft tamen Curva illa mechanica, cujus de. 
terminatio pendet ab Areâ Hyperbolz. 

Ejufdem generis eft etiam Problema, quando pars Axis inter 
Tangentem, & Ordinatim applicatam datur Longitudine, 

Sed hos cafus vix numeraverim inter f Ludos Naturæ. Nam ; 
quando in Triangulo Reétangulo, quod ad ill Axis parte, & Tan- 
gente, ac Ordinatim applicatâ conftituitur, relatio duorum quo- 
rumlibet Laterum per Æquationem quamlibet definitur, Problema 
folvi poteft abfque meä Methodo generali: Sed, ubi pars Axis ad 
Punéum aliquod poñitione datum terminata ingreditur Vinculum , 
tunc res aliter fe habere folet. 
© Communicatio Refolutionis affetarum Æquationum per Metho- 
dum LRiBNITIL pergrata erit; juxta & explicatio quomodo fe 
gerat, ubi Indices ] Poteftatum fant Fractiones ; ut in bac Æquatione, 


520 + # — y = o, aut furdæ Quantitates, ut in 
hac 


“def; Una Metbodu coffft in Extraëtione fluentis Quantitatis ex Ægmatioue 
frul involoense Fhuxionem jus. Altera tantion in ges Serief pro Quassisate 
guälibes incognith, ex quh cetera commodè derivari pofint , € in collatione Termi- 
#orum bomologorum Æguuticsis refultantis ad eœuedos Terminos affumpte Serie. 


. + Vide fupra Opufculo hoc Art. 1. pag. 326. 


$ Mn Wallifi Operibus mathematics Tom. JL pag. 645 habetur pro bec Ter. 
mine — 7 97, 


Tom.I. pag. LEE 


Opufe. XI. Tab.1.” 





N 


+ 
‘ 
\ 
' 
‘ 
' 
' 
' 
Q 
' 
y 











[ 358 1 
OSEO DERNIER DIE PEER ILES DEEE 
OPUSCULUM KIL 


FRAGMENTUM EPISTOLÆ 


ISAACI NEWTONI 


- 4 DB. 
COLLINSIUM 
À D. 8. Novembr. 1676. 


7 Ulla extat Curva, cujus Æquatio ex tribus conftat Terminis ; 
in quâ, licèt Quantitates incognitæ fe mutuôd afficiant , vel 
Indices Dignitetum fint furdæ Quantitates, (verbi gratiä, 4x 
+ Ex y + oc = 0, wb x defignat Bafim; y Ordinatam ; 
A5 m9 7 Indices Dignitatum ipfius x, & y; & 4, 6,c Quan- 
titates cognitas unà cûm fignis fuis +, vel —, ) nulla, inquam, 
hujufmodi eft Curva, de quA, af quadrari poñit, nec-ne, ve 
quænam fint Figure fimplicifimæ, quibufcum comparari poliit, 
five fint conicæ Sedtiones, five alie magis complicate, intra horæ 
ottantem refpondere non poffim. Deinde Methodo diredi, & bre- 
vi, im Methodorum omnium generalium breviflimA, eas com. 
parare queg. Quinetiam, fiduæ quævis Figuræ per hujufmodi Æ- 
quationes expreffe proponantur, per candem Regulam, cas, mo- 
#à comparari poflint, comparo. 

Affirmatio, quidem, videri poteft temeraria, propterea quod per- 
difficile fit di@u, an Figura quadrari, vel cum alià comparari pol 
fit, nec ne; mihi autem manifeftum eft ex eo, unde deduxi, fon. 
te; .quanquam id aliis demonftrare in me fufcipere nollem. Eadem 
Methodus Æquationes quatuor Terminorum, aliéfque compledtitur, 
bayd tamen adeo generaliter. 

OPUS- 
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EXCERPT UM 


DUABUS EPISTOLIS 
A B 
ISAACO NEWTONO 
4 D 


JOHANNEM WALLISIUM 
Datis A. D. 27. Augufti & 17. Septembris 1692. 


Amque { (NewTonus) in Litteris ad me datis Aug. 27; & Wait 
Sept. 17. 1692, fcribit Progrefliones effe horum Theorematum, gp 
Cde Curvis quadrandis ) in infinitum pergentes ; quæ tamen OM- Tam.II. 
aia in hujufmodi Theorematis generalioribus comprehendi poffunt. ?48191 
Si Curvæ Abfciffa fit —z & pro Terminis hujus Seriei # + 62" 
Host +27 dre. hujifque + Fat + ge + het + ce. 
vel pro eorum quotlibet , fcribantur Q & R refpedtivè ; nempe , 
Q pro primis, & R pro fecundis : Sit autem Ordinatim applicata 
et XQRA", & ponatur À —r; ras; 54 ASS 
: Û . 
# + As dre. erit Area Curvæ 
‘+ Harum Epiftolarum , quod fcire potuerim , exemplar vulgatum non eft; fed 


hoc excerptum exhibuit WazLcisius plerumque fuis (Nswromz fcilicet) 
verbis, Vide Elenchum contentorum Zom. II. pag. 3. fub Num. X CV. 


V. Nentoni Opufinle, Tom. L Zs « R* 
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. Dir Ægquationes Fluenses quoscangue Quansisases imveluene, 
invenire Fluxiones. 


‘ 


SOLUTIO. 


Multiplicetur quilibet Æquationis Terminus feparatim per Indices 
fingulos Dignittum Quintitatum omnium Fluentium, quæ in 
Termino illo continentur; & in fingulis Multiplicationibus mute. 
tur Latus unum Dignitatis in ejus Fluxionem; & Aggregatum 
Produétorum omnium fub proprüs fignis componet Ædquationenu 
novam, quæ Relationem Fluxionum involvet.. 


EXPLICATIO. 


Sint #,.4, c, d; &@c: Quantitates determinatæ & immntabi- 
ls; & proponatur Æquatio quævis Quantitates Fluentes x, y, &.. 
&c. involvens , puta, x}— xyy+4az—#6 —o. Muiltipli- 
centur Termini primô per Indices Dignitatum ipfus x in ipfs con. 
tentarum refpeétive; & in quälibet. Multiplicatione pro uno La- 
tere Dignitatis,. ( hoc eft, pro x unius Dimenfionis) fcribatur 


x & Summa, Produétorunr,erit 3 #xx— %y3. Idem fiat ing, 


& producetur — 2x. Idèm fit in &, & producetur +4. 
Summa Produétorum.omnium æquetur nihilo; & habebitur Æqua-…. 


tio 3x æ%— #yy — 2x7) + 422—0. Dico, qud hec:erit 
Æquatio Relationem. Fluxionum involvens.. 


DEMONSTRATIO,. 


Sit enim- 0. Quantitas infihit® parva,. & fint oz, 27, ox fjn.. 
chrona: Momenta ,. feu. Incrementa. momentanea, Quantitatum flu-. 
entium &,.7,. & #: &. hæ Quantitates proximo Temporis momen. 

to: 
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to per acceffum Incrementorum momentaneorum evadent z+os, 
y+e), x +os; quæ in Æquatione primà pro æ, 7, & x, 
fcriptæ, dant hanc Æquationem x*+ 3xx0x+ 3x00x +3 x 
D —xyy— Xo0yp— 2x0) — 2% 009y + xoom+x0 7 
uses + aaoz—b—0o. Subduc Æquationem priman, & 
refiduum divifum per a erit 3x x + 3x xox + 00 — x) 
— 2%} — 2% °3 +xoy + xoo 33 + aux — 0. Ter 
minos multiplicatos per #, tanquam infinitè parvos, dele, & ma-. 
nebit Æquatio 3x xx — Xyy— 2x yy+aaz— 0. QED. 

Simili Methodo Æquatio x°— xyy+ 44 Var —t =—=0.. 


Evadit BRXR— k7y—2#77 +4 ax — yy- ax — 19 — a. Ubi,, 


fi Fluxionem Y ax — y eliminare velis, pone ÿ 4x — y: 
= £, & per confèquens 4X— I 22: & Propoñitio da 


Bit ax — 27y— 228 id eft, IN — à fu EE 
FT 29 


ax — 39. Et: inde Æquatio primô inventa. fit. 3xxx 
ax — 244 ay _S 
2Vax— 99 

Et eidem Methodo pergere licet. ad’ Fluxiones fécundas ac ter: 
tias.. Ponatur Æquatio zy*—2* + 4*—0,. & Propoñitio inde da 
bit 2 3 2331 — 4 & — 0; & hæc Æquatio > per operatio- 
nem.repetitam, evadet z9 + Szyy7+ 32)37+ 6x 3 — 
4xz'— 12222z—0; & fic déinceps. 

Ut applicetur hæc Methodus ad Quadraturam Curvarum , NE w- 
Tonus pro. Fluxione Abfciffæ, uniformi poñità , Unitatem affumit;, 


&. Ordinatam ponit. pro Fluxione Areæ; deinde Relationem inter 
Zz 3. Ablcif- 


— 279 — 2293 + 


866 OPUSCULUM XIII. 


-Abfcifflam & Aream per Æquationem quamvis affumptam définit ; 


-& inde colligendo earum Fluxiones obtinet Æquationem novam , 
-quä Relatio inter Abfciffam & Ordinatam definitur ; & tam demum' 
ad quadrandas Curvas efficit, ut hæcÆquatio formam quamvis de- 
fideratam acquirat. Et hac Methodo dicit fe computo breviflimo & 
facillimo Theoremata fupra pofita invenifle. Sed & eidem Metho- 
do comparat diverfas Curvas inter fe, ponendo, fcilicet, arum 
Ordinatas Fluxionibus Abfciffarum reciprocè proportionales. : 

Sub finem Epiftolæ anni 1676 fcribit etiam Problema determi- 
nandi Curvas per conditiones Tangentium in fu poteftate efle , 
unà cum aliis difficilioribus ; ad quæ folvenda fe ufum effe dicit 
duplici Methodo, unä concinniore, alterà generaliore: & utram- 
que litteris tranfpofitis celat : quæ, in ordinem redattæ , hanc 
fententiam exhibent. Una Methodus confiffit is Extraëfone fluensis 
Quamitatis ex Æquationc fimul involvente Fluxionem cjus. Aliera 
santèm in afapptione Seriei pro Quantitate quéliber incognité, ex 

ma cetera commodà derivari poffunt ; 6° in collation Terminorum 
Demologorum Ægquationis vefulsantis ad eruendos Terminos afwmpte 
Seriei.  Harum Methodorum fecunda ex verbis jam recitatis abfque 
ulteriore &plicatione intelligi poteft; priorem ab Auétore jam ac- 
“cæpi, ut fequitur. 

Hæc Methodus, ait, ejufdem eft generis cum eà pro extrahendo 
Radices ex Æquationibus affedis fuperiüs defcript4 Pone, quôd 
Problema refolvendum reducatur ad Æquationem fluentes Quantita- 
tes y, & 2, unà Cum earum Fluxionibus y & z involventem, & 
quôd Fluxio ipfius & uniformis fit. Ut hæc Fluxio ex Æquatione 
evanefcat, pro eà ponatur Unitas, & manebit Æquatio folas y, z, 
& 3 involvens, gwam Refolvendem vocat.  Proponitur inventio 
ipfus y in Serie infinità convergente, quæ folam z involvet_ Hoc 


in aliquibus Æquationibus impoffhbile eft, in alüs præparationem 


Æquatiooum requirit, ubi verd dire@tè confici pofft, Refolutie ef 
hujufmodi 
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PROBSLEMA Il. 
Ex" Ægquatione, Fluxionem Radicis involvente, Radicem cxirabere.. 
KE S OL. U T' I 0. 
OPERATIO PRIMA 
Termiñi omnes, ex eodem Æquationis latere confiftentes, æquem- 


tar nihilo,. & ipfrum y, & y, Dignitates, ( fi opus fit, ) exal-- 
tentur vel deprimantur, fic. ut earum Indices nec alicubi negativi' 
fint,. nec tamen altiores quam ad hunc effe@tam requiritur ;. & fit’ 


&Ÿ Terminus infimæ Dignitatis - eorum', - qui neque per y, meque 
per ejus. Fluxionenr y , neque per‘earum Dignitatem quamvis, mul. 
tiplicantur:. Sit- #4" 3 & Terminus-alius quilibet, &, omnes or. 
dine Términos percurrendo, collige ex finguhs feorfim numerum' 
A RES. fic 

a+8 ? 
mini. . Hôrum Nümerorum' maximus vocetur- », & +” erit Digni-- 
tas primi Termini Seriei.. Pro ejus Coefficiente ponatur.«, & in: 
Æquatione ;. quæ re/o/vends dicitur, fcribe «2 proy, & ax 5 
pro; ac: Términi.omnes refultantes ;. in* quibus:z ejufdem eft Di: 
gnitatis ac in Termiño #2". füb propriüs fignis colle@i,. ponantur- 
æquales nihilo.. Nanr,. hæc.Æquatio ,. debitè reduéta, dabit Coef-- 
ficiéntem #. Sic habes 42” ,. Terminum primum Seriei.. 


ut.tot. habeas ejufmodi Numeros, quot font Fer. 


OrEmATI0: S'E.0 U N'D'a:. 
Pro -reliquis omnibus hujüs Seriéi Términis nondèm inventis po-- 
ne p;,.& habebis Æquationem y— #2” +p, & inde etiam (per- 
Problema 1.) Æquatiônem y —42" "+ p. In Refolvendä pro’ 


3%; & 33 fcribe os eorum valôres;: & habebis refolvendam novam, 
ubi ». officium præftit ipfius y: & ex hac Refolvendà primum ex-- 
trahes Terminum -Seriei p.eodem modo atque:Terminum primum. 
Seriei totius y — 42” +-p.ex.Refolvendä primä extraxifti. 
OPERA-- 
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OPERATIO TERTIA, ET SEQUENTES. 


Dein, tertiam Refolvendam eâdem ratione invenies atque fecun- 
dam invenifti, & ex eà Terminum tertium Seriei totius extrahes. 
Et fimiliter Refolvendam quartam invenies, & ex eâ quartum Seriei 
Terminum, & fic in infinitum. Series autem fic inventa erit Radix 
Æquationis, quam extrahere oportuit. 


£E X E M P L U M. 
OPERATIO PRIMNA . 

Ex Æquatione JE E—axx) — ddr + dite —0, extra 
henda fit Radix y. Ponez— 1, & Æquatio evadet JJ— 22) 
— dd+ dx, que eft Refolvendä. Jam verd Terminus in- 
fimus, in quo nec y neque nl reperitur, eft dd, qui, ipñ &zÀ 
æquatus, dat A0. Terminis reliquis yy, —2#}, pone éx# 
(2 


3 $ æqualem fucceffivè, & inde in primo cafu habebis #—0, 
æ—2, 8—50; & in fecundo m—2,æ—0o, & B— 1. Et 


hinc AP in primo cafu o, in fecundo — 1. Unde y cit 


o,&at ,&yad 7", fant 4, & 0; quarum ultimæ duæ, 4 


& o, in Refolvendä pro y, & J, fcriptæ, producunt #4 + 022 
— dd+dz; & Termini 44, &— dd, in quibus Index Digni- 


tatis z eft À feu o, pofiti æquales nihilo dant 4—4  Unde pri- 
mus Seriei Terminus 42” evadit 4 | 
OrPERATIO SeEcunDa' 
Pro Terminis reliquis pone p, & habebis Æquationem J=d+p, 
& inde ( per Problema L )y — FA qui valores in Refolvendà proy, 
& 3 fubftituti dant Refolvendam novam 24p+ pp —xzz ? + de 


== 0, ubip, & 2 vices fubeunt ipfarum y &y. Terminus unicus, 
in quo nec p neque ? reperitur, eft z, qui cum Termino #2 col- 


latus, dat A1. Terminis reliquis 2db, pp & — +2 pone dpt ?8 
æqua- 
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_æqualem fucceffivé ; & inde in primo cafu habebis x —0 #1, 


& B—0; in fecundo # —= 0, a—2, & B—0; &in tertiou—2, 


nn . LA +8 ne : 
—=0, & B—1. Et hinc + evadit primo cafu 1, in fe- 


cundo > in tertio o. Under etr,& a’, &vae”  ‘,funt 





az, &4. Termini duo ultimi 4x, & 4, in Refolvendä prop, & 
?; refpeétivè fcripti, producunt 2d42 + az — auc+ dz, Et 
Termini 2d4z, & de, in quibus Index Dignitatis z eft À feu 1, po- 


fiti æquales nihilo, dant 4—:— z Unde az’, Terminus primus 
Seriei p, ft — Te ° 


OPERATIO TERT:IA 


Pro Terminis reliquis nondum inventis pone 9; & habebis Æqua- 
tionem p=— +2 +9 & inde Cper Prohlema Dp=—e+ 
g: Qui vaores, prop, &p, in Refolvendà noviflimé fubftituti, 
producunt Refolvendam novam 247 —; 29 + 99 + + 2& — 244 


==0. Ubis, &, vices fupplent ipforum y, & na Terminus unj- 
cus, in quo neque g nec g reperitur, eft À 2e, qui, cum 42%" 
collatus dat, A—2. Terminis reliquis, 249, —xg, +49; 
— &eg, pone {2h 9% 9% æqualem fuçcellivè ;. & ‘inde , in primo 


cafu habebis, #0, «1, & 8—0o; in fecundo, —1, 
æ—=1, 8—o; in tertio, —0,a—2,B—0o: in quarto 
u=—=2,a—0o, B—1: &inde, AE exadit in primo 
cafu, 2; in fecundo, tertio ; . & quarto, 1. Et hinc y eft 2, vél 
a, &ra277", fantezs, & 24: qui valores in Refolvendà 
prog, & 7, fubftituti, dant 24462 —ee° + aact+ à 22— 24; 
&Termini 2duzz + + 22, iñ quibus Index Dignitatis z eft À feu 2, 
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pofiti æquales nihilo, dant «—— ErE Unde, 42”, Terminus 
primus Seriei 4, evadit. — 25 Ê 

OPERATIO QuARTA. 


Pto reliquis. tre nondüm es pone r; & habebis: 


Ædquationes = —< ER RAC & = = — Er; & inde. Refol 

vendam novam. 24r + — or + mur 
x 7. 

= 0; ,& ex e4,.per Methodum fuperiorems habebis-— 7 a” Ter. 


minum primum Seriei r: Et. fic pergitur in iafinitum... 

Ef igitur Radix. extrahenda, y —d+2— d — st d 
— . a — + r=d— = 2 — 3% 52 —, &c. Et 
aperationem continuando,producere licet Radicem ad Terminos plüres.. 

Et eâdem Methodo, dicit Newronus, Radices Æquationum, 


Fluxiones fecundas, tertias, quartas, ner % 5 .) aliâfque invol 
ventium, extrahi poire. | 

His ntitur Radicum -Extrationibus ubi aliæ Metlodi nit profünt. 
Nam, in Epiftolà prædi@té anni. 1676 dbcet, quôd in Solutione 
Problématum de Tangentibus inverforum , cali aliqui dantur, in 
quibus. hæc Methodus .generalis non: requiritur: & particulariter , fi 
‘in Triangulo reétangulo,.quod ab Ordinatà, Tangente,.& interja- 
cente parte Abfciffæ conftituitur, Reltio duorum quorumlibet &- 
Lateribus tribus per Æquationem quamvis definiatur, Problema abf 
que Methodo hacçe general falvi poterit: 

Méthodi autem hæ omnes,. täm. particulares. quàm: generales .. 
colletim famptæ, Solutionem exhibent fécundæ partis Problematis , 
quod'Newronus fub initio iftius Epiftolæ his verbis. propofuit. 
Daté Æquatione > guotcuique Fluenses Quantitates imvolvemse | Flu: 
xigwes imvenire, dr vice verfé. Nam, tota Fluxionum Metho-. 
dus in. hujus diredA.& inveri Solutione confiftit 
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LonpDini degeritem. | 
Vindobonæ A. D. 28. Aprilis An. 1714 


NRarias ago tum...….. cùm deeo , quod tam benignè te offers : 

ad réfarciendam amicitiam inter me, & Newronum. Ego 
quidem eam non difcidi. Sed Keizcius quidam, cüm aliqua 
mihi contraria inferuiflet Tran/aéionibus veftris Philofophicis , -obf- 
tupui,. & ut hæc repararentur petivi per Epiftolam à SLoanE So. 
cietatis à fecretis, qui mihi mifit fcriptum quoddam KeïLrit, in 
quo jus fuum ita tuebatur , ut fidem meam aggredcretur. Privatum 
hominis ftomachum id effeciffe fum arbitratus, nullo patto fufpicans 
Societatem aut Newronu m ipfum hujus negotii participes elle ; 
& litigare nolens cum homine reruüm antèa@tarum ignaro, & opi- 
mans, Newronun ipfum, res geftas meliüs cognofcentem, la- 
boraturum , ut jus meum mihi fervaretur , perfecutus fum Rtisfatio- 
nem mihi debitam. 

Sed quidam, nefcio quà cäptiunculà & nimis callidà juris ins 
terpretatione, perfecerunt, ut ego putarer caufam dicere apud So- 
cietatem, méque ejus jurifdictioni fubmittere, quad nunquam mihi 
venerat in mentem.. Infuper juftitia poftulat, ut certior fierem deeo, 
quod Societas rem penitàs difcatere volebat , &ut mihi liceret decla. 

Aaa_3 : . ae, 
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rare , an illi rationes meas exponere vellem, & an non aliquis ex Ju- 
dicibus mihi foret fufpectus. Jtaque fententia diéta fuit unA tantüm 
parte audit, ita ut nullitas fit manifefta Ego tamen non credo, 
quod fententia hæc haberi poflit tanquam Societatis decretum. 

Nihilo-minus hanc ipfam fententiim NEWToNus per totum 
Terrarum orbem divulgandam çuravit libro quodam * ad hoc ip- 
fum edito, ut.nomini meo nôta inuretur, & miflo, tanquam à 
Societate, : if. Germariam , Galliam, & Italiam. Hoc, (ut voca- 
tur, ) “Judicium, & injuria hæc, quâ immerito appetitus eft Vir, 
.qui jumdudum in Societatem hanc'receptus fuit, eimque nan de- 
.decoravit , mulüis certè non approbabitur, & plures à Societate ipfä, 
ut fperd, diffentient. Doëi nonnulli, Galli, Itdli, & aliärum gentium 
“hæc apertè improbant, & mirantur , ac futilia, (de quibus rebus 
“Epiftole apud me funt, ).judicant , .quæ contra me fuerunt allata. 
"Ego quidem femper humanus, & comis, quäm maximè potelt, 
im NEWTONUM fueram, & , quanquam nunc vehementer dubi- 
tari poñfi t, utrüm habuerit Methodum ; quam ego invenerag, ap- 
tequam illam ex me didiciffet , attamen locutus fueram, tanquam f 
béoprio i ingenio fibi paräffét aliquid meæ Methodo fimile. îlle ve- 
8 + inconfultis quibufdam Adultatoribus malè credens, fe adduci 

- eo fivit,"u£. me acerbè lacefléret. Tu nunc vide, fis, uter nof. 
‘trûm'præcipuè facere” debeat, quod necefärium eft ad litem hanç 
termiriandam. ‘ 

Cüm fim Vindobonæ, id eft, in ultimam Germaniam, nondum 
vidi librym contra me divulgatum ; huc enim quâm ferô hujufce. 
modi libri afferuntur ; nec dignatus fam eum per Tabellarios pu- 
blicos mihi ferendum .Curare ; itaque ‘nondum facere potui Apôlo- 
$giam negotio convegientem ; oh defont tamen, qui mex famæ 
jäm rationem ‘habüerunt: 

Eruditos homines acriter & duriter inter fe .concertare molefti- 
ffimè fero, &, nè in turbas hujus generis inciderem, femper dili- 
gentiflimè curavi: nunc autem omnibus artibus ad certandum com. 
pulfus fum; fituA operk, quam adeÿ benignè polliceris & offers, ma- 
kim hoc fanari poifét, profettà gauderem ; & jam nunc dé hoc 
valde te amo,' &c. ‘ 
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IxGuam Gallicanr non adeô penitus novi, ut fentire poffim: 
-totam vim verborum , quibus utitur LerBniTius in-Epif. 
tolà fuâ ;. tamen intelligo, quôd putat injuriam:fbi allatam elle 
à Regiä Societate , & à me.. 
Quæe Farius in eum' Friplit , (e) fcripta fant me prorfus- 
ignaro. : 
Ante, circiter, noyem annos LeisniTius fimam meam Left, 
(&) infinuans,. me ab illo mutuâde Methodum Fluxionum. Ke11- 
Lius («) me defendit :. & ego penitüs ignoravi, quæ LeigniTius 
ediderat in: A@is Lipfenfibus , donec huc pervenit primum ejus- 
refponfum ad Ke1LLium., in quo reipf petebat:LEIBNITIUS,. 
ut earum rerum ,. quæ divulgaveram , (Cd) palinodiam eanerem. 
Si quid indicare potes, in quo illum injuriâ affecerim', curabo 
ut'ei fatisfaciam, fed palinodiam canere nolo rerum, quas veras 
fcto. Opinor autem Conventum Regiæ Societatis iniquè in-illum. 


fe non geffifle. 


Ca) In grometricà Iuveffigatione Linea breviffimi defcemfüs. 

{6} Vide A@a Lipfienfä Menfs Januar. An. 1705. 

Cc) Tran Philo Menfum Septemb. & Oë&tob. An, 1708 

4) In introduéÿone ad Carvarsn Quadraturam, Vide pag. 204. hujus.* 
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N Epiftolam, quà uti poteris, fi voles. Nunc ad rem. Gaw: 

deo te effe in Britanniâ, ubi proficere licet; fatendum enins 

eft quôd ibi funt doë&iffimi, & acntiflimi viri, qui tamen haberi 
vellent ferè foli Inventores; at ut opinor, voti compotes non fient, 
Non conftt Newronum habuifle ante me Charadterifticam & 
Algorithmum infinitefimalem, ut optimè cenfuit BERNOULLIUS; 
quanquam facilè habere potuiffet, fi animum advertiffes, ut facilé 
AroLLonNius perveniflet ad Carsefianam Curvarum Analyfim , 
fi animum advertiflet. li, qui contra me fcripferunt, cùm non. 
veriti fint aggredi finceritatem meam interpretationibus longè remo- 
tis à verbis meis, & fundamento deftitutis, impetrare non pote. 
runt, ut refpondeam futilibus rationibus hominum tam malignè fe 
gerentium, & ceteroquin à fcopo aberrantium. Agitur enim de Cal. 
culo Differentiali, at illi ad Series fe divertunt, in quibus Ne w- 
Tonus mihi fine dubio præivit ‘Famen denique inveni Metho. 
dum generalem, quä Series eruo, & c repertä, opus amplids non 
habui Extractionibus, ad quas ille confugit. Meliüs feciflent, fine 
Bbb 2 .. tegras 


* Data fuit bec Epiftola fub finem anni 1715. Comm. Epif. ad Letorem in prin 
cipio. ° : se 
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tegras Epiftolas edidiffent, ut me confentiente VaLzisius, qui 
Aullam litem mecum habuit, ut homines illi credi vellent. Adver- 
far noftri illam. Commercii Epifolici Collinfiani partem ‘luci dede- 
runt, quam non repugnare malis eopum interpretationibus exifti- 
märunt. No“ CozLinsium, cùm itérüm effem in Britannii ; 
nam, cüm primo, ibi brevi moratus fam, quia Miniftrum publi- 
cum comitabar, & Geometriam abftrufiorem -prorfus ignorabam , 
ac ne verbum quidem audieram de mutuis CorLinsi1, GRE- 
Gori1, & NewTonwr litteris; ut fatis patebit ex meis Epifto- 
lis ad OLDEMBURGIUM, &OLDEmsURGI1ad me, que fcrip- 
. tæ fuerunt circa tempus illud, & ‘paulô poft. 

Sed, eùm fecundÔ veniflem in Britanniam, CoLcinsius mihi 
oftendit Commercii fui partem, ubi obfervavi NewTonumiplum 
fffum effe ignorantiam fuam circa plura, &, inter cetera, eum 
dixiffe nihil fe invenifle de Dimenfionibus Figurarum Curvilinearum 
celebrium, præter Ciffoidis dimenfionem. Sed omnia hæc fuppref- 
fa fuerunt. Ægrè fero NEWTONUM, taotum Virum, nimis affen- 


reddere volterunt, incidiffe in Doctorum cenfuram. 

- Ejus Philofophia aliquantifper paradoxa videtur, & dubito an 
Séétatores inventura fit ‘Si omne Corpus grave eft, Greviras ne- 
cffarid (licèt multa dicant ejus Patroni, & multüm excandefcant) 
eft aut gwdliras occulsa fiholafica, aut miraculi effe&us. Olim 
BayLio probavi miraculofum effe quidquid ex Creaturarum na 
tark nequit explicari. Satis non eft dixifle, Deus hanc Naturæ Le- 
gem inftituit, ergo res naturalis eft. Oportet, ut Creaturarum vires 
legem banc exequ? valeant. Si Deus, exempli gratià, Corpori li- 
Bero hanc legem impofüiflét, ut verteretur circa aliquod Centrum, 
oporteret ut, aut adderet alia Corpora, quæ illud impellendo fem- 
per retinerent in orbe circulari ; aut Angelum illi alligaret; aut 
dériique Deus ipfe ratione quädam extraordinariä ad hoc faciendum 
concuireret; nam, per fuam naturam Corpus illud ab Orbe per 
Fangentém dilaberetur. Deus perpetu agit in Creaturis earum na- 
turas fervans, & hæc fervatio eft continua productio earum rerum, 
que Creaturarum perfeétiones funt.  Déus eft Jwreligemria fapre- 
mundaua, non eft enim Anima Mundi, & Senfirio non eget. 
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Rationes à Newrono ejtfque Sedatoribus allatæ demonftrare 
mihi non videntur Wecwwm ; non inquam, magis quam Gravitatem 
illam, quan fibi univerfälem perfuadet , aut Atomos. Tenuitate dum- 
taxat ingenii impellimur in Vacuum, & Atomos. CLarKius dif. 
putat contra Carsefianorum fententiam , affirmantium Deum def- 
truere non poffé materiei partem, ut Vacuum"efficiatur ; fed mi- 
ror eum non videre, quôd, f fpatium eft fübftantia à Deo diver- 
&, cadem redit difficultas. Aflérere autem Deum efle fpatium eft 
Deo partes tribuere. Spatium eft quidem aliquid, fed ut Tem. 
pus; utrumque enim eft generalis rerum ordo; nempe fpatium 
Ordo rerum fimul exiftentinm, & Tempus Ordo rerum fucceffivè 
exiftentium; vera quidem funt bæc, fed phantaîtica, ut Numeri. 

Materies ipfa fubftantia non eft, fed tantüm /abfanrierum , Phæ 
nomenum benè fundatum, & quod nunquam fallit eos, qui pro- 
grediuntur ratiocinando juxta Leges phantafticas Arithmeticæ, Geo. 
metriæ, Dynamicæ, &c. Omnia; quæ de his aflero, demonftrata 
videntur. Sedecce alia quædam, quæ mihi in mentem revocat men- 
tio, quæinjecta eft de Dynamic, aut viriumfcientia. Miror New 
Tonum, ejüfque Difcipulos fibi perfuafifle, quôd Deus ita malè 
machinam fuam conftituit, ut, nifi extra ordinem ei manus admo- 
veat; automatum moveri quàm primèm defiturum fit Extraordi- 
nariam voco omnem Dei operationem, quæ verfatur circa aliud 
quam circa Creaturarum naturas confervandas. Igitur, quanquam 
corum methaphifica fuppellex curta, & mathematica fatis parabilis 
mihi videatur, attamen plurimi facio Phifico-Mathematicas New- 
Ton1Meditationes ; tüque, optimè de Publico merebis, fi magnum 
hunc Virum exorabis, ut edat ipfas conjecturas fuàs de Phyfica. Optimum 
confilium puto educere, ut ille facit, è Phænomenis , omnia, quæ in- 
de confici poffunt, nihil fupponendo , quanquam aliqua non liceret affe- 
“qui nifi per conje@uras. Tamen, quando Durs non fuficiunt , faseft, 
Cat aliquando fit cùm explicantur incognitæ Epiftolarum notæ, ) Hypo- 
thefes fingere , quæ, fi felices funt , interim retinentur, quoad nova ex- 
perimenta fufficiant nobis move Dara aut ea, que Baconus ap- 

.pellat Expcrimenta Crucis, quibus optima* Hypothefeôn feligitur. 
Cùm mibi, relatum fuerit aliquos ÆAmglos meam Philofophiam malè 
° . ° Bbb 3 repre- 
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reprefentäfle in eorum Traz/ééfiasibus, non dubito, quin his quæ 
nunc fcribo, defendi poffim. Valde faveo Philofophiæ experimen- 
tali, fed ab eà Newronus longè aberrat, aflerens omnem ma- 
teriem elle gravem, (aut quamcunque materiæ partem aliam attra- 
here, ) quod experimenta nullo paéto confirmant, ut optimè cen.. 
fuit Hucenius. Materia gravifica habere non poteft hanc gra 
vitatem, cujus caufa eft, & NewTonus nullum affert experimen- 
tum, nullam rationem fufficientem , unde probentur aut Vacuum, 
& Atomi, aut mutua generalis Attractio , fed non ideo , quianon 

© hadenus perfe@è, & figillatim novimus, quomodo efficitur gra- 
vitas, aut vis elaftica, vel magnetica &c., non ideo, inquam eas 
referre licet inter qualitates occultas fcholafticas, aut inter miracu- 
la; & multô minüs licet terminis circumfcribere Dei fapientiam , 
& potentiam , illique tribuere Ses/Grism aliquod, & fimilia Cete- 
rüm, miror NewTon1 fetatores nihil edere, quod fidem faciat 
eos ab illo accepiffe bonam Methodum. Felicior quidem fui Dif 
cipulis. &c. 
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Qué réfpondetur Ja periori Epifiole Leisniri. 


Londini 26. Febr. 1716. V. S. 


Âup ignoras Commercium Epiffolicum continere Epiftolas , 
& alia fcripta jam antiqua. quæ aliquo paéto pertinent ad ne- 
‘gotium, de quo difputant Leisnirius, &Keirrius, &quæ 
fervata fuerunt , aut in Tabularis Régie Societatis, aut in Co. 
Lins11 Bibliothecä ; neque ignoras hæc fcripta collecta, & edita 
fuiffe à frequenti Virorum illuftrium ex diverfis nationibus conven- 
tu, quem ad hanc rem convocaverat Regia Societas. LeiBNiTIuSs 
hactenus refponfum huic commercio negavit, optimè fciens res de 
fa@o nullà refporffone pofle infirmari. Silentium fuum excufatu- 
rus principio caufatus eft fe non vidife librum hunc, nec fibi fatis 
otii effe ad illum perlegendum: dixitque fe curam hujus rei com- 
mififle celebri cuidam Mathematico. KRefponfum, quod Mathema- 
ticus ille, verus aut fidtus, dederat die 7 Juniÿ 1713, infertum 
fait Libello famofo fcripto die undetricefimo Menfis Julii ejufdem 
anni, & edito in Germanié, fine nomine nec Au&oris, nec Ty- 
pographi, nec loci, quo excufus fuerat Omnia hæc deinde in - 
gallicam linguam verfa fuerunt, & inferta Epiftolæ ejufdem ftili, 
&, ut videtur, ejufdem Au&oris ; hifce refpondit KerLLius 
menfe Julio 17143 neque haGenus fic quidquam refponfum fuit. 
Novà 
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reprefentäfle in eorum Traw/ééfiemibus, non dubito, quin hisque 
nunc fcribo, defendi poflim. Valde faveo Philofophiæ experimen- 
tali, fed ab eà Newronus longè aberrat, afferens omnem ma- 
teriem elle gravem, (aut quamcunque materiæ partem aliam attra- 
here, ) quod experimenta nullo paéto confirmant, ut optimè cen.. 
fuit Hucenwius. Materia gravifica habere non poteft hanc gra. 
vitatem, cujus caufa eft, & Newronus nullum affert experimen. 
tum, nullam rationem fufficientem , unde probentur aut Vacuum, 
& Atomi, aut mutua generalis Attradio , fed non ideo , quianon 

© hadenus perfedè, & figillatim novimus, quomodo efficitur gra- 
vitas, aut vis elaftica, vel magnetica &c., non ideo , inquam eas 
referre licet inter qualitates occultas fcholafticas, aut inter miracu- 
la; & multô mins licet terminis circumfcribere Dei fapientiam , 
& potentiam, illique tribuere Sew/Griwm aliquod, & fimilia. Cete- 
rüm, miror NewTon1 feétatores nihil edere, quod fidem faciat 
eos ab illo accepifle bonam Methodum. Felicior quidem fui Dif 
cipulis. &c. . 
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Qué refpondetur faperiori Epifiole Leisnirir. 


Londini 26. Febr. 1716. V. S. 


Âup ignoras Commercium Epiffolicum continere Epiftolas ; 

& alia fcripta jam antiqua, quæ aliquo paéto pertinent ad ne- 
‘gotium, de quo difputant Lersnirius, &KeiLrius, & quæ 
fervata fuerunt , aut in Tabulariis Régie Societatis, aut in Cor- 
zins11 BibliothecÀ ; neque ignoras hæc fcripta colleéta, & edita 
fuiffe à frequenti Virorum illuftrium ex diverfis nationibus conven- 
tu, quem ad hanc rem convocaverat Regia Societas, LeisNiTius 
hadenus refponfum huic commercio negavit, optimè fciens res de 
fao nullà refporffone pofle infirmari. Silentium fuum excufatu- 
xus principio caufatus eft fe non vidiffe librum hunc, nec fibi fatis 
otii effe ad illum perlegendum: dixitque fe curam hujus rei com- 
mififfe celebri cuidam Mathematico. Refponfum, quod Mathema- 
ticus ille, verus aut fitus, dederat die 7 Juniÿ 1713, infertum 
fuit Libello famolo fcripto die undetricefñimo Menfis Julii ejufdem 
anni, & edito in Germanié, fine nomine nec Au@toris, nec Ty- 
pographi, nec loci, quo excufus fuerat. Omnia hæc deinde in 
gallicam linguam verfa fuerunt, & inferta Epiftolæ ejufdem ftili , 
&, ut videtur, ejufdem Auétoris ; hifce refpondit KexLLiwus 
menfe Julio 1714; neque ha@enus huic quidquam refponfum fuit 
‘ Novä 
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Novä nunc excufatione utitur LeisNiTius, ne refpondeat ; 
non vult fcilicet aded Awglis morem gerere, ut refpondeat futili. 
bus eorum rationibus Nihilominus, ut me in diverticulum 
conjiciat , conatur me difputationibus Philofophicis implicare, & 
mihi proponit Problemata folvenda, fed hæ difputationes, & hzc 
Problemata nihil ad rem. 

Si quis vellet ad examen révocare dus Philofophiam , non diff. 
culter oftendere pollet LersniTium ab ufu communi detorquere 
fignificationem verborum, dum exempli gratiä, appellat Miräcuie, 
ea, quæ fiunt, nacurâ leges fuas, ut folet, fervante dum nôtat no- 
mine Qualitatum occultarum a ; Quarum caufe Rtent 3 aut dum 
vocat #simam , id quod non animat corpora humana. 

Oftendi pollet , quod'ejus Mermosis préfabiita, eft verum mi- 
raculum , & adverfatur experientiæ omnium hominum; cùm quif- 
que :gaudeat facultate videndi fuifimet oculis, & movendi fuum cor- 
pus, ut libet. Merité repreheridi poffit, quôd poft-habeat Hypo- 
thefibus induétiones duétas ab experimentis; quôd me criminetur , 
mi tribuens fententias , ‘in quas nunquam fui, & quôd proponat 
Hypothefes » Quas recipi vult antequàm ponderentur ; cùm propone- 
re deberet quæftiones experimentorum examini fubjiciendas, priùf 
quan in PhificA recipiantur.  Sed hxc nihil ad Commercium Epif- 
tolicum. 

Quæritur Confenfum fe non æquum prodidiffe , dum omittit 
quædam contra me facientia; fed quærimoniam fuam non probat. 
Affert ille quidem verba defumpta ex un méarum Epiftolarum, qui- 
bus fatebar ignorantiam meam , & quæ omiffifuifle afferit; fd 
hæc verba funt in Commercio pag. 74. * verfic. 10. 11, nec me 
hujus confeflionis pudet, Cùm tamen Coccinsius LerBNiTio 
iterum Londinum vifenti menfe Oë&tobri 1676. hæc verba often. 
derit, patet LersniTium eundem vidife Epiftolam, in quÀ 
fcripta erant hæc verba, & quæ data fuerat A. D. vicefimum quar- 
tum. O&ob. 1646. Hæc autem Epiftola, quin-etiam aliæe præce- 
dentes, continent defcriptionent meæ Methodi Fluxionum. Infu- 

° pe 
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per hâc ipfà Epiftolà continetur defcriptio duarum Methodoram ge- 
neralium- pro Seribus obtinendis, in quarum alteram jus aliquod 
imodô fibi vindicat LeisniTius. 

Certè perfuafum habes; quôd Æquitas poftulat nt LerBnNiTiué 
fibi conftet; &-nunc fateatur, quæ ante hos quindecim annos fa 
tebatur, ‘nec inficias cat quæ tunc concedebat. 

In Epiftolä dati À. D. vicefimum Maïü 1675. fatebatur fe ab 
OLvemBurG1o accepifle litteras datas À. D. -decimum quintum 
Aprilis, quæ ‘cornplectebantur plures Series convergentes ; “idémque. 
nunc eum faffurum fpero: Plures: Clari Viriex Laf4, Gulli, & 
Germanié, &tute inter alios ,‘vidiftis Hitteras metographas, 1&'cas que 
hinc defumptæ füerunt, & quæ fimül repofitæ fueraritin thecà pa- 
pyrorum Regiæ Societatis igitur diffiteri non’ poteft 1e vidifle Serienà 
© Gregorianam , que tin ipfs OLbEksbkoerr litterisdatis AD! 

decimum quintum Aprilis 167$, &‘in' “Gregorianis" “is À. D. bé 
cimum“quintum Februarii 1671. ‘ 

“In Epiftol# dat AD. duodecimum Maï 1676. ‘que let fait 
ab üifdem Viris; fatebatur fe non compotem ‘eff Methodi, quâ-exi 
tunditür ea Series, que exprimit'Arcumek Sint ; nèc que Sihurit 

ex Arcu ;-Hoc antem erat Fateti fe ‘has -Serié ignoräffé; cù'dt 
ret: Épiftolam À D: icefliaum exam Odobris 1874. ident’ nané 
eum: faflurum fpero. © © © 

In refponfione ; quam' déderat ad Farium, & que “rétot 
videmus ‘in “Ads: Lipfesfbus Mai‘r700; cünt 2FxT Us dixiffet 
rie ef print imi: fhveïitofem, & LEIEN Hô biltfbus mini pri! 
vie, Leisririus ftetur ,- fe fentinem Lire, an "hébuttié 
Methoduré Fluxionu®, ‘aut Différentiarim ante me, "& ipfüm; & 
neminem editis libris probäfle, fibi hanc Methodum inotuiffe ; ‘mé 

=. Hanc Méthodutn -Hdbuiffé,. “antequani ‘ill eurn'valgäfét. quin- 
antéquèni fr-Geañté némini illinf radidiie /P ee Hell LEE 
bram :de- “Froitipiifofténdere, mé ‘ht Methodo fi, : “eandéiqué 
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Nova nunc excufatione utitur LersniTius, ner s2s== 
non vult fcilicet aded Awmglis morem gerere, ut refpor au 
bus eorum rationibus Nihilominus, ut me in d _ 
conjiciat , conatur me difputationibus Philofophicis im: purée 
mihi proponit Problemata folvenda, fed hæ difputationr _—_— 
Problemata nihil ad rem. sp 
Si quis vellet ad examen révocare qus Philofophiam sm A2 
culter oftendere pollet LersniTium ab ufu commun me =. 
fignificationem verborum , dum exempli gratià , appell: sus 
ea, quæ fiunt, nacurâ leges fuas, ut folet, fervantey d ==. 
mine Qualitatum occulterum, ea , quarum caufe late PPTL La 
vocat animam , id quod non animat corpora humane smep 
Oftendi pollet ; quod ‘ejus Mermosie préfubiita, mr 


raculum , & adverfatur experientiæ omnium hominr pe 
que :gaudeat facultate videndi fuifimet oculis, & mov z 
pus, ut libet. Merité reprehendi poffit, quôd pof 
thefibus indu@tiones duétas ab experimentis; quôd por 
pis tribuens fententias , ‘in quas nunquam fui, € re 
hefes , ecipi vult uèam a * FT 
ypothefes, quas recipi antequàm ponderentu Ex us 


re deberet quæftiones experimentorum examini fi 2 
quan in Phifich recipiantur.  Sed hæc nihil ad ‘ pr 
: smat _ 
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quædam contra me facientia; fed quærimoniz pme 

Affert ille quidem verba defumpta ex unÂ mea p æ!i- SZ / 
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hæc verba funt in Commercio pag. 74. * v 
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Nova nunc excufaitione utiturLersniTius, ne refpondeat ; 
non vult fcilicet aded ÆAmglis morem gerere, ut refpondeat futili 
bus eorum rationibus Nihilominus, ut me in diverticulum 
conjiciat , conatur me difputationibus Philofophicis implicare, & 
mihi proponit Problemata folvenda, fed hæ difputationes, & hæc 
Problemata nïhil ad rem. « 

Si quis vellet ad examen révocare jus Philofophiam, non diffi- 
culter oftendere pollét LersniTium ab ufu communi detorquere 
fignificationem verborum, dum exempli gratiä, appellat Mräcule, 
ea, quæ fiunt, naturâ lepes fuas, ut folet, fervantey dum nôtat no- 
mine Qsalitatum occultarum, ea , quarum caufe latent; aut dum 
vocat ##imam , id quod non animat corpora humana. 

Oftendi pollet ; quod ejus Mermosie prafabiita, eft verum mi- 
raculum , & adverfatur experientiæ omnium hominum ; : cùm quif- 
que :gaudeat facultate videndi fuifimet oculis, & movendi fuum cor- 
pus, ut libet.  Merité reprehendi poffit, quôd poft-habeat Hypo- 
thefibus induétiones duétas ab experimentis; quôd me criminetur , 
mità tribuens fententias, ‘in quas nunquam fui, & quôd proponat 
Hypothefes ; Quas recipi vult antequam ponderentur ; cùm propone- 
re deberet quæftiones experimentorum examini fubjiciendas, priùf. 
quan in PhificA recipiantur. Sed hxc nihil ad Commercium Epif: 
telicum. 

. Quæritur Confenfum fe non æquum prodidifle , dum omittit 
quædam contra me facientia ; fed quærimoniam foam non probat. 
Affert ille quidem verba defumpta ex un méarum Epiftolarum, qui- 
bus fatebar ignorantiam meam , & quæ omifffuille aflerit; fed 
hæc verba funt in Commercio pag. 74. * verfic. 10. 11, nec me 
hujus confefionis pudet, Cùm tamen Coccinsius LergniTio 
iterum Londinum vifenti menfe O&obri 1676. hæc verba often- 
derit, patet LerBniTium eundem vidife Epiftolam, in quà 
fcripta erant hæc verba, & quæ data fuerat A. D. vicefimum quar- 
tum. O&tob. 1646. Hæc autem Epiftola, quin-etiam aliæ præce- 
dentes, continent defcriptionem meæ Methodi Fluxionum. Infu- 
a: per 


‘ Ptimæ editionis , fcilicet ; fed fecndæ pag. 153, verfculo penultimo & ultime. 
& Opufc..XL' pag, 338. hojus . . 


EPIST. NEWTONI AD ABB. CONTI 385 


per hâc ipA Epiftolà continetur defcriptio duarum Methodorum gs- 
neralium pro Seribus obtinendis, in quarum alteram jus aliquod 
imodô fibi vindicat LerBniTius. 

Certè perfualum habes; quôd Ædquitas poftulat ut LersniTiuè 
fibi conftet, &-nunc fateatur, quæ ante hos quindecim annos fa- 
tebatur, -nec inficias eat quæ tunc concedebat. 

In Epiftol4 dati À D. viceimum Maü: 1675. ‘fatebatur fe ab 
OLnemBurG1o accepifle litteras datas A. D. -decimum quintum 
Aprilis, quæ ‘cornplectebantur plures Series convergentes ; idémque 
nunc eum faffurum fpero: Plures Clari Viri ex Eald, Gal, & 
Germanik, &tute inter alios ,vidiftis litteras autographas , ‘&-eas quæ 
hinc defumptæ fuerunt, & quæ fimül repofitæ fuerant'in-thecà pa- 

pyrorum Regiæ Societatis; igitur diffiteri non poteft e vidifle Seriet 
© Gregorianam , que in iplis OLbétsbkerr litteris'datis AD! 
decimum quintum Aprilis 1675, & in‘ “Gregoriamis" “ae” AD. Det 
cimumquintum Februarii 1671. : 2 
In Epiftolä dat AD. duodecimum Maï 1676. ‘quæ let fuit 
ab iifdem Viris; fatebatur fe non compotem effe Methodi, quâ‘exi 
tunditür ea Series, quæ exprimit'Arcum'ék Sinu ; nec que Sihurit 
ex Arcu ; Hoc antemt etat Féeeti "fe has-Seriés ignortffe, chm' dé 
ret- Epiftolam À: D. Yicefiaurh extra Oétobris 1854 ; “ide? nané 
eum faflurum fpero. : : ° 
In refponfione ; quam' déderat ad Farium, & quad épée 
videmus in”Adis : Lipfefibus Mai‘ r700 cünr x rTus dixiffet 
rie eff primuin: Thvétitoteh, & Lise rit o phitibus mit pri! 
vie, Éeisnirius ftetur ,- fe Herineih Aie, qu, habubtit 
Methodunt Fluxionu®, “aut Differentiarum ante me. "& ipfüm, & 
neminem editis libris probäfle, fibi hanc ‘Methodum nnotuiffe; ‘mé 
- hanc Meikoduhn “Habuiffé, antequäni ilte' garn'vul,  quin-Btar 
antéquèmi fn German nèmini illant tradidiftes: "Faite Hebri li 
bram ide: Prinbiphis “ofténdere, me héc'Methodo Yur', ‘ennidémiqué 
© €ontinere prima, qu edita eflènt:, fpécitina applicatiühis” Metho- 
dihnjus ad difficiliora Problemata. Sperd igitür Letéstrivn fem: 
perd ibn alim! NoytHegabit nc, quæ afévéréverdt FXTIvs 
Hbhc-ñebat "diet pdtéttt “él mal fide agere:” . 
- Nertexi Opaféuls, Tom. L Ccc . … In 
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In gnâ ex ejus Epifolis datà A. D. feptimum Maïi 1693, que 
aunc eft in Scriniis Regiæ Societätis, legi polfunt hæc verba AL. 
#ificè ampliaveras Geometriam tuis Serichus , [éd edito Principiorum 
Opere, offendifii patere tibi., que Andhf recepte non. fübfunt. Co- 
matus Jam cgo quoque, notis commodis sdbibitis, que Diféren. 
tias, À om exbibent | Geomerriam illam, quam Tranfien- 
dentem. appelle, Anabf guodammods Jübjicere; nec res malè pro- 
sep. Debet nunc quoque mihi tribusre, quæ tunc tribuebat. 

In Epiftoh. datâ A. D. vicefimum primom. Junii 1677, qui 
refpondet ad meam datam À. D, vicefimum quartum O@obris 1676, 
ait mecum fentire,, quôd. Methodus, quâ SLusius. utebatur ad 
Tangentes. ducendas, perfe@a. nondum., erat.. quä: occafione defcrip. 
fit. Methodum Différentialemr.,. quà Tangentes determinat,, & que 
3pfiffima eft,, quam, Baxo.vius, divulgaverat anno 1670; fed, 
quia: banc Methodum fibi tribuebat,. eanx aliquantisper texit novä. 
notatione ;. ac oftendit, quôd: magis. extendi,. &. Methodo. à me 
defcriptæ. æquari. paterat > Inde. inferens. Methodum: fuam. à. med 
non, adeë, differre ; cùm, prefertim ea quoque Quadraturas. facilio. 
xes. redderet., Hujus, Elementa.tradidit in. Adtis Lipfenfibu Ocrobris 
1 684; addens, eam fe-extendare-ad: Problemata. difficiliara, quæ fa. 
cilèfolvi. non, poffent. fine. hac,. ant aligp# fimili Methodo.. Tunc 
igitur temporis fatebatur, me. cùm fcriberem Epiftolam, de. quà fn 
pre. datam. À. D:. vicefimum. quartum, O&tobris. r:676,. compotem. 
effe. Methodi, gquè vaftæ ac fua.; quapropter: id,. ut. æquum. eft, 
munc. parifer. fateri. debet,. prefértim.,. chm, jam. explicatæ. fint tùm. 
fecretæ notæ.. quæ. erant in. hac. Epiftola.. tum. quædam. alia,. que 
ad, hanc, Methodum: referuntur,, & chm. Compendium,. de. quo ibi 
mentio.f,, editum fit: 

Dicebat in, Epiftol4. daté A. D, vicefinum-féptimam Augufti 16. 
fe: nom credère. meas Methodos. tam eflë generalès,. quan: ego. affir 
mabam. in. Epiftolé. À me daté. 4. D. decimum. tertium: Jonit prece. 
dentis,, &: dari: Problemata: ade9; difficilia, ut: neque: Æquationibus .. 
neque. Quadtaturis. fubjicerentur.,. quale.. inter: ctera,, efkinverfium: 
Problem dé: Tangentibus ;; His, verbis patet. Lereaimaux: füteri. 
f: nondum inveniflé. ratianca royocandorun. Problemetun: x Lee 
st n : tiones 
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tiones Differentiales. Quod tunc ipfe fatebatur, fatentur etiam Aç- 
ta Lpfienfa Aprilis 1691 paginà 198, & ipfe nunc pariter, ut 
æquum eft, fateri debet. 

Wazcisius in Præfatione ad dpo prima fuorum Operum Vo- 
lumina edita anno 169$ indicat me meis Litteris fcriptis per an- 
num 1676 explanavifle Lersnirio Methodum, ut eam voco, 
Fluxionum , &, ut lle, Differentialem, méque inveniffe hanc Me. 
thodum decem annos antea (id eft, anño 1666, aut antea). Cùm 
autem Leisnirius ex illo tempore habuerit cum Wazrisio 
Commercium Epiftolicum, nec is, quæ WaLLisius afleruerat, 
xepugnaverit, im nihil, quod reprehenderet, invenerit, fpero euux 
aunc quoque confenfurum. 

Sed, quia jam-dudum accufationem mihi intentavit, quA Plas 
giatôs infimulor, f} in eà perfiftit ; debet eam, juxta leges conftis 
tutas, probare, alioquin calumniæ reus habebitur. Hatenus fatis 
duxit dare ad eos; ad quos fcribit, litteras plenas affirmationum, 
querelarum, & cogitationam nihil probantium. Sed Aétor eft, & 
probare debet id, cujus reum me digit. - 

Ab his fingillatim tradtandis abftineo, quia rem totam coôgnof. 
cere potes ex Commercie Epifelico; & ex ejus Roecenfions, ad quæ 
remitti non ægrè feres, Tuus &c 
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Hannoveræ A. D: 9, Aprilis An. 1716. 


More proeul - dubio. Veritatis provinciam fufcepifti miki 
mittendi. quendam, quafñ libellum provocatorium à New 
TONOo. Manum conferere: nolui, cum. militibus 
quos. in. me-compulerat, nempe, neque. cum: eo ; qui fe Accufito. 
rem. geffit Commercia Epifoliéo innixus, neque cum-eo , qui Præe- 
fationem acerbitatis.plenam præmifit. recenti: Editioni. ejus Principio. 
rem ;, nunc autem.. Cùm. ipfe: in. Arenâ. defcenderit .. illi fatisfacere:. 
geftio:. . | 
Hujus: diffutationis initio miatus fünr me: dici Aggreflôrem ; nom 
enin. memineram me de. Newroxa minès humanîter. & officio-. 
& locutum. Sed. deindevidi:im Hunc. fénfum detorqueri quædam. 
verba; quæ funt in. 7x Eipfienfibus. Januarit r705 ;. fcilicet.: Pro: 
Diférentiss Lelbnitianis. D Newronus adbibes, fémpérque adhi. 
Huit Fhuxiones:. Ubi Autor Obftrvationum in. Commercium. Epif' 
tolicum ait, pag: 108.X Senfis verberum cf, quèd NE WTONUS 
Fluxiones Di ifferentiis. Leïbnitianis /abfituit.. Sed hæc eft maligna. 
interpretatio: hominis rixandi caufam: aucopantis ;, cui: obviam ire- 
voluiff: 


® Hédonit priorit;,& pag, 223, Rédidonié fecundée. 
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voluiffe videtur Audor verborum, quæ in Aëtis Lipfenfibus fant; 
dicit enim, quafñ ob id ipfum, adhiber, fémpérgue adhibais ; in- 
auens NewrTonum, non poit vifas Differentias meas, fed j1m 
ahtea, Fluxiones ufurpaviff. Quis unquam tribuere poterit his 
verbis , fémpérque adhibuit , fenfum à meo diverfum, nec rationi 
averfantem ? ? fed verbum fwbfituir adhibetur, cèm férmo eft de ïis, 
quæ P. Fasrius fecit poft Cavazzeriym Unde fequitur, 
quèd, aut Newronus fe decipi paffus eft ab aliquo, qui ucer- 
biorem figaificationem fubfinxit his A@torum verbis, quæ divulgata 
me confcio putabantur, féque credidit Plagiatüs accufari; aut li- 
bentut arripuit oblatam anim fibi tribuendi, vel curandi, ut ali 
tribuerent, ipf, ceteris exclufis, invéntionem novi -hujus Calculi, 
Cquem benè vertiffe, & totum Orbem implevifle videbat,) contra 
ca, quæ fciebat, & falfus erat in fuis Principüs paginé 253 primæ 
Editionis. Si quis fe fcrupulum, aut quærimoniæ caufam in verbis 
Aforum Liphenfium invenifle teftatus effet, perfuafum habeo , cos, 
qui ad hæc A6 fcribenda convemiunt, fcrupulum omnem remo- 
turos fuiffe ; fed putares quæfitam éfle caufam concertandi - 

+ De frequenti Virerum luftrium à diverfis Nasionibus.comvents ; 
guem ad banc rèm cemvocaveras Regis Societas, ne verbum qui: 
dem audieram; Nam, de.eo certior fattus non füeram , & hodie 
quoque ignoro nomina plurium ex äis, quibus conftat, &-præfer- 
tim eorum, qui ex Infulis Britannicis non funt. Non credo is 
piobari omnia, quæ funt in libro.in me edito. 

Facilè poteft intelligi , quod Commercium Épifolicum ad me 
Windobone morantem delatum fuerit aliquandiu ,-.poftquam editum 
fuerat, licèt de eo .mibi renantiatum : fuiffet ; quod fciens Amicus 
quidam non minès mei ftudiofus quam New Ton: ejufdem adju- 
tores , edidit fcriptum à Newrono vocatum famefim : 3 cujus 
tamen meritù queri non poteft Newronus, cüm vehementius 
non fit üis, quæ contra: me divulgata fuerant. -Si Scripti hujus Auc- 
tor, & locus quo impreffum fuerat, filentio tegimtur, fatis nota 
font nomen, & domicilium egregii illius Mathematici, qui fcrip- 
fit Epiftolam ibi relatam, & qui, à me rogatus,- fententiam de 
Commercio dixit ; quod fuficit; Newronus, (cujus fe&ato- 
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res non latet hujus Mathematici nomen, ut ipf oftenderunt, ) eur 
appellat Mathematicum verum aut fitum, & cm totis viribus, 
fed incaflum, ad fua caftra illum trahere conatus fuerit, eum fpernit, 
contra omnium, hunc inter primi ordinis Mathematicos referentium, 
fententiam & contra rerum evidentiam, quas ejus inventa confirmant, 

Cm tandem in manus venit Commercium Epiffolicum , vidi nihil 
ef in illo, quod ad rem faceret, litterdfque, quas complettitur 
ne verbum quidem habere, unde dubitari poflit quin ego inyene- 
rim Calculum Differentialem, de quo agitur. Eo negotio præter- 
miflo , obfervavi quôd totus liber verfatur circa Series, quarum glo. . 
ri Newrono permittitur, & quôd obfervationes conftant inter * 
pretationibus infulfis, aliquando ridiculis , aliquando etiam contra : 
confcientiam aliquorum ex lis , qui eas fingebant vel probabant, 
fitis, quibus quærebatur, ut ego futilibus fufcipionibus lacerarer. . 

Ut ergo de verbo ad verbum refponderem libro in me edito , 
opus fuiffet alio libro magno, faltem, æquè ac ille erat ; opus . 
erat fingillatim retrattare innumeras pufillas res geftas ante hos tris . 
ginta, aut quadraginta annos, quarum fermè oblitus fueram ; opus 
erat requirere veteres Epiftolas, quarum plures, (fe dicam, quôd 
plerumque mearum exemplaria non fervavi, ) amiffe funt; reliquæ 
autem fepultæ jacent fub magno chartarum acervo, quem ut in or- 
dinem redigerem, opus habebam otio & patientià. Otium autèm 
deficiebat me occupationibus alterius generis diftentum. 

Præterea, obfervavi, quèd in Commercii Epiffolici editione fup- . 
prefà fuerant Loca, quæ contra NewTonu x facere poterant , 
cüm nihil prætermiffam fuerit, quod in me converti poffe putare- 
tur interpretationibus à verborum fenfu alienis Cùm non digna- 
tus fuerim ‘attentids legere Commwercium Epifolitum, mirum non 
eft me exemplum perperam attüliflé , quia fcilicet illud non vide. 
ram , aut me vidifle ‘oblitus fueram. Sed aliud aferam. New- 
-TONUS in quâdam ex fuis Epiftolis ad CozLinsium datis fate. 
batur fe conficere non pofle Problema de fedionibus’ fecundis , 
(aut fegmentis fecundis) fphæroidum aut folidorum fimilium ; fed 
locus hic, vel hæc Epiftola defideratur in Commercio Epi ifélice.. 
Candidids érga Difputantes, & utiliès erga Publicum editum fuiffet : 
Commerciam Epiflolicum Co LtxSs1i totum, fiitem, ubi contine. 

Ze Nertni Opafinle, Tom. L Ddd ba 
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bat aliquod fcitu dignum , Epiftolis præfertim non mutilatis ; perpau- 
cæ enim reftant inter mea fcripta, aut quarum Exemplaria habeam. 

Omnibus itaque confideratis, tot indiciis perfpiciens eos malignè 
fe præftare, nodümque in fcirpo quærere, rem me indignam fatu- 
rum putavi, fi manum conferem cum hominibus tam fedè fe ge- 
-rentibus. Videbam, quôd in iis refellendis difficile fuifft abftine- 
re ab objurgationibus, & verbis acerbitatis plenis, qualia debeban- 
tur eorum inftituto, neque hoc fpectaculum Populo dare volebam, 
ad meliora deftinans Tempus, cujus fumma ratio mihi habenda eft, & 
fatis contemnens judicium eorum, qui hoc libro innixi, contra me 
fententiam dicere non verebuntur ; præfertim cùm ipfa Regia Societas 
mihil ftatuere voluerit, ut.didiciex Epitome ejus Tabularum. 

Non puto me dixifle, ( quôd Newronus mihi tribuit, ) 
quôd nolo Anglis aded more gerere, ut refpondeam futilibus co. 
#um rationibus; non enim, opinor, omnes 474 fuam ducunt 
NEwToN: caufam; nam, non defunt, qui tam polleant ingenio 
& comitate. ut fe totos tradere nolint affe&tibus, quibus. nonnulli 
ex ejus Fautoribus urgentur. 

NewTOoNus præterea me incufñt , quod eum in diverticulum 
çonjicere voluerim fuam Philofophiam impugnans, & Problemata 
proponens ;, fed_ de Philofophiä, meorum Principiorum partem edi- 
di, fua non aggreflus;. aliqua tantum verba de üis injeci nonnullis 
Épiftolis , cum id occafio poftularet, & anfa mihi data fuerit. De 
Probjematibus autem; longè abfum ah üis NEWTONO proponen- 
dis > cüm: egomet ea, recufaturus fim , fi mihi proponantur : ab ïis 
abftinere: nobis per: ætatem licet; fed. nabis funt amici, qui vicem 
noftram. implere poffünt. 

Hic fingillatim. recenfere: nolb ;: ex, quæ acerbids it meam Phi 
Bfophiam,, aut pro: fua loquitur Newronus. Hujus Difpute- 
#onis, lpcus. hic. non eft, AMrace/um appello: omne id, quod fie. 
si, nequit nifj. Creatoris potentiä , cùm, Creaturarum natura ejus Ra- 
tipnem. non, compleétatur.,. &,, quando. hoc: nihilo-minus tribuitur 
qualitatibus,, aut: viribus: Creaturarum,, tunc. voco: hanc Qualitatem. 
Qualisatem 0 occultam: Scholaficam, qua fcilicet: detegi: non: poteft.. 
Hojus generis. effét. Gravitas primitiva; Nam. Qualitates occulte. 
que: ie son, fun, ee. fünt, “quarum, caufim feporams quidem,, 
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fed non excludimus. Animam hominis appello fubftantiem illam 
fimplicem, que: percipit ea, que fiunt in Corpore humano, & 
Cujus appetitus , aut voluntates fubfequuntur Corporei conatus. Hÿ- 
pothefibus non pofthabeo Arguments duta per induétionem ab ex- 
perimentis ; fed nonnpnquam obtruduntur peculares obfervationes 
tanquam induétiones generales, & inter Hypothefes rejiciuntur pro- 
politiones demonftrativæ. 

Harmonia mea præftabilita, quam hic NewTONUs repræfen. 
tat, eadem non eft, ac illa, quam norunt plures acuti Viri extra 
Britanniam; nonnulli etiam in ip Britanniâ: tique ipfe, opinor, 
am hoc vultu non vidifti, neque hodie vides, nifi fortè véhemen. 
ter mutatus fis ab illo, qui quondam. 

Nunquam inficiatus fum me, dum iterüm effem in Britannià, vis 
diffé apud Coccinsium aliquas Newron: Epiftolas; fed nullas 
vidi, nec dum video in Commercio Epiflelico, ubi NEwronus 
fuam Fluxionum Methodum explicuerit. 

Sed neque vidi ab eo explanatam Methodum ad Séries fpettantem, 
quam mihi vindico; puto eum intelligere de ill, quæ confiftit ia 
affumptione Seriei alicujus ad libitum; banc Methodum ufurpave. 
ram antequèam iterum Britanniam petiflem; neque tamen affirme 
NEwTonNuM eam habere non potuifle; quinimo non ita difficile 
erat illam invenifle, 

Vault Newronus, ut fatear, & concedam, Quæ Faflus um , 
vel quæ conceffèram ante ‘hos quindecim annos; quod fi negem, 
confici, irniquit, poterit me agere maläfide. Idem ab ipfo expeétari, 
poterit jam enim præterierunt bis quindecim ahni, ex quo in primA 
fuorum Principiorum Kditione paginis 253, 254, concedit me 
inveniffe Calculum Differentiilém, fine fuæ inventionis auxilio; fed 
poftea ; nefcio quomodo, animum induxit, ut per alios huic con- 
oœeffioni adverfaretur. . 

Sciendum elt, quôd ,cüm primÔ effem in Britannii anno 1673, 
prorfus ignorabam Series isfiniras , quales MERGATOR nuper edis 
derat, æquè ac alia pertinentia ad Geometriam novis Methodis ame 
pliatam; nequidem ftis verftus eram.in Analyfi Carsqfent. Mae 
thematica tratabam tanquam Parergen, & pauca noram præter C£e 
vallerianam indivifibilium Methodum, & quendani librum Patris 
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Leorazoi, in qua erant Quadraturæ Lunularum, & fimitium 
Figurarum, unde mihi quoddam ulteriora cognofcendi defiderium. 
Sed maximè deleétabar Numerorum Proprietatibus , quarum per- 
fcrutandarum occafño fuerat Libellus, quem penè puer edideram 
Anno 1666 de Arte Combinationum: Et, cm jam tum animad- 
vertiffem quàm utiles eflent Differentiæ ad inveniendes Summas , has 
Differentias ad Series Numerales traduxi Primæ ex mutuis litteris 
© Ofdemburgicis, & meis, fatis oftendunt me tunc vix ulterids progref 
fm. Neque tum CoLLinsium noveram, ut malignè fingitur. 
© Cùm Lwretie Parifiorum familiariter HuGEsK1um ioviferem, is 
me paulatim his myfteriis initiavit ; Hæcinfitutio, & Mercaronrs 
liber, quem ex Britanniä mecum attuleram, quia mihi deeoPeLLius 
Jocutus fuerat, } viam apèruerunt ad inveniendam fub finem anni 1673 
meam arithmeticam Circuli Quadraturam, quam valdè HueENro ap- 
probavi, &. de qué fermonem feci OLDEMBURGO in litteris anni 
1674. Tunc autem HuGEN1vys, aut EGo ne verbym quidem audive. 
ramus de Sericbus Newronianis, vel Gregarianit. Itaque me primurh 
credidi, (credidit etiam Hyuëznrus), expofuifle Aream Circuli 
Serie Numerorum rationalium, Hujus fenfüs Epiftolas ad Orbe ne. 
BurRGIUM dedi, qui refpondit jam hujufmodi Series notas elle 
än BritanniA ; cujus rei me tnc ignarum effe facilè judiçari poteft ex 
- Epiftolà à me datä À D. decimum quintum Julii Am 1674 & ex 
cà, quam ad me refcripfñt Oznswsureius À D. otavum De. 
cemibris An. itidem 1674. Nam, f Orvsmsureius, &Cor- 
£insius, anteade his Seriebus me monuiffent, ille id ipfam mihi 
in mentem revocäflet. Tunc igitur tantüm aliqua de Seribus au. 
divi; féd adhuc nefciebam tùm rationem extrahendi Radices Æqua 
tionum per Series, tm Regreffiones, aut Extraûtionem Æquatio. 
ais infinitæ. Aliquantifper tuñc eram harumrerum rudis. Attamen, 
flatim. inveni meam Methodum generalem per Series arbitrarias ; 
& demum perveni ad meum Calculum Differentialem, ad quem 
peitiès introfpiciendum non inutilia fuerunt ea, quæ, penè puer, 
@bférvaveram. de Differentiis Serierurn mumeralium; Naor, ad bunc 
Calculum perveni, mon per Einearum Fluxiones, Sed per Nume- 
torum, Différentias, animadvertens tandem, quôd. hæ Difrentiæ 
applicatæ Quäntitatibus perpetuè crefentibus, evanefcunt ne 
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ad Quantitates differentes, quanquam fuperfint in Seriebus nume- 
rorum. Et hanc viam magis aualyticam exiftimo. (Cüm geome- 
tricus Differentiarum Calculus , qui idem eft ac Calculus Fluxionum, 
fit cafus peculiaris Calculi analytici Differentiarum in genere, qui ca- 
fus peculiaris commodior fit ob Differentias evanefcentes. 

Deinde NewTonus affert loca, in quibus concedo eum novif. 
fe Calculum meo Differentiali fimilem; fed meminerit, quæfo, fe 
mihi tantundem tribuifle ; fi verô iHi palinodiam cangre licet, cur 
ego veter? Præcipuè poft verifimilitudines à BerNouLL10 obfer- 
. watas NEWTONUuM adeû candidum putaveram, ut nudum ejus, 
verbum fidem apud me faceret; fed dubitare, (ut æquum eft, ) 
cœpi, &. ex quo illum conniventem vidi in accufationibus, quas 
ipfemet flfas fciebat. 

Hodie non poffum neque fateri, neque diffiteri me fcripffle, 
aut recepifle Epiftolas datas ante hos quadraginta annos, ejufdem 
tenoris, ac quæ editæ funt. Cogor me referre ad ca, quæ füntin 
fcriptis allatis, fed nihil contra me invenio in Epiftolis datis A D. 
decimum quintum Aprilis, & vicefimum Maïi An. 167$, ac vicefi. 
mum quartum O&obris An. 1676, quas NeEwTONUS. allegat, 
præter Interpretis mendacia. Si quas Demonftrationes, aut Methodos. 
perveniendi ad aliqua, ad quæ proprio Marte pervenire facilè po- 
tuiflem ab OrpamBurRGIO petivi, ideotantm, puto, feci, quia 
tunc rebus à Mathefi valde diverfis me totum dabam, vivens {cili- 
cet Lascrie Parifiorum,, &..quia à Calculis; quorum longitudine 
terrebar, vehementer abhorrebam. Exempki gratiä, credo. me ante 
diem duodecimam Maii An. 1676 adeptum fuiffe meam Methodum 
Seriei arbitrariæ, qui manuduci potuiflem ad Series, quarum De. 
monftrationem poftulabam. Nam, Serie arbitrariä utor in veteri 
illo libello de Quadratur4 Arithmetich, quem perfeceram antequam 
à Galliä exüflem. Tamen efto ; alteri debeam Series de quibus me. 
minit bæc Epüftola, & quas me etiam.ignoräffe credo Anno 1674. 

Cùm non fatis intelligerem, que Newæonus dicit de A 
Lpfeufibus Mai Ann, 1700. librum illem confului, & perfpicio- 
eum non. benè, quæ ihi dida fat, pescepifle. Nam, illic ne ver- 
bum quidem de inventione novi Calculi Differentialis ;. fed agitur de 
arte quadam peculiari pro maxis, @ minimis determinandis A 
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‘quæ ab co non pendet, & mihi in mentem venerat multo ante. 
quam BeRNouLLIUS proponeret Problema de breviori defcenfu, 
& quam exiftimavesam NE WToNo quoque in mentem venifle, cùm 
daret Figuram fuæ navis in Principiis fuis. Itaque volui dicere eum 
fe paläm ante me oftendille hujus Artis compotem, quod affirmare 
nequibam de Calculo Differentiarum, & Fluxionum, quia ejus utili. 
tatem propalaveram ante libri iius editionem.  Hæc ars peculiaris 
de Maxim, & Minimis, necefaria non eft, quando agitur de Quan. 
titate fimplci, tunc enim FermaTii Methodus, perfeétior reddita 
novis Calculis, fufficit ; fed aliud quid requiritur, cùm petitur tota 
Figura, quæ omnium optimè efficere debet id, quod poftulabatur. 

- Hic Newronus aovam accufationem temerè intentat, quæin 
eum recidet. Affirmat quôd, quæ ipfi communicanda fcripferam 
ad OLbEmBuRGIUM Anno 1677, omnino funt Methodus Ba- 
roviana perfonata Oùm autem NewTonus fateatur in primi 
Principiorsmfaorum Editione, pagimis 253, & 254 me 5pf#( tunc 
Methodum commmaicäffe à Methode pins vix abludentem, pre- 
ser quèm in verborum , CG notarum formulis ; fequitur quôd ejus 
Methodus pariter nihil eft nifi Baroviana perfo 

Exiftimo illum, & me facilè abfolutos iri ab hac accufatione ; 
nam, vah! Quot legent librum Baroviasum , nec in eo noftrum 
Calculum deprehendent ! Verum quidem eft, quôd TscHürnausrus, 
qui paulÔ feriùs hujus Calculi commoda perfpexit, contendit omnia 
hæc adipifci poffe Methodis Barovianis: Ut Abbas CATELANUS 
Gallus dixit Analyfim Carsanam ad hæc omnia fufficere ; quod fa 
-cilius dici quam oftendi poterat. 

Si quis autem noftrüm aliquid eftà Barovio mutuatus, verifi- 
miliüs eft id fecifle Newronum, qui eo præceptore ufus eft, 
quàm me, qui, ( ni malè recordor, ) libros Barov11 non vide- 
ram antèquèm iterüm effem in Bnitanniâ, & qui eos nunquam at- 
tentè legi, quia, cùm in is oculos injeciffem , perfpexi , quôd con- 
fiderans Triangulum Charatterifticum, (cujus Latera funt Elementa 
Abfciffæ, Ordinatæ & Curvæ, } fimile alicui Triangulo aflignabili}, 
perveneram quañ ludens ad Quadraturas , Superficies, & Solida, 
quæ conficiunt unum ex majoribus Capitibus Le&tionum Barevis- 
narum.  Preterquam, quod ad meum.Geometricum Differentiarum 
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Calculum non veni, quam poft cognitam earum utilitatem , (quem- 
Hbet minoris momenti, ) in Numeris ; ut indicare poffunt primæ 
meæ Litteræ, quæ funt in Commercio Epiffolice. Yieri poteft , ut 
Barovius, plura fciens, quäm quæ Libro mandärat, vias, quas 
ignoramus, NEwWToNo aperuit. Et fi audaculis quibufdam fimi- 
Es eflem, puris, & levibus indicis nixus, affirmare poflem, quôd 
Newronus à Barovio Calculum Fluxionum , ( quicunque 
demum illi fit, ) didicerat. 

Quæ Anno 1676 dixi de Problematibus, quæ refolvi non po 
terant neque per Æquationes, neque per Quadraturas, intelligenda 
certè funt de Æquationibus tum vulgatis, de üis videlicet, quas præ- 
bet Analyfis communis; cujus indicium eft, quôd addo Quadratu- 
ras, velut quid majus his Æquationibus: at Æquationes differentiales. 
etiam ultra Quadraturas extenduntur ; & fatis conftat me loqui voluiffe 
de Problematibus ipfs, qui egent harum Æquationum, tum ignota- 
rum. Hæc objectio jam erat inter Adnotationes ad Commercium ; fed: 
NswrTonum huc ufque defcendere pofle non credideram. 

Eft in Epiftolà à me datà ad Diem vicefimum feptimum Augufti 
An. 1676. pag. 65.* in Commercio Epiflolico, ) quo inducor ad: 
credendum me tunc..efle compotem Calculi Differentialis ; ibi enim: 
affero me flatim certé Analyff refolvifle Problema ( cerré Anahfi 
blvi), quod Beaunius CaRTES10 propofuerat. Hæcautem 
Analyfis erat Calculus Differentialis ; fine quo tamen fovi potett illud: 
Problema ; & folviflent, puto, Huezgnrus, & Barovius , 
fi opus fuiffet, ut plura ali ; fed merus jocus eft meä. Notatione.. 
Exiguum mendum. perfpitio in hac. paginà ;. legitur enim { Luous: 
#atsræ, DrO HUuÇus naturæ; fed hoc vetus eft, & efle puto in meæ: 
Epiftole exemplo ad Newroxum miffo ; Newronus enimr 
buic Epiftole refpondens litteris datis’ A. D. vicefimum quartum Oc... 
tobris An. 1676. ( paginé 86. im Commercio ) ait Hos cafe vix' 
#umeraverim inter ludes natsre. Non intellexeram , quæ dicere: 
voluerat,. fed nunc perfpicio erroris fantem.. 

- Hodie nequeo dicere,. utrèm. animadverterim verba WazLisir, 
in quibus aflérit Nawronum jam anno 1666. cognovifle Metho.… 
dum Fluxionum. tt. Sed . etiamfi. animadvertiflem ,. nikiil contra 
Rute, 


* Primæ editionis , fecundæ verd pag: 12 + Hec. fot infra. 
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puto, dixiffém. Tunc enim unum NEwWTON 1 verbum fidem fr 
ciebat , fed ejus fata me-de hoc cautiorem reddiderunt. 

Neswronus ait fe à me plagiatüs infimulari. Sed ubi hoc feci ? 
imÔ ejus Fautores vifi funt hanc accufationem in me intentare, & 
ipfe in hoc connivit. Nefcio an omnino confentiat omnibus üis, quæ 
illi ediderunt ; fed affentior ei dicenti, quôd malignitas accufantis 
de hoc, % non probantis, Accufatorem calumniæ teum Ficit 

In extremo fuæ Epiftolæ capite, me aggreflorem appellat ; ego 
verù in hujus initio contrarium ofteñdi Hoc præludium facilè 
terminari poterit. Malè aliquid intelle@um fuit, fed non meus eft 
etror. 

Tuus &c 
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Solvifti Problema; quod Newronr: Affeclæ folyere haétenus 
ñôn potuerant; nam , refponfum à me extorfifti miffà Epiftolà ip- 
fiufmet Newronr. Quo fatto, adhortationes omnes fupervacas 
neæ funt. Si Quæltio fuiffet tanthm, uter NEwTonus, an ego, 
prior inveniflet Calculum, de quo difputatur, planè non laboräf- 
fem. Difficile eft enim definire, quid, & quandiù uterque filen- 
tio texifle poteft. Sed quidam Newronr Fautor contendit, me 
à NewrTono Calculum hunc didicifle; attamen poftea verifimilius 
vifum eft nonnullis, & ipfi BERNOULLIO, rationem computan- 
di, quam Newronus edidit in WaLLis11 operibus fabrica- 
tam efle ad mei Differentialis Calculi jam editi imitationem. Nec 
vola nec veftigium Calculi Differentiarum, vel Fluxionum apparet 
in veteribus Newronz: Epiftolis, quas vidi; nifi fort in eà, 
quam dederat A. D. vicefimum quartum Oëbris An. r676; ubi 
etiam per ænigmata loquitur ; & horum ægnimatum folutio, ab co 
data decem poft Annis, oftendit quidem aliquid, fed non omne 
id, quod poftulari poffet. Nihilominus, in N&ewTONUuM pro- 
penfus, olim aded facilis fui, ut loquerer tanquam fi omnia ab ei 

* detegerentur, & me.fecuti ali idem dixerunt. Sed humanitas mea 
malè remunerata fuit. &c. ° 
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NEWTONI 
In faperiorem Lexsnirii Epiffolem 
AD 
ABBATEM CONTL 

* AD.!Z Maïü 1716. 


Efendit Lerswirius in Epiftolà dat A D. undetricef. 
mum Decembris An. 1711. locum, quieft in 4é%é Lipfien. 
fous Januarii 1705. pagini 34. 35.3 & fic proprium fecit, 
Ÿ nunc autem illum molliorem reddere fruftra conatur, contendens 
verba adhibet , fémpérgne adhibuit malignè interpretari verbo /Gbf5- 
suit; fed ab explicatione, quam obtrudere vellet , arcet vim termi- 
norum. jgitwr, & gfemadmodum, à quorum primo verba, /émpér- 
que adhibuis , fiunt præcedentium confeétarium ; ab ultimo verùm 
æquivalentia ipf /#b#ituis ; fi autem reponas hæc omifa, videbis fuf- 
tineri non pofle fenfaum, quem his verbis nunc tribuere conatur. 
MeritO igitur dixi eum fe accufatorem in me geffiffe. In duabus Lit. 
teris ab eo datis ad SLoang À D. quartum Marti , & undetri. 
cefimum Decembris An. 1711, urgebat Regiam Societatem ad Ke1- 
Lium condemnandum, & me volebat cogere ad fententiam meam 
aperiendam, licèt ab hoc negotio prorsàs abftinuiffèm. 
° Ea 


+ In hac Epiftolà ait Lersntrius ad Exemphm A@orum Liplen. 
on M fo EE SR pale ice 
um cuiquam detraélum mon reperio its palfns fun cuique tribus. 
dec. Epiftol. N°, LXXXV. pag. 239. Edit. fecunde, 


L: Newsoni Opufiuls Tom. L Ece 


402 OPUSCULUM XVI. 


En verba fecundæ Epiftolæ * : isaque veffre aquitati commiste, 
an ngn coercende fins vane, G injuffe KE1L11 vociferationes, quas 
ab fo NewTono, Viroinfigni, G: gefforurm optimè confcio , impro- 
bari arbitror ; cjéfque. fènsentie Jue bbenter datsrum indicia mibi 
perfuadeo: Honeftiffima verba; fed quæ fibi volunt, oportere, ut 
aut damnem K£iLiuM, aut cum LE1BN1TI0 contendam, quod 
-accidit. Ille igitur Aggreffor eft. Hic enim omnes optimé norunt, 
me femper diligenter has lites vitavifle, quoad Regia Societas, & 
ego nos iis immifcere coati fuimus. 

In Epiftolà dati A. D. quartum Marti 1717. N.S. à Regià So- 
cietate enixè rogavit, ut partibus inauditis Ke1L1um condemna- 
ret; & cm Ke1iLzrus + pra causà fu dixiflet, Leisnirius fe 
refponfurum negavit **, & contendit iniquum effe inftare ut ref 
ponderet; at interea iple pervicaciter inftabat, ut Ke1LiUs dam. 
naretur. ft Ratio hæc, qu® LeisniTius fe gerebat, coegit So- 
cietatem ad convocandum Confeffum compofitum ex ejus Membris, 
expenfurum. vetera Scripta, quæ ad rem facere poterant, & de hoc 
relaturum,  Quod fi eo. infcio fatum et, ejus. culpa ef Nam, 
quæ ratio habenda erat hominis, qui à Societate vi rem extorquere 
volebat, contendens iniguum efle petere, ut cæwderem fuum Apolo- 
già defenderet , & apud cam, rengwam pra Tribunali litigaret ? fi 
ci copia faéta non eft indicandi eos, quos à Canfeflu remotos vellet; 
id ideo fadtum eft, quia fe defendere recufabats .quia Confeflum co- 
gere. vel eo non affentiente, licebat ;. quia ipfi jus nullum erat ci 
minandi quæ gefta funt , ut ante-fa@ta cognofcerentur. In: eum nihil 
hadtenus decretum eft, quia Confeflus non erat hominumr fub jure 
jurando fententiam dicentium conventus, neque Regie Socieras Col- 
legium.Judicum. Confeflus fatis habuit examinare Epiftolas , & alia 


* En verba primæ. Kricius à bar ipfo colmine (Tranfié& Philofoph. } men- 
ft Sept. O&. 1708. pag. 185. removare ineptifimam accufationem oifis cf, cm 
Joitfe Fluxionum Arithmeticam à NswTono inventam, mutato nomine, & no- 
tatianis modo à me editam fuifle. . . . 1d quidem quâm falfum fit nemo melius 
ipfo NE wWTONo.movit... æquum effé vos ipl, credo, judicabitis, ut Keicrus 
tefletur. publicè, non fuifle fbi animum imputandi mihi, quod verba infinuare vi 
dentur, Comm. Epiftol. N°. LXXX. pag. 224 Edit. fecund, * 

+ Vide Comm. Epiftol. N°, LXXXL pag. 226. Edit. fe 
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vetera Scripta, de üis folùm judicavit, & Lersnirio reliquit ple- 
nam:libertatem fe defendendi fi poteft. Satis eft Regiæm Socictatem 
curaviffe edendam hujus .confeflüs rélationem unà cum Scriptis, qui- 
bus innititur ; & LeisniTium nihil probare potuifle contra Ker- 
LIUM, licèt jam ab horum editione fluxerint tres anni, & quatuor 
menfes. 

Ait Leimnrrius, quôd, cùm cjus Epiftola, quam famofam 
nominavi, acerbior non fit is, quæ in eum edita funt, de eà 
queri anullo modo poffum: fed acerba eft ea Epiftola, quia referta 
accufationibus, & confiderationibus injuriofis, omni probatione def. 
titutis; quæ fcribendi ratio femper habita eft indigniffima: & ufur- 
pata in malis caufis defendendis ‘Commercium verd acerbum non 
eft, nifi quia continet fa@a, quæ divulgari permittunt jus & 
æquum. ÆEpiftola edita fuit clam, & quafi per infidias; ut pafim 
fit de libellis Famofis ; compreflum fuit nomen Audtoris & Ma- 
thematici, cujus Épiftolà illi adnèxa fuerat ; æquè ac Typographi & 
Urbis, ubi imprefla fuerat, & vix poft duos ab editione annos au- 
divimus Mathematicum, illum, qui dederat Epiftolam junétam illi 
de quà agitur, effe Johamem BERNOULLIUM. Cormmerciuns 
auteni palam editum fuit Londini juflu Regie Societatis 

‘ LerBrinius ponens me non ignorare, quôd Epiftola data 
À. D. feptimum Juni 1713, & inferta ei, de quâ memini, erat 
À BERNOULL(O, ægre fert me eum dixiffe Muathematicum , 
aût qui dicitur Mathematicus ; quod certè non dixi ut B&ERNOUL- 
LTUM deprimerem, Sed, cùm Marhematicus ille , cujus hæc. 
Epiftola eft, BERNOULLIUM memorans, ( & quidem cum 
elogio , eum enim dixerat eximium Mathematicum , ) fe ipfe à 
BERNOULL10O diverfum Feciffet ; “& cùm LeïBNITIUS nuper 

.Ece 2 rurfus 


#% Vide Comm. Bpitél. N°: LXXXV: pag 239. Edit. fec. 


pur Ait sim genes Karvrus wuper ad te feripft, candorem mem 

oppagnants quem. ut ego. bac atate, ‘pof} tot decsonenta vite , 

Fobeé dédie , © cum homène doële, fed novo, € porn paie rerum ante 

aélarum cognitore , nec mandatum babente ab eo , cujus intere) ne qua pro Tri 

ben fan! pes «1e gras trahi Cap, LARXY. 
pag: 339: 
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rurfus edens hanc Epiftolam füb nomine BERNOULLIT, & cita- 
tionem fupprimens , afferuiffet eamà BERNOULL1O datam; quem 
crederem? An Mathematicum , qui f BERNOULLIUM non 
effe innuebat ? An LeiBniTium, qui Mahemaiicum hunc 
efe BERNOULLAUM ipfum contendebat ? 

BernouzLius Lerswrrio debet Methodum différentia- 
lem; eft princeps ejus Difcipulorum; pro eo pugnavit in Ac? 
Liphienfbns , antequèm vidiflt Comsmercium Epi ffolicam : Tunc. 
ergo erat homo novus , G* rerum ante-alfarum parüm peritus , 
ut Leisnirius KEïL10 objecerat. Ad fe ipfum defenden- 
dum fcripfit, quæ ex illo tempore fcripfit, & tota ejus Mathefeum 
peritia non obftat, quin ad partes acceflerit in hac contentione ; 
igitur in hac caufä Judex”integer federe non poteft. 

Queritur LeisniTius Confeflum à fcopo aberraffe, cüm fe ad 
Series infinitas convertit ; fed in mentem revocare debuerat duas 
Methodos, quibus utor, effé velut duos ramos unius ejufdémque 
generalis Methodi Analyticæ. Eas junxeram in libello de Analyfi, 
quem Barovius miferat Cocrinsio Anno 1669; eas invi 
cem mifcueram in Opufculo, quod fcripferam Anno 1671, ut 
monueram in Litteris A. D. decimum Decembris An. 1672. & 
vicefimum quartum Oë&tobris An. 1676. In Epiftolä à me datà AD. 
decimum tertium Junii An. 1676. dixeram meam Methodum Se. 
ricrum fe extendere ad ferè omnia Problemata ; fed eam generalem 
non evadere fine auxilio aliarum Methodorum; quibus intellige- 
bam, ut declaratum eft in Epiftolä fequenti, * Methodos Fluxio- 
num, & Serierum ad arbitrium affumptarum. Nunc autem auferre 
mihi has duas Methodos, nihil aliud eft quäm me rejicere ad Me- 
thodum Serierum, id eft, ad Methodum minds generalem. In Epif 
tolà meä datä A. D. vicefimum quartum Oétobris An. 1676 omnes 
has Methodos fimul fumptas appello meam Methodum generalem, 
ut videri poteft in Commercis Epifolici paginé 86, lineä.6. ** Cùm 
autem LeisniTio placuerit meam Methodum generalem in fruf. 


ta difcerpere, & mihi eripere nunc partem banc, nunc illam, & 
hoc 


# Datä A. D. 24. Oétobris-An. ‘1696. Vide-fipra paginä. 3 
** Primæ Edition, , & fecundæ pag. 189. lin, 14. vide pe Site XL pag 356. 
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hoc pañto reliquum mutilare, legitimami occafñonem prabuit Re-: 


gie Societati, ut Methodum hanc totam fimul perpenderet. : Ani- 


n 


madvertendum etiam eft, qudd femper. fibi iph teftis et; Sed | 


Teftium fides ad .teutinam revocari folet. . 

Contendit Conventum à Regià -Spcietate conrocaturn : omitifle plu 
ra, -quæ faciebant contra me, & edidiffé oninia, -quæ in eum con- 
verti poterant interpretationibus à verbornm fenfs alicnis. Mac pro: 
baturus affert in penultimis Litteris monumentum mez ignorantiæ; 
quod à Confeflu cempreflum dicit; fed' editum nunc fatetur., fé. 
que per errorem contra affirmavifle. :Habet autem aliud, quod 
afferat, me fcilicet faflum elle in quâdam Epifok ad CoLrin> 
sium datâ, quôd invenire non poteram fecunda fphæroidum Légs 
menta; quem locum præetermiffum afférit in. Gommercio. :Metà 
quidem, puto, ,prétermiffus fuifft ; ‘ nihil emimirad. rem. :facit, 1fed 
res longè aliter fe habet; Siquidem Cor uensats in Egiftplà dati 
ad Jasobum Greeonivx À I). vicefiuim quartom Decembris 
An. 1670, &iin alterà ad .Berterumrdatà À D. vicfimum 


priqum Februarii: An 1671,, (quær:ambæ font in. Commercio :paù . 
ginis 245.&261,)}) ait Methodurme meam ire ac fecunda fegmenta . 


um Rotatione genitorum.. Idem Leisninro fignificavez 

TH OLDEMBURGIUS Æpifol ad Leibnitium datt A D. oavuii 
Décembris An 1674, ut videri poteft ex Cammercia paginé 39 fe 
JIgitar Leisnirags-acnfvit Conventum à Regié fusiecete con 
vocatum, licèt, cents non eflet de. fuë accufatianis veritaté; qux 
eft fumma temeritas ne quid acerbius dicim. :; Aded abfsit Com. 
feflus ad fe iniquum LeisNirio præftandum, .ut tacuerit:cùm 
tunc Geometriz ignarum, & oxüiferit plura , quæ .contra:eym fe; 
cifent;.qualis font.duæ Epiftole qui tumi apud'me erant * ec. no 
pars Prafationis addite à -VaLubsse, 1: Tomo. fin. Opus 
Mekhamaticorum **, .épe oblirureporant, ché Enbpien: 
. nt Eve : 2 

+ Pi fe it À - 

ît He pi mé à me 

+ Hx due Eilole ga ad Niwronux à : 
Aonis- 1693..&. 2695. Siné ‘in-adpexé FER A ° 

#% Mec ctiam eft in Appendice. Vide infra. 
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“hs enim Epifiolis- videre poterant , me quinqne annis antequAm 
fcriberentur, (id eft, anno 1671 ,) compofuifle librum de hac, & 


Serierum Methodis fimul jun@is,  Itaque Articulus ille, quem af 
fert, fatis indicat, quid de hac re fentiendum fit; fed paucis ver- 
bis, quia libri illius fcopus son erat hujus negotii difcuffio. 

Ait, quôd, eùm primô effet Londini menfbus Janwario, & 


“Febraario' Anni 1673, prorfus ignorabat Series infinitas, & Geo- 


metriam fublimem, neque CoLLiNsqum noverat, ut mali fis- 
six Sed qui finxit, aut quæ fingendi neceflitas ? Prorfès nef- 
Tunc temporis jam PecLrus ei locutus fuerat de Serie , 
pr MaencaTon invenerat pro quadrandä Hyperbolé; fecum 
Lurcsiam Parifiorum attulit Mercaronis Librum, quamquam 
Geometriam fublimiorem adhuc ignorabat, & il, quibus Co L- 
LINSJUS communicaverat meas, & (fregeriamas Series, poterant 
aliquid de illis.ei dixiffe , licèt Cou Lin sru x ipfnm pon nofceret, 
Dicit, quôd , poftquam è Lendino Lureiem fe contulifét , 
priès fcriplit Epiftoles de rebus à Geometriä alienis, donec hanc 
eum Hucëgxius docuiffet.; quôd invenit Circuli Qsedraruram 
Arithmeticam fab finem Anni 1673 ; quôd de illà fcribere coœpit 
ad OipemsurGtum Anno fequenti; quôd paulà poit invenit 
Methodum gengralem Seriei ad libitam affumptæ, & Celcalum 
Differcrentialim Anno 1676, quem deduxerat à Seriebus numera- 
libus, ubi Differentiæ confiderantur ; & quod verba Certé Anahf, 
que funt in Litteris ab eo datis AD. vicefimum tertium Augufti 
Ann, 1676, intelligenda funt de Analyfi différentiali, Sed nonne, 
& ego æquè benè mihi teftis effe poflum, & affirmare , quôd in- 
yeneram Methodum Serierum & Fluxionum Anno 1665 ; quèd 
eam protuli Anno 1666; quôd etiam nunc apud me funt plu 
fcripta mathematica, Annorim 1664, 1665, & 1666; quorum 
#sonsullis dies adicriptus eft, & inter que unum, datum À D. 
decimum tertium Novembris 166$, çontinet Methodum dire&an 
Fluxjonum his verbis. 


PRO. 
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Dati Æquationc exprimente Relationem duarum , aut pluriun 
bnearum x; y; C7 &c. fimul deriparun à duobus , aut pluribus 
. Mobilibus À; B; C; &c. invenire Relasionem celeritatum p;q;rs 
-carumdem. . | 
S OLUTI 0. 


Pone omnes Æquationis Terminos ad unam eandémque partem, 
äta ut fint æquales nihilo; multiplica quemque Terminum per toties 
L ; Quot Dimnfiones habet x in illo Termino; Deinde, multi. 
-plica quemque Tertiinum per toties 2, ‘quot Dimenfiones Habet 
3 in ille Termino; Tertid multiplica quemque Terminum pet 
toties a , quot Dimenfiones habet z in illo Termino &c. & Sum 


ma horum Produétorun erit æqualis nihilo; quæ Æquatio dat Re. 
lationem ipfarum p; g; r; &c. 

Addere poffum, quôd hæc Solutio ibi illuftratur pluribus Exem 
plis; demonftratur; applicatur ad Problemata , quæ pertinent ad 
Tangentes, & Curvaturas Curvarum; quod aliud fcriptum, datum 
A. D. decimum fextum Maë Ann. 1666, continet generalem Me- 
thodum refolvendi-Problemata ad Motum fpeétantia explicitam fep- 
tem Propoñtionibus, quarum ultima eft ipfum Problema, de quo 
fupra, fcriptum A. D. decimum tertium Novembris An. 1665 ÿ 
-quôd in Libello , fcripto menfe Novembri 1866, exdem feptem 
Propofitionss repetuntur, fed feptima ita extenditur, ut eàm non 
morentur neque Fra@tiones, neque Quantitates furdæ , neque de. 
mum <æ, que nunc dicuntur Tranfcendentes; quôd hic. Libellus 
‘infuper continet oétavam Propofitionem , quæ compledtitut inver- 
fam Fluxionum Methodum, qualem tunc temporis habebam; id 
ft, quatenus pendet à Figurarum curvilinearum Quadraturis , à 
tribus Regulis, quibus innititur mea Analyfüs per Ægwariones nu 
mere Terminorum infinites , & à feiè omnibus aliis Theoremati 
bus, quæ funt in Scholio decimæ Propoñtionis mei Libri & Que. 

.Æ Novteni Oyafiula, Ton. L' Ff£ dratm 


1 
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drasuris ; quôd in eo Libello Area proveniens ab aliquo ex Or- 
dinatæ Terminis, quoties exprimi nequit Analÿfi vulgari, exponi- 
tur fymbolo |__| ante hunc Terminum fcripto ; Exempli gratià, f 
Abfiffa eft x, & Ordinata ax — 64 LÈ. Area totalise x 
ex — be +] nt quèd ibi aliquando mfürpavi litteras 
unico Punéto notatas pro Quantitatibus Fluxiones primas involven.. 
tibus, aliquando vafdem litteras , fed duobus Pundtis au@as pro. 
Quantitatibus Fluxiones fecundas iavolventibus ; quôd huic Libello 
innitebatur majus quoddam opus, quod fcripferam Anno 1671 & 
de quo memineram in Epiftolä datâ A. D. vicefimum quartum Oc- 
tobris An. 1676, & quod initium ducebat à Reduétione Quan- 
titatum finitarum in Series convergentes, & à Solutione horum 
duorum Problematum.. 





Relatione Quantitatum Fluentium inter fe dut, Flecisnur Re 
dasionem doerminare. 
IE 


Expofité Æynatione Fluxiones Quantitatum irvoltente, imveni: 
me Relationem Quantitatum inter fe; & quôd hunc Librum ftri. 
bens adeô generalem,. Methodis. Serierum, & Fluxionum fimul junc-. 
ts, Analyfim meam effeceram.,. ut ferè ad omnigena Problemata fe: 
extenderet ;. quod: innueramin Litteris datis. A. D. decimum tertium: 
Junii An. 1676; & quôd hæc eft: Methodus, quam defcripferam. 
in Epiftolà à, me datä À, D. decimum Decembris An. 1672. 

Anno. 1684. LeisniTius vulgavit tanthm, Elementa Calculi 
Differentialis.. quem. applicavit ad: aliquas Quæftiones de Tangenti- 
hus,. & ad quafdam, alias,. quæ pertinent. ad Methodum de Afexi.. 
ris. G- Minimé.,. quod Fermarins, & Grroon1us fece- 
ænt.ante enm;, &. oftendit: quomodo in. his Quæftionam. generibus 
procedi: poflit. non füblatis. Quantitatibus. itrationalibus ;: fed Pro. 
blemata fublimioris. Geometriæ non attigit.. Liber de Priscipiis Me 
thematicé. continet. prima fpecimina. ( quæ: quidem.edita fint , ): 

. 7.  - us 
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hujus Calculi applicati ad profundiora Problemäta; & fic acceperam, 
quæ LersniTius dixerat in Aéf& Lipfenfibus Menfis Maï An. 
1700 paginé 206. Sed LeiBnNiTius animadvertit, quôd ea, 
quæ tunc dixerat, intelligenda funt de peculiari quâdam Arte circa 
Maxima, @ Minima, quam mihi patuifle fatetur, cùm indica- 
remin meis Principiis Figuram Navis, aut Solidi minimè omnium 
refiftentis. Sed, cüm hæc Ars Methodum Differentialem cognitara 
fopponat, quinimô cüm ultra ejus fines progrediatur ; cm alio. 
quin huic Arti LersniTius, ejüfque Difcipuli debeant Solutio. 
nem Problematum, quæ pluris ille facit,; cùm denique Lerswnr 
Tius appellet hanc Artem Methodum maximi momenti, & vaf- 
tifimæ extenfionis, mihi fats eft eum faflum effe, qudd ego pri 
mus opere vulgato oftendi me hanc Artem novifle. 

Anno 1689. Leisnirius profuis edidit præcipuas Propofitio. 
nes libri de Principié, idque tribus {criptis, quorum tituli Epifole 
de Linei Opticis: Schediafina de Refiffentié medii, G: motu Pro- 
jefilium graviwm in medio refiffenre ; & Tentamen de Motuum 
Celeffinm Caufis: has Propoñitiones à fe inveutas contendens ante 
cditionem Libri de Principis; &, ut meliùs fibi: vindicaret præci: 
puam ex his Propofitionibus, cenfuit addendam Demonitrationem, 
quam ipfe extruxerat; qu® cüm erronea eflet, ipfe fuam caufam 
prodidit, & oftendit fe non intellexifle rationem procedendi ad fe. 
cundas Differentias. Hoc fuit fecandum fpecimen palèm editum 
hujus Methodi applicatæ ad fublimiorem Geometriam.  Ha@enus 
parum cognita fuerat, fed uno, aut dltero Anno præ omnium ma. 
aibus elle cœpit. : 

Vulgaverat Barovius Anno 1670. differentialem fuam Me. 
thodum pro Tangentibus; GReGeonius hanc Methodum fuæ con< 
ferens fibi comparavit Methodum generalem , quæ Calculo non in. 
digebat, de quà CozLinsium certiorem fecit EpiftolA data 
A. D. quintum Septembris An. 1670. SLusrus menfe Novembri 
An. 1672. cum OLDEMBuRG10 communicavit Methodum fimi- 
lem. Ego verd ad Cocrinsium mifi Methodum üis proximam 
Litteris datis A. D. decimum Decembris 1672, & addidi me de 
eà locutum fuifle Barovio dum Leiiomes fuas Geometricas ex 

Fff 2 cudenda. 
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cudendas curabat, & intellexiffe Methodos GREGoRII & Sim 
sir cum me convenire ;. hanc autem: nihil effe nifi. Ramum, aut 
Corollarium cujufdam. Methodi generalioris, quæ fine molefto com. 
puto compleétebatur non folùm. Tangentes, fed. alia Problemata: 
abftrufiora, ut funt, quæ fpedant-ad Curvarum Curvaturas., Areas,, 
Longitudines., Centra Gravitatis &c. ;: & id quidem non. remotis ab» 
Æquativne Quantitatibus irrationalibus.. Addidi etiam me banc Me. 
thodum conjunxiffe cum. Methodo Serierum infinitarum, in Libello- 
fcilicet.,. quem.fcripferam. An.. 1671. OtoemsurGius, menfe 
Junio.1676:.ad Leisnitiu x mifit. Exempla harum. duarum Epif. 
tolarum cum Excerptis. ex GreGorix Litteris; pro- quibus nihili 
non jam fadum aut hifce ipfs. Litteris renuntiatum rependit Le 18. 
xirius Litteris datis. A, D. vicefimum primum Janiü 1677; cùm: 
Methodus differentialis pro. Tangentibus,. quant tunc mifit effet ip. 
fiffima. Barovians, quam, celaverat novâ, notatione,. & extenderat: 
ad Methodos. Gregorianam & Slufianam pro Tangentibus, ad Æqua.… 
tiones Quantitatibus irrationalibus implicatas.,. &: ad: fimpliciorem: 
cafum. mearum: Quadraturarum.. Mihi verô. idem. ebjici: nequit ;: 
nam, Barovius.viderat, libellum-meumde Analyfi, Anno: 1669, 
& fibi placuifle. teftatus. fuerat ;, & & mea. Methodo. generali dedu. 
xeram. Methodos. GReGor1r.,. & SL'Us1r pro: Tangentibus ,. 
antequam. Leéiones Grometrice. ederentur:. Tunc LeiBniTius. 
ignorabat non fohim Geometriam fublimiorem, fed.etiam Algebram- 
vulgarem.. ï | 

Ejus Epiftola dâta A D: vicefimum féptimum Augufti 1676: con. 
tinet hæc verba ;. Qsod dicere videmini. plerafque difièultates (ex. 
septis: Problamasibus Diophanteis ) 44 Series infinites.redici: id mibi. 
non videtur. Sunt.enim multa sfque:ade) mire, C7 impléxa, us nes. 
que. ab, Æquationibus, pendeans.… neque. ex Quadraiwri. Qualiar 
Jens, ex: mulris: alis,, Problemasa, Merbodi: Tangentium . inver/2.. 
Cûm. autem refpondiffem hæc Problemata.effe i me. poteftate, re-. 
pofüuit- Epiftolà. datà, A, D.. vicefimum, primum, Junü: 1677. quèd: 
ego fortè: intelligebam. per: Series infinitas . fed' qud’ ipfe: locutus 
erat. de. Æquationibus vulgaribus;: quod autem refpanfum .fuerit vi-. 
deri. poteft. in, Gmmercie. Epifolico pagind. 923. vi 

it: 
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Dicit intelligi pofle, quôd, cùm fcriberet Epiftolam À. D: vice 
fimum feptimum Augufti 1676, aliquatenus progreffus erat in Cal- 
culo Differentiali, quia. in kac Epiftolà ipfe indicat fe folviffe Pro- 
blema Beaunienum certé Anahf.. Sed quid? fi oftendero hoc Pro. 
blema folvi pole certé Apahfi non adhübità Methodo Differentiali.. 
Ad hoc enim nulla alia requiritur Analÿfis, quàm hæc; quôd fcili 
cet oportet, ut Ordinataad Curvam petitam crefcat,, faut defcrefcat in. 
continuà geometricÀ Proportione, dum Abfciffa crefcit in continua: 
Proportione-arithmeticä ;: & idcirco. ut: Abfcifà, & Ordinata: ean- 
dem inter fe Relationem haBeant, ac Logarilimus, & Numerus ei: 
refpondens.. Sed:hinc'inferre,. quèd' Methodus Differentialis pe-. 
nitus LerBnNiTium: non latebat, idem planè eflet ac afferere cam. 
ArcHiMeDi notam fuifle ,, quia fcivit Tangentes .ducere ad Spi.. 
ralem,. quadrare Parabolam ,. & invenit Rationem Sphæræ ad Cy-. 
lindrum ;. five eam non fugife-CaAvaLLBRIUM,. FERMATIU W,. 
&.Wazzisiu:M, quia confecerunt plura ejufdem. generis.. 


ÆPB PEN. D'IX. 


CùmConféffüs à Règié” Sôcièsare convocatns-edidit-Gommercinms: 
Epiflolicum, non viderat Epiftolas, & alia fcripta, quæ apud me- 
‘erant. Habebam autem duas Epiftolas,. alferam à LE1BNITIO da-. 
tam. A. D:..7, Martü. 1693 ,alteram verd a: WazLisio datam. 
À D. 10. April. 169$, quæ, re poftulante, jam duo fünt Anni,. 
produétæfuerunt; perpenfe, &:repofitæ in Scriniis Regié Socieratis.. 
Prima-palam facit.,. que LersniTrus dé hae re fentiebat, cùm: 
mea:fymbola ignerabat ; de Methodo Fluxionum nihil'{ciebat , nifi- 
quædidicerat ex meis itteris, aliffque fcriptis Anno 1676, aut: 
antea, compoftis, autrex meis Prineipis Mathematicis , id eft.,, 
. cm nondum.in mentem-mihi'venifle poterat voluntas-eum deci. 
piendi.. Ex eà apertè patet ,. quôd tune .me fibi anteferebat: Secun. 
da ver ,. fi conferatur. cum: præfatione Operum: Mathematicorum 1 
Wazrisir,. oftendet:, quid cenferent: Mathematici tum Æxg4 ,. 
tum.exteri, cùm audierunt hanc Methodum differertialem percre-. 
brefcere in Hollandià, & ejus inventionem tribui Leranir10; Hic: 
addidimus primam Epiftolam totam, & alterius partem. | 

Ef£ 3 EPIS.. 
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. Hannoveræ 7, Marti 1693. 

Uantèm tibi Scientiam rerum Mathematicarum, totitfque 

Naturæ debere arbitrer occafone datä, etiam publicè fum pro- 
feilus. Mirificè ampliaveras Geometriam tuis Seriebus; fed, edito 
Principiorum Opere, oftendifti patere Tibi etiam quæ Analyfi receptæ 
non fubfunt. Conatus fum ego quoque, Notis commodis adhibitis, 
quæ Differentias & Summas exhibent, Geometriam illam, quam Tranf- 
cendentem appello, Analyfi quodammodo fubjicere; nec res malè 
proceffit. Sed à te adhuc magni aliquod expedto ad fummam ma- 
num imponendam ; tum ut Problemata, quæ ex datà Tangentium 
proprietate quærunt Lineas , reducantur optimè ad Quadraturas; 
tum ut Quadraturæ ipfæ, (quod valdè vellem, ).reducantur ad Cur- 
varum Redtificationes ; ubique Superficierum, aut Corporum dimen- 
fonibus fimpliciores. 

Sed fuper omnia optem, ut, Geometricis abfolutis, Naturam, 
ut cœpifti, mathematicè tractare pergas ; in quo genere certè tu 
anus cum pauciflimis ingens operæ pretium fecifti. Mirificum eft, 
qud invenüti Ellipfes Xéplerianas prodire, fi tantummodo Attrac- 

tio, 
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tio, five Gravitatio & Trajectio in Planetà concipiantur. Tametf. 
enim eo inclinem, ut credam hæc omnia Fluidi ambientis motu 
five effici, five regi; analogia Gravitatis, & Magnetifmi apud nos, . 
nihil tamen ea res dignitati & veritati inventi tui detraxerit. 

Que fommus & ipfe Mathematicus Chrifiames Hu Genius in 
fuA notavit Appendice Libelli de caufà Luminis & Gravitatis, ex- 
penfa tibi non dubito; & fententiam tuam vicifim velim. Veftrà 
enim amic collatione potifimüm, qui in hoc _genere eminetis ,. 
erui Veritas poteft. : 

Cùm ver maximum tu quoque men ipñ Dioptricæ intuleris. 
explicatis Colorum Phænomenis inexpectatis, velim quid fentias de: 
Hugenianä explicatione Radiationis, utique ingeniofffimä, cm fe. 
liciter aded prodeat Lex Sinuum. Significavit mihi Huczenius, 
nefcio quæ nova Phænomena Colorumfibi à Te communicata. Ego: 
valde optem, ut ratio Colorum, quos fixos vocant, ex apparenti- 
bus deduci poñit; feu, ut oftendatur ratio efficiendi per Refradtio.…. 
ses, ut tota”aliqua Superficies certum Colorem oftendat.. 

In Librorum apud Anglos editorum indicibus, occurrére mihi: 
aliquoties Libri mathematici Auétore Newrono, fed dubitavi am 
à Te effent, quod vellem, an ab alio homonymo.. 

Hzinstus nofter redux teftis fuit benevolentiæ erga me tuæ.. 
De cuitu verd meo erga Te, non ile tantèm teflari poteft; fed. 
& SrerNeius, tecum ejufdem olim. Collegä habitator, nunc- 
Magnæ Britannie Regis negotia apud Cæfarem, nuper apud Sere- 
aiflimum Ele‘torem Brandeburgicum,. curans. 

Hæc fcribo magis, ut ftudia erga Te mea intelligas,. quæ nihil: 
tot annorum filentio amifére, quam ut Tua ego ftudia, quibus. 
auges humani Generis opes, interrumpere velim, vacuis Litteris &: 
fpervacuis, vale . 
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| Datæ Oxoniæ A. D. 10. Aprilis An. 1695. 
Tinam typis ederes ptolixas illas duas Epiftolas Junii & Au. 
gufti (Odtobrem dvere debuit ) 1676. ‘Ex Hollandià certior 

“factus fum amicos ibi tuos hoc poitulare ; quia hotiones tuæ (de Flu- 

“xionibus) LergniTro ibi afcribuntur, fub ‘nomine Club Dife- 

rentialis, Hoc ex Hokandié accepi cûm totus hic Tomus, præter par- 
tem Præfätionis, jam prælo fubjeQus'effet, ita ‘ut nihä aliud inferere 

“hic potueñim, ‘um ceflarent operæ, præter brevem illam, quam ibi 

reperies, ‘harratione. Nontam æquus es vel tuo vel Gentis tux 

“honori, quàam oportebat; cm res quantivis prétii tamdiu in Scrinüs 

velas, donec alfi honorem tibi debitum ‘præripiant. Conatus fum is 
co negotio debitum tibi reddere. 
En Præfitionis WWalifiane, edite menfe Aptili An. 1895; lo 

«um de quo fupra mentio faa eft. 

-  Quæ in fecundo Volumine habentur , in Præfatione eidetn præ- 
fix dicitur. UÜbi (inter alia) habetur NewTen1: Methodus de 
Fluxionibus, (ut ille loquitur , ) confimilis naturæ om Le:mni- 
Ti, ÇQut hic loquitur, ) Calulo Differential, (quod qui utram- 
‘que Methodum contulerit , fitis animadvertat, utut fub loquendi 
formulis diverfis, ) quam ego defcripfi ( ÆXcbre Cap 91. &c. præ- 
fertim Cæ. 95.) ex binis Newron: Litteris, (äut earum alte- 
ris, ) Jun 13. & Oélob. 24. 1676. ad OLnemBureïu M datis, 

- com LersNiTro tum communicandis, (iifdem ferè verbis, faktem 
leviter mutatis, quæ in illis Litteris habentur ; ) ubi Methodum banc 
LzisniTio exponit, tura ante decem annos, nedum plures, ab 
ipfo excogitatam. Quod moneo ne quiscaufetur de hoc Cécwlo Dif- 
fercutiali nihil à nobis ditum elfe. 
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Menf. Jun. An. 1696. Pag. 257; 258. 


Eterùm iple NewTOnNus, non minüs candore quàm præ 
claris in rem mathematicam meritis infignis, publicè & priva- 
tim agnovit LeIBN1TIUMtum, cm ( interveniente celeberrimo 
Viro Henrico OrbsMBURG10 Bremenf Societatis Regie Angli- 
eane tunc Secretario) inter ipfos, (ejufdem jamtum Societatis fo. 
cios,) Commercium intercederet, id eft, jam ferè annos viginti, 
& ampliüs, Calculum fuum differentialem, Seriéfque infinitas, & 
pro üs quoque Methodos generales habuifle; quod WazLisius 
in Præfatione Operum fa@æ inter eos communicationis mentionem 
faciens, præterit; quoniam de eo fortafle non fatis ipfi conftabat. 
Ceterüm Differentiarum confideratio Lesbnitians , cujus mentio- 
nem facit WazLisrus, (ne quis fcilicet, nt ipfe ait, caufaretur de 
Caiculo Differentiali nihil ab ipfo dictum fuiffe, ) meditationes ape- 
ruit, quæ aliunde non æquè nafcebantur. Eft enim Differentia Ana- 
Iticum quiddam, & Calculi capax, &, quod rei caput eft, Summæ 
reciprocumL 


ANIMADVERSIONES NEWTONI 
Zn fuperius AGorum Lipfienfium Fragmentum. 
Afferueram quidem in Epiftolis à me datis A. D. decimum tertium 
Juni, & vicefimum quartum Oétobris An. 1676. me adeptum fuif. 


fe Methodum Fluxionum aliquot Annos antè; fd nunquam faflus 
VF: Novsoni Opsfinla, Tom, L Ggg fan 
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fom Leisniriu m babuifle Methodum differentialem ante Annum 
3677. Nefciebam, quid fibi tunctribueret, cm patefacere animum 
fuum cœpiffet folummodo Epiftolä datà A. D. vicefimum primum 
Junii eodem Anno. Nunquam conceff fuam Tranfimutationum Me- 
thodum generalem effe pro Seriebus, neque tunc ftiebam eum re- 
cepifle Anno fuperiore ab OLnemBurGro Seriem à LeIBNiITIO 
mihi miffam, nec illam'‘inventam fuifle à GR£eGeon10 Anno r6r1. 
Methodus Tranfmutationum non eft Methodus obtinendi Series ,. 
fed Theorema peculiare, quo una Figura in aliam tranfmutatur. 
Talia funt Theoremata Greeortr, & Barovir. Scholium 
adnexum fecundo Lemmati fecundi libri meorum Priscipiorum Mie 
thematicorum , quod toties malè allatum eft contra me, fcriptum 
non fuit, ut hujus Lemmatis gloria LeisNiTro tribueretur, fed ut 
mihi affereretur. Utrèm Lermnitius illud poft me invenerit, aut 
ex me mutuatus fuerit, quæftio eft nullius momenti, nam fecundis 
laventoribus nullum jus in Inventa eft. 

Warrrsius Litteris. datis Kalendis. Decembribus An, 1696, & 
editis in tertio fuorum Operum Tomo LersnitTium monuit de 
verbis, quæ inferuerat Præfationi primi voluminis, & de quibus 
fupra meminimus ; neque tunc Lersnitius inficiatus eft, que 
VW azzisius dixerat, nempè à me illi explicatam fuifle Anno.1 676. 
Methodum Fluxionum, quam inveneram decem., aut pluribus An. 
nis antè; neque de WaALLISsI10 queftus eft Aït in Epiftolà dat. 
À. D. undetricefimum Marti 1697. De te autem queri 
mibi in mentem venit, quem facile apparet noffra in Ai Life 
fus prodita non fais vidifé. Fatebatur has Methodos efle fimi. 
les +, ut Walifius affirmaverat; quamobrem in Epiftolà datà À D. 
duodetricefnum Maïi 1697. ait fe isaque communi nomine def. 
gnare folere Analÿftos Infnitefimalis. Deinde addit, gwemedmo- 

mm,  Vietæa, & Cartefiana Merhodus Analyfeos Speciofæ ns- 
mine venit ;. difrimina tamen monnalla fi perfs: ta fortafe & 

- Newto- 

#En ne v:iba Methodum Fluxionuni: profindifimi Néwrowr coprréam ge 

Habodo mer Difftrentiall nos tamtiom crimaduersi, pofiquam opus jus, €. trans 


prodiie, fed esiums profefius fm in A@is Eruditorum , €# aus quoque moxui. Epift. 
EI Wall: 28. “Ma He Miécaen. Fil. N°, LXXNL.pag 216.-Edie. LR 


NEWTONI ANIMAD. IN SUPER. EPIST. 419 


Newtoniana, d meä dfférunt in nonnullis.  Sic innuens ea differ- 
re Additionibus",-quibus hæc cumulaverat, Quapropter excufat 
VW azcisium, qui de‘his Additionibus non meminerit, quia ea 
Affis Lipfienfibus prodita non fasis viderat, & teftatur fibi de War 
LISIO gueri vunquam ii pétntem. venife qpacurmque alià de caufà. 

Sed, fi Cxkresr is nunquam fe afferüit Auétorem Æva/jféos fpe- 
ciofa Vietae', aliter fe get LarswiTius circa Methodum Infini. 
tefimalem, quam femper appellavit fuam Methodum ; unde Fa rius 
impulfus eft ad fequentia fcribenda. 





EXCERPTUM 


E Libro Nicolai Fariz Duriierit éféripre 
Lrucfigatie Geomairica Solid; rotundi, in quod minima far 
refflentia. 

Et edito An. 1699. 


Ueret forfin CL Lersnrrivs, unde mihi cognitus fit ifte- 
Calculus, quo utor.. Ejus equidem fundamenta, ac plerafque- 
Regukas proprio Marte anno r687., circa Menfem Aprilem, & 
fequentes, aliifque deinceps annis,. inveni; quo tempore neminem 
eo Cakculi genere, præter me ipfum, uti putabanz. Nec mihi mi-. 
nüs cognitus foret , fi nondum natus effet Lerenirius. Aliis 
igitur glorietur Difcipulis, me certè non potefk  Quod fatis pate 
bit, fi olim Litteræ , quæ inter Clariffimum HuGENnIum méque 
interceflerunt , publici juris fiant.. NE WT ONu.M tamen-primum ac. 
pluribus annis vetuftiffmum hujus Calculi. Inventorem, ipsÂ rerum. 
evidentiä coaétus agnofco ; à quo utrm. quicquam. mutuatus” fit. 
Lersnirius, fecundus ejus Inventor, malo eorum, quàm meum 
fit Judicium, quibus vife fuerint Newronrx Litteræ, aliique ejuf- 
dem Manufcripti Codices. Neque modeltioris Ne w To n1 filentium, 
aut prona Leisnirir fedulitas , inventionem hujus Calculi fibi- 
paffim tribuentis, ullis imponet, qui ea pertradärint, quæ ipfe evol.. 

vi, Inftrumenta. : 
Geg 2. ANI 
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ANIMADVERSIONES. 


NEWTONI 
a faperiors Fatix verba. 


1 Ic teftis eft Farius @& narrat quæ viderat, ac ed magis fi. 

dem facit, quôd magis contra fe ipfam loquitur, & quô-mi- 
aus, cùm Anglus non fit, credi poteft mihi favere Noverat Me- 
thodos noftras, & fretus iis, quæ viderat, & perfpexerat, re&tè ju. 
diçare poterat. ‘ 


FINISTOMI PRIML 





salt 


Dar Google 


